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CVRVI AC RECTI 

PROPORTIO 

A 

BARTHOLOM>£0 SOVERO 
FRIBVRGENSI 

In GymnafioPatauinoMathefeos Profeflbre 

promoti- 

L I B R TS S E X, 

A D 

Uluftrifs. & Excellentifs. Viros 

NICOLAVM CONTARENVM. 
lOHANNEM BAPTISTAM NANI. 
DOMINICVM MOLINVM 

E I V S D E M 
GYMNASII PATAVINI MODERATORES. 





P A T A V I I, 

Ex Typographia Varifci Varifci. M DC X X X 
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A D 

Illuftrifs. & Excellentirs. Viros 
NICOLAVM CONTARENVM, 
lOHANNEM BAPTISTAM NANL 
DOMINICVM MOLINVM 

GYMNASII PATAVINI MODERATORES. 

GFLIELMFS S 0 H I E K VS 
GALLOBELGA. 

^j^l Tatuerat author, quem prreripuic 
^^"^4 Fatum , hunc vobis Hbrum com- 
mendare, hoc eft , Tplendoris Ve- 
ftri acce/Iione,rummopere orna- 
re. lam incumbit mihi hoc onus. 
Non enim prscipuumamicimu- 
nus , profequi defundum ignauo queftu , fed 
qu^ voluerit,meminifse,qux mandaucrit,exe- 
qui . Vos igitur fubmifse rogo , hunc pofthu- 
mura veftri 'alumni foetum , &fi per ignotunoj 
ad vos accedat, benigne fufcipere , atque veftra 
cutela dignari . Hoc decet fummam veftramj 
huraanitaremicuius ego laudes prieterire,quam 
ingcnij cuJpa deterere,malo. Valete: 




A 1 



EPIG. 
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EPIG. AD LECTOREM 

CVM CATASTR. 
Adaefundi AVTORIS manes/ 

C0»^/> «^' '-uultus Vafli luftrdtor , ^1?/ 
Prxful ,<-viclorem nox fugAt atra fuum: 
Protenus adparent tenebrarum fdera alumnjy 
Et ruttla Aurati fornicis antra replent . 
0^0» aliter SOVEKVS ubi fua fubtrahit ora, 

Fufca polum '-velant texta Mathematicum s 
^eis comites j lcElor genij noya lumina , mundo 

Decreta ante obitum ,poflhuma fcripta ^'-vides. 
Kara tamen : nec cifnBa /imu/, confcendere noflras 

Ne reliquis defint , fidera jujft ,pUgas . 
Coetera tempus habet .fperatis condita lushis 

Omnia in apricum ftante trahenda die . 
Vi_unc fruere e multis mulro, fed pondeie, mole 
Charta tumens famx pr^emia nulla capir. 

Sed Tu.qVi dextram truttna fuffidtus , in omne 
^antum agis tngenij r^iribus imperium 

Dic mihi , fl poji lufta licet , SOVERE, njic'efne 
Mqms ufque antmis intueare noVas , 

Mortua Te ^oiyo dum cernunt n;iya fcpultum 
Etfibi detra&um dantTibi prompta diem? 

Sag- 
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SIc maris ac terr^ ruaflas emenfus ahyjfos 
Ad Superos dura lege SOVEKVS ahit? 
Sic liquit terras humanis grandior aufis ^ 
Mortales njifus jam ft^f^T^^ff^ njias 
fal/or ^ an exa^e Curyis quod Kefia quadraffet , 

Naturam njoluit Parca leuare metu. 
Inyida quid lucem ^^famam quid Fata negatis ? 

Tofthuma S 0 HIE R 0 njindice fama njenit . 
Hadriaci faveaut modo Numina magna Lycei , 
Fiuet O^us^genio njiyet Vterque fuo. 

Vivo quod dcbebat 
poft fata defideratifs. 
L. S. 
loan. Rhodius j Danus . 




CVR- 
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CVRVI AC RECTI 

Proportio promota • 

LIBER PRIMVS- 




THEOREMA !• PROPOS. I. 

I duabus quanticatibus in^qualibus 
a^quales quanticatcs addantur, auc 
minor maiori; maior critratioma- 
ioris ad minorcm , quam maioris 
cum addico,adminorem cum ad- 
dito. 

SINT diuTquantitatcs inxquales AB. maior^ CD. 
minor ^ quibus addantur 

quantitates a?quales BE. ? ^ £ 

DF. Dico maiorem eflfo ^ p ^ 

rationem AB, ad CD. ^ 

quam AE. ad CF. Cum enim maior fit AB. quam CD. ma- «. 
ior erit ratio AB. ad BE. quam CD. ad DF. & componendo 
acpermutando^maioreritratiototius AE. adtotam CF. 
qiiam partisBE.ad partem DF. Quare & reliqui AB. ad re- 
liquum CD. maior erit ratio quam totius AE. ad totam CF. 
Quod demoftrare oportuit . 

Eandem dcmonftrationem fieri certum eft, fi BE. ftatua- 
tur minor quam DF. . ^ T H E 0 



i Curui ac rcdti proporciopromota 



THEOREMA II. PROPOS. II. 

SI cxduabus quantitatibus inxqualibas .Tqua-- 
lcs quantitatcs dcmantur, aut minor ex maio- 
ri ; minor crit ratio maioris ad rainorcrru > 
quam rcfidui primx quantitatis ad rcfiduum fc- 
cunda^. 

Statuatur AE.prima quantitas maiorA' CF.fccunda mi- 
nor:>&cxAE. aufcratur 

BE.arqualis ablatf DF.cx ^ ? , 

CF. DicominorcnicfTo I> ^ p 

rationcm AE. ad CF. ^ 

^ quam AB.adCD. Cumcnimmaiorfit AE. quam CF. ma-- 
* ior erit ratio AE. ad BE. quam CF. ad DF. & permutando 
maiorratio totius AE, adtotumCF. quam partis BE.ad 

33-')' partimD.F. Quarcrcliqui AB. ad reliquum CD. maior 
eritratioquam totius AE. adtotum CF. idcoquc minor 
ratiomaioris AE. adminorcm CF. quamrefidui AB. ad 
refiduum CD. Qupd crat dcmonftrandum . 
Idemfequctur li BE. fit minorquam DF. 

COROLLARIVM. 



HT^c fcquitur ,fi fint quatuor mdgmtudwes , qu/trtint^ 
prtma mator Jit quam fecunda ^ tertia^ ^ fecunda^- 
mator quam quarta > fuperetque prima fcundam eodcm aut 
rnimn excejfu > quo tertta quartam 3 prtm£ ad fccundam mt^ 
nor erit ratto > quam terttx ad qttartam . St entm frtm.t_j 
(juantitas (tatuatur AE. fcctinda AB. terttaCF. quarta CD^ 
fttque dtfferentta prtmx > & fecund^ EE. aqualis dtferenttl: 
tertt.t,& quart£ DF. aut ettam mtnor , ertt ex dcmonftra^ 
tis minor ratio AE. ad CF. quatn AB. adCD. & permu^ 
tando minorratto AE. prtmA , ad AB. fccundam ,quam CF. 
tertixj4d CD. quartam. THEO* 
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THEOREMA III. PROPOS. III. 

SI prima quantitas ad fccundam maiorcm ra- 
tioncm habucrit:>quam tertia ad quarranij > 
acintcr primam& fccundam, itcmquc intcr 
tcrtiam & quartam mcdia: proportionales fint 
quinta , & fcxta ; crit prima: adquintam maior ra- 
tjo^quam tcrtixadfextam. 

SIT primsequantitam adfecundam B. maiorra- 
tio quam tertiie C. adquartamD. &intcr A.B.ftatuatur 
media proportionalis E. &interC. 

D. media item proportionaiis F, Di- 
co maiorcm effc rationem A. ad E. 
quam. C, adF.Sienimnoncllmaior^ 
fitvel^qualis^velminor > Ac fit pri- 
muma?qualis,ita vtiit A. adE. ficut 
C. ad F. cftautemvt A. adE.itaE. 
ad B. ergo vt E. ad B. ita C. ad F. 
fedvtC. adF. itaponitur F. adD. 
vtigitur E. adB. ita F. ad D. cum 
jgiturponatur A. adE. ficut C.adF.atquchincfequatur 
cfle E. ad B. vt F.ad D. erit ex aequalitate vt A. ad B. ita ^'-^* 
C. ad D. Quod eft abfurdum , ponitur cnim ratio A.ad B. 
maiorquam C. adD. Seddicatur ratio A. adE. minor 
quam ratio C. ad F. Quoniam minor eft ratio A. ad E.quam 

C. ad F. & vt A. ad E. mcdiam proporticnakm^ ita E. ad B. 
crit minor ratio E. ad B. quam C. ad F. Scd vt C. ad F.me- 
diamproportionalem^itaF.ad D. igiturminorerit ratioE. 
ad B, quam F. ad D. Cum igitur minor ponatur ratio A.ad 

E. quam C.ad F.& fequatur minor proportio E. ad B. quam 

F. ad D.eritexa?qualitateminorratio A.adB. quam C.ad ji.j. 

D. Quod cftabfurdum^pofitaenimeftmaior . Igiturcum 

A 2 CO-- 



AEB CFD 



4 Curui acrc<fliproportiopromota.' 

ratio dida neque fit «qualis^ncquc minor^erit maior. Quod 
dcmoftrarc oportebat . 

C O R O U L A R I V M. 

EOdem ^rorfus modo demonJlrAhitur , fi prima ad fcun- 
dam minorem rationem habuerit quam tertia ad quar- 
:am ac tnter frimam ac fecundam fumatur medta proportiO" 
nalis qs^inta^& tnter tertiam^& qttartam fexta^erit prtm^ 
ad quintam mtnorratio , quam terti£ ad fextam. Si enim Jia- 
tuantur C.prtma D. fcunda A, tertia B. quarta F. quinta E. 
fexta eodem prorfusmodo fequeturmaioremcfferattonemA. ad 
£• quam C. adF. tdeoque mtnorem C. ad F. quam A. adE. 

THEOREMA IV. PROPOS. IV. 

SI prima quantitas ad fecundam habuerirmi- 
norem rationem quam tcrtia ad quartarrLi, 
fueritque prima maior quam tcrtia^ & pri-- 
mx ac tcrtia^ cadcm quantitasaddatur, vel primx 
minorquam tertia^ j mincr erir ratio primx currLi 
addita ad fecundam, quam tcrtix cum addita ad 
^uartam. 

HABEAT primaquantitasAB. ad fecundam C. mi* 

norem rationcm quam_, 

tertia DE. adquartam 

F.fitq^ AB. maiorquam 

DE. &ad primam AB. 

ac tcrtiani DE. addan- 

tura?qualcs BG. ER Dicominorcm cfTc rationem AG 

adC. quamDH. ad Cumcnim maior fit AB. qunin^ 
s. 5, DE. maiorcntratioAB. adBG. quam DE ad EH & 
,8.^. componcndo.maiorcritfatioAG. adBG. quamDH.ad 

EH. 
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S 



EH. &per conuerfionctti rationis y minor ratio AG. ad 
AB. quam DH. ad DE. fed minor etiam ponitur ratio 
AB. adC. quamDE. adF. ergoex^qualitateminor eft ^^.^. 
ratioAG. adC. quamDH. adF. Quoderat probandum 
Eodemmodoprobatur^fiprimumadditum BG. pona- 
tur minus quam fecundum EH. multo minorem effe ratio- 
nemAG.ad. C. quamDH. adF. 

THEOREMA V. PROPOS. V. 

SI habucrit prima quantitas ad fecundamma- 
iorcm rationcmquam tertia ad quartam 3 fit- 
que prima minor tertia , ac pzimx y & tertiar 
cadem quantitas addatur, velpriirias maior quani 
tertia^ erit ratio prima: cum addita ad fecundara 
maior^quam tertia: cumaddita ad quartam. 

S I T prim.n? quantitatis AB.ad fecundam. C. maior ra* 
tio quam terti^ DE. ad quarram F. fitque AB. minor quam 
DE. & pnm?e ac tertia? 

addantur a?quales BG. At ^ n 

EH. Dico maiorem eflfc c — 

rationem AG. ad.C.qua n • ^ — > i K 

DH.ad F. cum.n. AB. fit T 1 

minorquam DE. minor ^^-^ 
critratio AB. adBG. quamBE. a4£f€ & componendo^ 55.5* 
&perconuerfionemrationjs3maioreritratio AG. ad AB. 
quam DH., ad DE. fed etiamponiturmaiorratio AB. ad 
C. quam DE.ad F. igitur ex ^tqualitate maior eft ratio AG. 5 1.1. 
ad C^. quam DH. ad F. Quod crat demcftrandum . 

Idemapertefcquiturfi primum additum BG. fit maius 
quam fccundum . EH. 



THEO. 
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THEOREMA VI. PREPOS. VI. 

SI habucrit prima quantitas ad recundam mi- 
norem racioncmquam tercia adquartamjfit- 
que primaminortcrtia,acexprima,& tcrtia 
cadem quantitas dematur , aut cx prima maior 
quam cx tertia ;minor crir^ racio rcfidui prima: 
quancicacis ad fccundam , quam rcfidui tertiic ad 
quarcam . 

H A B E A T prima quantitas AG. ad fccundam. C. ml- 
norcm rationcin quam tertia DH.ad quartam F. fitque AG. 
minorquam DH. &cxpri- /y^. ^ B 

ma ac tcrtia demantur x- , 

qualcsBG.EH. Dicomi- £>, ^ 

norcm cifc rationcm rcfi- F , r 

dui AB. ad fccundam. C. 

quam refidui DE. ad quartam F. Quoniam minor cflr 
8.5. AG. quam DH. & a?quales BG. EH. crit AG. ad BG. 
i7.y. mmor ratio quam DH. ad EH. & permutando minor 
ratiototius AG. adtotam DH. quampartis BG. adpar- 
5^.5. tem EH. quarc&reliqui AB. adrcliquum DE. minor 
J7.f. AG. adtotum DH. & pcrmutan- 

dominorcritratio AB. ad AG. quam DE. ad DH fcd 
etiamminorcftpofiraratio AG. ad.C. quam DH adF 
ji.y. igitur cxarqualitate,minoreritratioprimi rcfidui AB ad 
fecundamquantitatc-m. C. quam fcxundi rcfidui DE ' ad 
quartam. F. Quod dcmonftrare oportcbat . 

Eadcmdemonftrationisrationc fcquitur,minorcm cflb 
rationem AB. adC. quam DE. o^d F. fi dctra<Jla par/fia 
ponaturmaior,quamdctraaa EH, ^ 



THEO. 
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THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

SI habucric prima quantitas adfccundam ma^ 
iorcm rationemquam tertia adquartam^fir-- 
que prima maior tertia, atque cx prima:,& 
tcrtia a:qualis quantitas dcmatur , aut prima^ 
minor,quam extcrtiaj maiorcric ratiorcfiduipri- 
mx quantitatis ad fccundam , quam refidui tcrtia: 
ad quartam . 

P R I M A quantitas AG. ad fccundam. C. maiorcm.. 
habeat rationem quam tertia DH. adquattam F. fitquc-i 
AG. maiorquam DH.& 

ex prima y & tertia aufe- A » 1-^ . »3: 

rantursequales BG. EH. d 

Dico maiorcm effe ratio- l^» ' -^^ 

nem refidui AB.adfecun- " 
dam. C. quam refidui DE. _ad quartam F. Quoniamma- 
ior eft AG. quam DH. & ;^quales funt BG. EH. ha- g 
bebitAG. adBG. maiorem rationem quam DH. ad EH. 
&permutando3maioreritratiototius AG. adtotum DH. ^7.^ 
quampartisBG. adpartemEH. quare>&r^liqui AB. ad ^^.'y 
reliquum DE. maioreft ratio quam totius AG. ad totum 
DH. &permutandomaioreftratio AB. ad AG^uamDE. 
ad DH. fed ctiam maioreftpofitaratio AG. ad. C.quam 
DH.adF.igiturcxa?qualitatemaiorerit ratioprimircfidui 51.5; 
AB. ad fecundam quantitatem. C. quam fecundi refidui 
DE. ad quartam F. Qupdoftcndcre oportebat. 

Eodem modo maior fiet ratio refidui AB. ad rcfiduum. 
C. quam refidui DE. adrefiduumF.fiBG.ftatuaturminor 
quam EH. 



» THEO- 
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THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

SI fuerit vt prima quantitas ad iecundam itaj 
tertiaadquartam,firqueprima maior tcrtia, 
ac prim^actertixeademquantitas addatur, 
aut prima: minor quam tcrti^c minor crit ratio 
primx cum addita ad fecundam , quam tcrtiic cum 
addita ad quartam. 

H A B E A T prima quantitas AB. ad fecundam.C.ean- 
dem rationem quam tertia DE.ad quartam F.fitquc AB.ma 
iorquam DE.&primf ac 

tcrtiar addantur a:quales ^ , B ^ ^ 

BI. EG. Dico minorem q , __, 

cfle rationcm Al. ad C. i> • ? ?^ . q 

quam DG. ad F. fiat F i 

enim vt AB. ad DE.ita 
I4.J. BI. ad EH. cum AB. fit maior quam DE. erit BI. id cft 

EG.maiorquamEH. Quarccumfitvt AB. ad DE.ita BI. 

adEH. cntpcrmutando,componendo,& per conuerfio- 

nemrationisvtlA.adAB.itaHD. ad DE. fcdvt AB. ad. 

C. itaeft DE-ad F. cx hypothcfi eftcrgo,cx arquahtatc vt 
8.f. Al.adC. ita DH. ad F. minorautcm cft ratio DH. adF 
ij.T. quam DG. adF. minorigiturctiamcftratio AI ad C 

quam DG. ad F. Quod crat oftcndcndum . 

Idcmetiamapcrtc fcquitur fi BI. ponatur minor quam 

EG. vtex modo dcmonltrandi conftat . 

COROLLARIVM. 

EOjem modo oncndimr.fi fit w prima qu^ntit^s 4d fecun. 
dam,ua tcrna ad quartam ,fitque frima mtntr tertta, 
^cprtma & terttx eadtm quantttas addatur , aut frtn^ mj. 



fori 
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ioy^^mAtor erit ratio prima cum /tdditaad fectwdam ^quamtertiA 
cumaddita ad quartam. Nam Ji DE.siatuatur prima^ F. fecun^ 
da, AB. tertia. C. quarta ^ & addantur BI.EG, aut ^quaUs , aut 

EG. maior ,fquetur eodem modo minorem ejfe rationem AI. ad 
quam DG. ad F. ideoque maiorem ejfe rattoncm DG. ad f. quam 
AUad C. 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

SI fuerit vt prima quantitas ad fecundam ^ ita ter-^ 
tia ad quartam^ fitquc prima maior tertia, atque 
ex prima & tertia eadem quantitas dcmatur ,.aut 
cxprimaminor, quam cx tertia ; maior erit ratiopri- 
mircfidui ad fccundam quantitatem, quam fecundi 
ad quartam. 

H A B E A T prima quantitas AI. ad fecundam C.candcm 
raticnem^quamtertia DG.ad quartam F. fitque AI. maior 
quam DG. & ex prima ac 

tcrtia dcmantur ^equalcs BI. A ♦ » — — • I 

EH. Dicomaiorcmeflcratio- C • "eT^ — ' 

ncmprimirc/idui AB. ad fc- P \ — '^i 
cundamquantitatemC.quam F ' * 

fccundi rcfidui DE. ad quartam quantitatcm. F. Fiatenim 
vt AI. ad DG. ita BI. ad HG. crit HG. minorqudm BI. id 
cftquam EG, Quoniam igitur elt:, vttotum Al. ad totum., 
DG. ita pars BI. adpartem HG. crit rcliquum AB. adrc- 
liquum DH. vt totum AI. ad totum DG. &pcrmutando3Vt 
AB.ad Al.ita DH.ad DG.fcd vt AI. ad C. ita DG. ad F. ergo 
ex «equalitatc , vt AB. ad C. ita DH. ad F. fcd DH. ad F. ma- 
iorem habctrationemquam DE. ad F. Igitur primum rcfi- 
duum AB. adC. maiorcmhabctrationcmjquam fccundum 
DE. adF. Qood&c, Idcmprorfus concluditurfi BI. pona- 
tur minor quam EG, 

B CON. 



* o Curui ac redi proportio promota. 



CONSECTARIVM. 

EOdem prorfus modo demonjlratur ,fi ft frhna quantitAs 4d 
fecHndam^vt tcrtia ad quartam^yfitquc frimaminor tcrtia j 
ac ex prtma tcrtiaeadem quantttas aufcratur aut ex prima 
minor\rainor crttratio primircfdui ad fccundamquantitatem y 
quam fcundi ad quartam • Nam f DG. Ttatt^atur prima. f. fc- 
cunda.Arjcrtia^dr C. quarta,^ aufcrantur ex BI. EG. aut squa- 
les^aut BI .mtnor'^ fequetur eodcm modo maiorem efc rationem JB. 
^d CqHamjDE.ad F, ideoquc mtnorcm rattoncm DE. ad F, quam 
AB. ad C. 



THEOREMA X. PROPOS. X- 



SI fitvtprima quaiititas ad fccundam ita rcrtia-. 
ad quartam , quibus fingula: quantitatcs addan- 
tiir,ita vtaddita: adprimam & tcrtiam, itcrru 
addita:ad iccandam &quartam finta^qualcs^ litquo 
prima quantitas maior quam rccunda,& tcrria , atq.ue 
additum primum maius fccundo ; minor crit rario 
primarcum additajadfccundam cum addita^^quanij 
tcrtix cum addita, ad quartam cum addita . 

SI T vtprimaquantitas AB. ad fccundam CD. ita tcrria^ 
EF. adquartam GH.quibus ordinc addantur IB. KD. LF. 
MH. fmtquc IB. LF. itcm KD. MH. intcr fc ccqualcs * 
AB. autcm maior quam CD. aut EF. & BL maius quani 
DK. Dico mmorcm cfTc rationcm Al. ad CK quam EL 
ad GM. Fiat vt CD. ad AB. ita DK. ad BN. Lcm vt 
GH.ad EF. idcft CD. ad AB. (minoradmaiorcm)ita HM 
adFO.critBN.minorquamBL&tO.minorquamFL. loitur 
• cric vt DK.ad BN.ita HM.id dt DK.ad FO. .rqualcs ci-o^fnnt 
FO. BN. quaMidcmanturcxaxiualibus FL. BI. rcmanait 

a:qua^ 




I 



i^qiiales OL.NI. Cum igitur fit vt AB. ad CD. 
itu BN. ad DK. crit vt AB. ad CD. ita AR ad 
CK, & quia cft ex conftrudione vt EF. ad GH. 
ita FO. ad MH. erit vt EO. ad GM. ita EF. ad 
GH. id cft , AB. ad CD.erit ergo vt AN. ad CK. 
ita EO. ad GM. Quare cum prima: AN. & tcr- 
ticT EO. additcTfinta?quales. NI. OL. fitque 
prima maior quam tertia y erit per odauam pro- 
pofitioncm huius^minor ratio Al.ad CK. quam 
EL.adGM. Qupderatdcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 



EOiJem mode oTtendetur ^ Ji Jit *vt primd quantitds ad fecun* 
damyitatcrtiaad quartam^^quibus JinguU quantitates ad- 
dantur iita vt additd ad primam cr tertiam^ item addttit ad fe- 
cundam ^ quartam fint ^quales y O' fit prirna quantitas maior 
quam fecunda ^fed minor quamtertia^c^ primum additum ma" 
ius fecundo ^maior erit ratio primit cum addita ad fecundamcurn 
addita y quam tertict cum addita ^ ad quartam cum addtta. In fu^ 
periori figura Hatuatur EF.primaj GH .fecunday AB. tertia^ CD* 
quarta.^fi relicjuaomnia fiant^vt in [hperioriiujfumefl.tnuenie- 
musminorem efe rationemAI . ad CK . quam EL. adGM. ideoque 
tnaiorem e/fe rattoncm EL. prim<x, cum addita ^ ad GM.fecundam 
cum addtta quam A I . terti^e cum addtta j ad CA". quartam cuy^lj 
addita^^ . 

THEOREMA XL PROPOS. XL 

SI fit vt prima quantitas ad rccundam^^ita tertia 
ad quartam:, excjuibus fingulce quantitatcs de- 
mantur^ ita vt fubtradta^ ex piima & tertia^ , 
item exlecunda &quarta linr cequalcs i & iit prima 

quantitas maior quam iecunda ac tertia , primumquc 
^ B 2 de^ 



I 
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I z Curui ac rcdi proportio promota . 

dctradum maius fccundo ; maior crit ratio primi rc- 
fidui adfccundum quam tcrtij adquartum. 

SIT vtprimaqiiantitasAI.adfccundam CK, itatcrtia., 
EL.ad quartam GM.cxquibusordinc dcmantur IB. KD. LF. 
MH. lintquc IB. LF. a^qualcs.item KD.MH.intcr fc a:qualcs^ 
Al.autcm maiorquam CK.aut EL.& IB. quam 
KD. Dico maiorcm eflc rationem AB. ad CD. 
quam EF.ad GH. Fiat vt CK. ad Al.ita DK.ad K 
IN. Item vt GM.ad EL.id eft.CK.ad AL ( mi- 
norncmpeadmaiorcm) ita H. M. ad OL-crit '^JdI M 
IN. minor quam BI. <Sc OL. minorquamFL. 
Igitur erit vt DK. ad IN. ita^HM. id eft DK. ad x -^^ 

OL.a?quaIcs crgo funt OL.IN.qua? fi dcmantur 
cxa^qualibusFL. BL rcmancntetiama^quales 
OF.BN " " ' 



9^- 



II. 5. 
ius. 



Cumigicurfit vt Al.ad CK.ita NL 
ad KD.erit&reiiduum AN.adrcfiduumCD. 



AC r G 



vt totum Al.ad totum CK.Et quia cft etiam vt 
EL. ad GM. ita OL. ad MH. crit rcfidui EO.ad rcfiduum GH« 
vt totum EL.ad totum GM.id cft^^vt AI. ad CK. Igitur crit vt 
AN.ad CD.ita EO. ad GH. Rurfus cx AN. prima & EL. tcr- 
tia demptis requalibusBN. FO. crit, pcrnonamhuius^nuior 
ratioAB^dCD.quam EF.ad GH. Qup^ f^-^^^^^^^^^i^^^^^^^^^ran- 
dum. 

COROLLARIVM. 



NOnaUter ofiendetur ,ft fttvt primaquantitasad fcundam 
ita tertia ad quartam^ex quibus fnguU quantitates de- 
mantur , ita vt fubtra^ct ex prtma cr tertta ^ ttem ex fecunda ^ 
quarta ftnt ^quales , & ftt prtma quantttas mator quam ftcunda, 
fd minor quamtertta \ ac frimumdetrattummaius ftcundo ymi^ 
nor erit ratto primi refdui ad fcundtim , quam tertij ad quartum. 
Hoc probabtmHs rattene fimU qua vfi fumus tn fupcriortbus co- 
rollarqs jfi EL.fiatuatur prima quantttas, GM.fcunda A I . ter^ 
tta Ck\ quarta. N am fi reUqua fiant, vt in propofiti$ne dtffufn^ 

€rt. 
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tji , Inuememus maiorem ep rationem AB.adCB. qmm EF. ad 
GH. tdeoqueminoremejfe yrtfortmicmEV. ad<SH. quam AB. 

ad CD. 

THEOREMA XII. PROPOS. XII. 

SI faerint quatuor magnitudines , & ali^c ipfis xf- 
quales numero, quas fefe eodem ordine fupe-- 
rent,fitqueprimxad fecundam in primis ma- 
gnitudinibus maior ratio, quam priniiE ad fecundam 
in fccundis , & tertia ad quartam minorem habeat ra- 
tionem in primis , quam in fecundis , fitque tertia ma- 
gnitudo differentia , autaggregatum primcc & fecun- 
dx i minor erit ratio fecundas ad quartam in primis , 
quam in fecundis magnitudinibus . 

S I N T quatuor magnitudines pnorcs BA. AG. BG. GE. 
&quatuor pofteriores DC CH. DH. HF. qujcfefccodem or- 
dinefuperentjfitquemaior ratio BA. adAG. quamDC. ad 



Ai- 



B 



E 



hB 



Ch- 


H 






Ci— 


F 


H 


— \T> 


H— 


C 


F 


— »D 




t 


li 


— iD 


Fi— 

Hi— 


F 


C 

♦ 




Ti— 


H 


c 


— ^TJ 
— «D 



CH.minorautemBG. adGE.quam DH.ad HF. fitque GB. 
diffcrcntia ipfarum BA. AG. ( vt in prima y fecunda & quarta.* 
feric) aut earundem aggregatum , vt in reliquis . Dico mino- 
rem effc rationem AG. ad GE. quam CH. ad HF. Cum enim 
fitmaiorratioBA^adAG.quamDC. ad CH.crit in prima^ 
fecunda& quartafericj diuidendO:,& conuertcndo^in reli- 
quiscomponcndo^&conuertendo^miaor ratioAG. ad GB. 
^ quam 
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14 Curui acrc(fliproportiopromota . 

quam CH.ad HD. fed GB. ad GE. ctiam minor ratio po/itaJ 
eftjquamHD.adHF. igiturcx a?quaIitate,minor crit ratio 
AG. ad GE. quam CH. ad HF. QLipd erat oftendendum . 

THEOREMA Xllf. PROPOS. XIII. 

SI fint tres magnitudines , &r ahx ipfis xquales 
numero,qua; rcfe eodem ordine fuperent , fit- 
que primx priorum ad fecundam maior ratio , 
quaniprimae poftcriorum ad fccundam ; primre au- 
tcm priorum ad tcrtiam minor ratio,quam primie 
poftcriorumad tcrriam , fitquc prima maior quam 
fecunda, &tertia; maioreritratio difTercntiieprimar, 
& (ccund^E , ad difFetenriam prima; , & tertia; in prio- 
ribus magnitudinibus , quam in po(lerionbus . 

SINT tresmagnitiidines AB. BE. BG. priores , & trcs 
CD. DF. DH. poftcriorcs , fitque tam prima priorum AB.ma- 
lor ipfis BE. BG. quam CD. primapofttriorum maior jn/is 
DF. DH. fitque., ^ 
maiorratioAB. ad A.G EBCHFD 

BE. quamCD. ad ' ' — ' ' >— — i i 

DF. minor aurcm ratio AB. ad BG. quam CD. ad DH Dim 
ma.orcm cfTc rationcm AE. dilFcrcntia: pnma^ , & fccundavid 
AG. diffcrcntiam pnmx , & tertije in priinis mapnitudinibus 
quam fit ratio CF. difFcrenti^ prinur , & lccund^ ad cS d f 
fcrcntiam piima: , & tcrti.. in fccund.s magnKudn 
niammaiorcftratioAB.adBE.quamCD.ad DF.& pan u 
tandomaiorratiototiusAB. adtotumCD. quampaim EB 

ad partcm FD. maior ctiam cr.t ratio icfidui AE. ad rclidu^^^ 
CF. quam totius AB. ad totum CD. & pcrnuit .nHn m 

t.o AE. ad AB. quam CF. ad C D eXh "'^^^!'^'^- 
fitratioAB.adBG.quamCD adDH '"'"^^ 
ratio totius AB. ad tLm Cd! t^^Ii^oS^:!" 

HD. 
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HD. crlt&refidui AG. adrefiduum CH. minor ratio quam^ 
totiusAB. ad totum CD.&permutandoac conuertendo ma- 
ior ratio AB. ad AG. quam CD. ad DH. Cum igitur maior fic 
ratio AE. ad AB. quam CF. ad CD.& maior ratio AB.ad AG. 
quam CD. ad DH. erit ex xqualitate maiorratio AE. ad AG. 
quam CF. ad CH. Quo^ cratrprobandum . 

COROLLARIVM L 

Hlnc etiam dperte ojlendttur , minorem ejfe rdtioncm diffe^ 
rentiaprimji ydr feciind<c magnitudinis ^ ad differentiam 
fecun^ni idrtertixin primis magnitudinihus :,quam in fecundis : 
n;idelicet minorem effe rationem AE. ad EG. cjuam CF, adFHxum 
enimojienfum fit maioremeffe rationem AE. ad AG . quamCF . ad 
CH.erit per conuerfionem rationis minor ratioAE^adEG.quam 
CF.adFH. 

COROLLARIVM IL 

PRAterea fequitur minorem efe rationemfecund^emagnitudi- 
nisj ad dtfferentiam fecund^ ^&tertuin primis magnitu- 
dinihus j,quamin fecundts : videlicetminorem effe rationem EB. 
adEG. quam FJD. ad FH. Namcum pofita fit ratio AB. ad BE. 
mator quam CD.ad DF.erit percontdcrfionem rationis,& dtuiden- 
dominor ratto BE. ad EA. quam FB . adCF . fed AE. ad EG. ( ex 
pr^cedenti Corellario) minorcm hahet rationem quam CF. ad FH. 
Jgitur ex xqualt 3 BE. ad EG. mmorem habet rationtm^ quam DF. 
ad FH. 

COROLLARIVM IIL 

COnftat etiam matorem effe rationem ^ AB. prima quantitatis^ 
ad GE. differentiam fecund^ , terti^ ^ qua?n CD. adHF. 
fumenimin fuperionCorollario oHenfum ftt mtnorem effe ratio- 
nemBE*adGE.quamDF* ad FH* trit componendo ,nnnor ratio 



I (f Cumi ac rcdi proportio promota 

J?t7. GE. quam BH, dd HF. Et rurfus cumfit minor rAth JB. 
ad BG. qu^m CD. ad DH. erit ex^qudli minor ratio AB. ad CE. 
quamCD. ad HF. 

S C H O L I V M. 

OVoi fi proporno prim^ ad /lcuudam fucrit minor in primo ordi-^ 
nequam in ftcmdo , & prim^ adtertiam maiorjin primo quam 
infecundoyhinc etiam in cenclufionibus feu demonflrationibus ,verf/u 
maiori proportione in minorcm ^omnia to modo fcquentur y quo in pro^ 
pofitione : vt /i minor fuerit ratio JL^B. ad BE. quam CD. ad DF. ma^ 
ior autem .AB. ad^Bq. quum CiK adDH. fcqueiur yVt in propofitione j 
minorem effer^tionem AE. adjLG. quam CF. ad CH. in primo Corolla* 
rioyminoremrationem^E.adEg.quamCF.adFH. In fecwndo y ma^ 
iorem effe rationem BE. ad EG. qum DF. ad FH. in tertio denique maio^ 
rem rationem ^B.ad GE, qnam CD.ad HF. 

THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 



SI exprimaquantitatCjqa.T a:qualis lit lecunJa: 
autminor:, auferantur tertia &quarta3 &:cxre- 
cunda , quinta & fcxtajfitque tertia maior quam 
quarta &quinta, &quintaquam(cxta, &diifcrcntia^ 
tertia^ & quarta: aut maior aut a:qualis diilerentia: 
quintx &lextcT,- maior eritratiocomplcnienti quar- 
txadcomplcmcntum tcrti:r,quam complcmcnn lcx- 
ta^, ad complcmcntum quintx , 

SINT diia?qiiantiarcScTqiialcs,pnma AB. fccunda CD. 
cxprimaaiiferantiir AE.rcrtia3& AR quartaj Itcm cx Cd! 
fccunda dcmanrurCG. quinta & CRfcxra^lirquc AE. ipUi 

CG. niaior:,& difFcrcnria^ A F E g 

FE. maior^aurcTqualis dif- ' ^ ^ 

fcrcntia? HG. Dico maio- ^ ' — ' «13 

rem clfc rationcm TB. coiTiplcmcnti ipfius AF. ad EB. 

com-. 
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complementumipfius AE. quam HD. complemcntiipfius 
CH. ad GD. complementum ipfius CG. Quoniam cnim 
ex sequalibus quantitatibus, AB. CD. inarqualcs dcmpt^ 
funtAE.maiorCG. minor:, fupereft EB. minor^ GD. ma-j.a>io- 
ior. IgiturminoreftratioBE.adEF.quamBE. adGH. 5;^ ^)^^^; 
BE. ad GH. minor quam DG. ad GH. Igitur minor cft ratio 8.\! 
BE. ad EF. quam DG. ad GH. & componcndo 3 ac per con^ 
uerfionem rationis^maior eft ratio FB. ad BE.quam HD. ad 
DG. 

Idcm etiam fcquctur , fi FE. & HG. ponantur ^equales, aut 
AB. minor quam CD.Quod euidcntius eft quam vt probatio- 
ne indigeat* 

L E M M A. 

SI finttres magnitudincs continuc proportiona- 
les 'y habebunt difFerentix candem rationcm^ 
quam magnitudiries. 

S I N T tres magnitu- 
dincsAB.AC.AD.incon. ^ ^ 

tinua proportione , qua— 

rumdifFcrcntia: fint BC. CD. Dicoefre vt AC. ad AD. itti^ 
BC. ad CD. Nam quoniam eft vt AB. ad AC. ita AC. ad AD, 
crit diuidcndo ^ & permutando vt BC. ad CD.ita AC.ad AD. 
idcft AB. ad AC. quod cratdcmonftrandum . 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

SI fint tres magnitudincs in continiia proportionc 
maiori , fintquc priores pollerioribus maiores : 
maior eric ratio difFerentix magnitudinis pri- 
mx &rccunda^^ ad diffcrcntiam fecundx dc certiie, 

C quam 
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quam magnitudinis primx ad fecundam,autfccun- 

dx ad tertiam . 

S I N T trcs magnitudincs AB. AC AD. in continua pro- 
poitione maiori , litque BC. diffcrcntia pnivx & fecunda: 
magnitudinis 5 & CD. dif- 

fcrcntia fccunda: & tcrti^e^ E I> C ^ ^ 

fitque AB. maior quam^ ' i 1 1 » 
AC. & AC. quam AD. Dicomaiorcm clfc rationem BC. 
adCD. quam AB. ad AC. autAC. ad AD. FiatvtBA. ad 
^^•^- CA. ita CA. ad AE. crit AE. minor quam AD- cadctquc pun^ 
<aum E. jntcr D.& A.Quare cum fit vt AB. ad AC ita AC ad 
^^"^'^ AE.critvtBC.diffcrentia prima? & fccunda? magnitudinis^ 
HllTad CE. diffcrcntiam fccund^t &tertiar>ita AB. ad AC fcd 
s. T. maiorcft ratioBC ad CD.quamECad CE. igiturmaiorcft 
ratio BC. ad CD. quam AB. ad ACtfcd ctiam AB.ad ACma- 
iorcftquam AC ad AD. Igiturmaiorcft ratio BC adCD* 
quam AC. ad AD. Qupd crat dcmonftrandum. 

THEOREMA XVI, PROPOS. XVI. 

SI finttresmagnitudincsin continua proportio-- 
ne minori , fintque priorcs pofterioribus ma-^ 
iores : minor crit ratio diftcrcntia- primx 
fecunda^ magnitudinis ^ ad dillcrcnriam fecunda: & 
tcrtix:,quam magnitudmis prima^ad fecundam3& 
fccundx ad tcrtiam . 

SIT minorratio AB.ad ACquam AC.ad AD. /intquo 
priores poftcrioribus maiorcs 5 & diffcrcnticT fmt BC. CD.Di-^ 
cominorcmcffcrationcmBCadCD.qiiam AB. ad AC aut 
lo.i. ACadAD. riatvtAB.adAC.itaCA.ad AE.critAE.ma- 
lema ioi quam AD. & cadct intcr D. & C Erit igitur . pcr lcmma 
11^^'' praccdcns , cadcm ratio BC ad CE. qux AB. ad AC. fcd ra- 

tio 
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tio BC. ad CD. mmor eft quam ratio BC ad CE, igitur minor s.f . 
eft quam ratio AB. ad AC. 

ideoque etiam quam AC. . D E c ^ 

adAD.qu^rationeAB.ad -^' ' ' 

AC.minorpofitaeft. Qupd erat oftcndendum • 

THEOREMA XVII. PREPOS. XVII. 

SI fueriiitcres magnitudinesincontinua propor^ 
tionemaiori, fintqucpriores pofterioribus mi^ 
nores; minorerit ratio difFerentia^ prinicT ma- 
gnitudinis & fecundx ,| addilFerentiam lecund^x 6c^ 
tertix ,quammagnitudinis primxad lecundamjaut 

fccunda: adtertiam. 

SIT maior ratio AB. ad AC. quam AC. ad AD. fint- 
que priorcs pofterioribus minores ^ & diffcrcntiit fint BC. 
CD. Dico minorem efle rationem BC. ad CD. quam AB. 
ad AC. & AC. ad AD. Fiat vt AC. ad AD. ita AE. 
ad AC, minorerit AE.quam AB.cadetqucpundum E. intcr lo.f. 
A. & B. Igitur cum fit vt AE. ad AC. ita AC. ad A D. crit^pcr ^,^^^ 
lcmma pra:cedens vt AC ad AD. ita EC. ad CD. fcd BC.ad , 5 ,hu 
CD.minorem iiabct ratio- 

ncm quam EC. ad CD. ^ B C 

Igitur minorcm habct ra- 

tioncmquam AC. ad CD. fcd AC.ad AD. minorcm habet 
quam AB. ad AC.igitur BC. ad CD. etiam minorcm habet 
quam AE. ad EC. Qopd crat ^ &c. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

SI fuerint tres magnitudines in continua propbr- 
tionc minori ^ & ordine minores ; maior erit ra- 
tio differcntiarum quam magnitudinum . 

C 2 SIT 
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S I T minor ratio AB. ad AC. quam AC ad AD. minorque 
ritAB,quamAC&AC. quam AD.& diftcrentuT, vt pnus 
BC. CD. Dico maiorem cflfe rationcmBC. ad CD.quam AB. 
ad AC. aut AC. ad AD. Fiat vt AC. ad AD. ita AE. ad AC 
^^•^- critAE.maiorquamAB. cadctqueintcrpudaBC.cum Jgitur 
fn vt AE.ad AC.ita AC. 

ad AD. crit pcr lcmma^ B E C ^ 

i5.huius vtAC.ad AD. ^ ' 
.^.5. ita EC. ad CD. fcd BC. ad CD- maiorcm habet rationcni. > 
quam EC ad CD. igitur ctiam maiorcm habct rationcm^ 
qiiamAC.ad AD.fcdctiam AC.ad AD. maiorcm habet ra« 
tioncmquam AB. ad AC. ergo BC. ad CD. maiorem habec 
rationcm quam AB. ad AC. Qupd fuit denionftrandum • 

THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 

SI faerint trcs quantitates in continua rationc 
maiorij&ordine maiorcs ; dux dilFcrentia? cum 
tercia quantitatc crunt in concinua rationo 
maiori . 

SINT tres quantitates AB. AC AD.AB. maior qua AC & 
ACquam AD.maiorquo d c 

fitratioAB.adACquain^ A i « • »B 

AC ad AD. Dico maio- 

rcm clfc rationcm BC ad CD. quam CD. ad DA. QuoniairL^ 
cnimtresquantitatcsAB. ACAD. funtincontinua propor- 

15; tionc maiori, maiorcrit ratiodilfcrcntia:BC addiftcrcntiani 
hiiius QY), quam CA. fccundie magnitudinis^ ad DA. tcrtiam fcd 

^•^ CA.ad A D. maiorcm habct rationem quam CD. ad AD. crgo 
multo maiorem habct BC.ad CD, quam CD.ad DA. 



THEo. 
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THEOREMA XX. PROPOS. XX. 

SI fuerint quotcumque quantitates incontinua^ 
proportione maiori^&ordine maiorcs ; maior 
crit ratio primas difFerenria: ad fecundam diffc- 
rcntiam,quamvltima£ differentiaj ad vltimam ma- 
gnitudinerru. 

S I N T qu.ituor quantitates AB. CB. DB. EB. fitque ma- 
ior ratio AB. ad CB. quam CB. ad DB. & DB. ad EB. & AB. 
maior quara CB. & CB. C D E 

quam DB. & DB. quam Ai » ' • «B 

EB. Dico maiorcm eflo 

rationem AC. ad CD. quam DE. ad EB. Qupniammaior 
cftratioAC. adCD. quamAB. ad CB. idelt quam CB. huius 
ad DB. & DB. ad EB. at vcro DB. ad EB.maior eft quam DE. 8.?, 
ad EB. maior ergo erit ratio AC. ad CD. quam DE. ad EB. 
Qiiod fuit demonftrandum . 

THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 

SI habuerit prima quantitas ad fecundam maio- 
rcm rationcm, quam tertiaad quartam, fucritq; 
prima maior quam fecuHda,aut tertia:ctiam dif- 
fercntia primx & fccunda: erit maior , quam differen- 

tia tertia: & quarta: . 

H A B E A T prima quantitas AB.ad fecundam EB. maio- 
rem rationcm quam tertia CD. adquartamFD. fitquc AB. 
maior quam AE. aut CD. G E „ 

Dico maioremeffeAE.dif- As — . < 

fercntiam primx & fecun- Ci > 'O 

d£e,quamCF. differentiam tertice & quart^ . Cum enim., 
maiorfitratio AB, ad BE. quam CD. ad DF. eriteadcm j^.^. 



tt Curui ac redi proporciopromota . 

ad maiorem aliquam BG. fit igirur vt AB. adBG. ita CD. 
ad DF. erit per connerfionem ra tionis vt AB. ad AG. ita CD. 
adCF. &pcrmutando vtAB. adCD. itaAG. adCF. Sed 
maioreftAB. quamCD. exhypothefijigiturmaioreil: AG. 
quam CF. & adhuc maior AE. quam CF. Qu^od crat demoa- 
ftrandum . 

THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

SI duo arcus circuli ina^quales fmt fuis comple* 
menras ad idem punc3:um minores , finguli fin- 
gulis j maioremhabebunt rationem quam com- 
plcmenta ^ fi maiores cum minoribus comparentur . 

SIT circulusCEA.inquoarcusduoincTqualcs CD. mi- 

nor^CE.maior^quorum complementa ad idem pundtum A.fint 

arcus DA. minoris^EA. maioris, 

ille maior quam CD.hic quamCE. 

Dico maiorem cfierationcm CE. 

ad CD.quam AD.ad AE.Cum.n. 

maior fit arcus A E. arcu EC. idco- 

quearcu CD. fi duobus AE. CD. 
^:^^' addatur communis DE.maior erit 

ratioAE.adCD.qua AD. adCE. 

Etpcmiutando maior AE.ad AD. 
Corol.quam CD. ad CE. ideoqucmaior 

CE.ad CD.quam AD. ad AE. Quod fuit oftcndcndum . 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 

SI fintduotriangula vnum angulum vnianculo 
orqualem Iiabcntia , rcliquos' duos in^qualcs , 
quoruni neutcr fitobtulus j minor crit ratio la^ 
teris adiaccntis angulo maiori,ad latus oppofituitL» 

angu- 
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angulo ^quali in vno trianguIo,quam lateris adiaccn- 

tisangulominori, adlatus oppolitum angulo^qua- 

li > in altero triangulo . 

SINT duotriangula ABC.DEF. quorum anguliad A.D. 
finr a^qualeS:, angulus vero ABC. maior quam DEF. ideoquo 




ACB. minor quam DFE. nullus autem angulorum ad B. C. E. 
F. lit obtufus . DicominorcmeflferationemAB. laterisadia- 
centisangulo maiori ABC. ad latusBC. oppofitumangulo 
aequali A. quam lateris DE. adiacentisangulo minoriDEF. 
adlatus EF.oppofitumanguloa:quaIi D. Fiatangulus ABG. 
^qualisangulo DFE. erit triangulum ABG. a^quiangulum»» 5^-1* 
triangulo AEF. Igiturangulus AGB. c-equalis angulo DFE. 
cum vcro angulus DFE.id eft AGB.non fit obtufus^erit vel re- 
dus vel acutus ^ fi redus erit eius complementum BGC. etiam ^s-i- 
YcAusifi acutus erit angulus BGC. obtufus^ crgo angulus 52.1. 
BCG.acutus^maiusigiturlatusBC.quamBE. Cumigiturin '^-^' 
triangulis arquiangulis DEF. ABG. fit vt DE.ad EF.ita AB.ad 4.^. 
BG. habeat autem AB. adBG. maiorem rationcmquam AB. 8.^, 
adBC. etiam DE.adEF. maioremhabebitrationemquara j^.^, 
AB.ad BC.atquc adco minor eft ratio lateris AB. ad latus BC. 
quam lateris DE.ad latus DF. 

Eodem modo demonftrabimus minorem eflfe rationcm DF. 
ad F£. quam AC. ad CB. fi fiat angulus EFH. ^cqualis angulo 
BCA , idem cnim prorfus efficitur . 



CO 



z4 Curui acrcdiproportiopromota 



COROLLARIVM L 

HT/tc fiquitur • / ^nt due trianguU vnum angulum vnt an^ 
gulo dqualem habentia, reltquos duos inxquales ,quorum 
neuter fit obtufus , minor erit ratio laterts opfofni angulomtno^ 
ri,ad latus oppoftum angulo aqualiinvno trtangulo , quam la" 
terisoppoftt angulo maiori,ad latus eppoftum angulo^equali in 
alio trtangulo . Sint enim fuperins duo trtangula ABC. DEF* 
quorumanguliad A.D.aquales j& angulus DFE. maior quam 
ACB.^angulus DEF. mtnor quam ABC.quorum nullus ft ob* 
tufus. Confat ex fuperius demonfratis minorem effe proportio- 
nem DF. ad FE. quam AC. ad CB. fd DF. opponttur anguU 
DEF. qui minor ofenfus ef quam ABC. Igttur minor efl ratio 
laterts DF . oppofti mtnori angulo E. adlatus EF. oppoftum vni 
aqualtum D. quam lateris AC. oppofti matori angulo B. ad la^ 
tt4s BC. oppofti angulo aquali A. 

COROLLARIVM IL 

RVrfus poftis qUiZ fuperius y maior erit rdtio lateris oppofti 
angulo ^quali , ad latus oppoftum angulo minori tn vn^ 
triangulo ^ quam laterts oppofti alteri ^qualium angulorum,ad la^ 
tus oppoftummatort anguLo . Oslenfumenimcsl mtnorem effe ra^ 
tionemAB.ad BC.quam DE. ad DF. Igttur conuertendo maior 
erit ratto CB.oppoftt ^vni angulorum Aqualtum A. ad latus AB. 
oppofttum mtnori angulo C . quam Lttcris FF. oppoftt alteri itqua^ 
liurnangulorumad lattts ED. oppoftum?naiori angulo DFE. 



THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

^I /intduotrianiTuIaquxvnunianguIum vnian- 
^ gulo a:(]ualcm habcant, habcat autcm altcriim 
ipforum angulum (]uohbct angulo rchcjui 

rrian- 



L I B E R L 



trianguU maiorcm : maior erit ratio lareris oppofiti* 
anguTo sequali , ad alterum latus adiacens angulo ma^ 
ximo,quam lateris oppofiti angulo xquali, adlatus 
quodlibet rcliquum in altcro triangulo . 

SINT duotriangula ABC. DEF- quorumilludhabcat 
angulum ACB. maiorcmquolibetangulorum DEF. DFE. 
fintque anguli ad D. A.sequales. Dico maiorem cffe rationem 
lateris BC.oppofiti vni angu 
lorum ajqualium A.intrian- 
gulo ACB. ad latus CA. ad- 
iaccnsanguloACB. quam.^ f 
lateris FE.oppofiti alteri an- 
gulorum a?qualium D. ad 
quodlibet laterum DE. DF. 
Sintenim primumanguli F. 
E.non obtufi , & fiat angulus 
ACH. sequalis angulo DEF. 
cadct CH. intra triangu— 
lum 5 quod maior fit angulus 
ACB. angulo DEF. cumque 
a:quales fint anguli D. A. 
2equiangu!a crunt triangula 
ACH. DEF:&anguli AHC.DFE.^qua]eS:,anguIusautcm 
DFE. cxhypothcfi velrcduscft^velacutus. Igiturctiaman* 
gulusAHC. vcl rcduscft vclacutus acproindcciuscomplc- '^*' 
mcntum CHB. vcl rcftusvcl obtufiis^acutusigiturcft CBA. ^^-^ 
idcoqimaiorcftrcclaCB.quamrc(5iaCH. Igituretiammaior 19-1 
eft nitio BC.ad CA.quam HC. ad CA.id cft quam FE. adED. ^*^;^ 
( cum fimilia fint triangula FED. HCA. ) in altcro triangulo . 

Rurfiisfiatangulus ACG. a?qualisangulo EFD. eodcm^ 
prorfiis modo oltcndemus a?quiangula eflc triangula DEF. 
AGC. & angulum AGC. angulo FED. efle cTqualcm, qui cum 
fit rcdusaut acutus^erit CGB. rcdus aut obtufiis^fed B. 
oftcnfiis eft acutus i maius igitur latus CB. quam CG. Quaro 

D maior 




52. J. 



X 6 Curui i\c redi pioportio promota. 

maiorrarioBCr:dCA.qiiamCG. adCA. idcftquamER 
adTD. Qnodcratollcndcndum. lam vcrofit DEF.obtufus, 
cx hypothcfi mmor quam BCA. ac proinde DFE. acutus.^at- 
queangulusACH. a:quahs angulo DEF- entangulusad H. 
ax]uah's angulo ad F.cx paulo antc dcmonftratis.idcoquc acu- 
tus:,quarecomodoquoprius probabitur maiorcm efle raric- 
ncm BC. ad CA. quam FE. ad ED. Sed angulo FED. obtuio 
fiat a?quah*s CGA.cum a?qualcs fint anguh CG A.GAC.angu- 
hs FED. EDF.a^quiangulafunt triangub FED. CGA.quare 
& limiJia. Rurfus maior cft rcda BC. ouam rcfta CG. vt n.oK 
oftendemus. Quarccum lit vt EF.ad FD.iraGC.ad CA. rna- 
ior autcm fkratioBC.ad CA.quam GC.ad CA. maior ctii^m-* 
crit ratioBC.adCA.quam EF.ad FD. Qucd vcro CG. fit 
minorquamCB.itadcmonftramus. Sumatur CI.aqu:ihs ipfi 
CB.vcIigiturpunclum.G.cadit in puntaum.l.vcl vltra.I. vcr- 
fiis A.verintcr I.& B.Cadat primum in punftum.I. fi fieri po- 
5.1. teft^cruntanguh CIB. CBI. aqualescum igiturtamanguli 
trianguIiABCBCA.CAB.quamduoClA. CIB.arqualesfint 
^^'^ duobus rc(5lis , ablatis aqualibus CBl. CIB. remancbunt duo 
BCA.CAB. aqualcsanguloCIA. crgoangulus CIA. maior 
cft angulo ACB. fcd angulo CIA. pcnitur aqualis FED. crgo 
anguIoACB. maior cft angulus FED. quodcft contra hypo- 
thcfim 3 qua poncbatur minor. Quod fi dicatur cadere in 
punftum K. intcrl. &A. adhucmaior crit angulusillcjcum 
maior fit angulus cxtcrnus AKC. inrcrno & oppofito AIC. Si 
vero c;idat intcr I. & B. vt in L.runc CL. fubtcndens angulum 
acutum CIL. mi nor eft rct^hi CI. fubtendcntc angulum obtu- 
fum CLI.arque ctiam ci aquali CB.atque hoc modo in quod- 
cumquc pundtum cadat iplum G. oltcndctur rcCta GC. mmor 
quam CB. Quarc fcquctur quod dcmonftrandum erat . 

S C H O L I V M. 



l6.T. 



E,V dii^is colUgitur fi duo cjudihct trianguU compArcntur , 
qudi vnmn angulum vnt angulo aquaUrn Ijahcant , rnaior^ 
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tfferAtionemlateYis oppofiti dngulo ^quali , ad Utus adiacensan- 
gulo maieri in vno trtangulo , qtiam latens oppojiti angulo aquali 
ad latus adiacens angulo mtnort in altero triangulo ; & conuerten^ 
do.minoremep rattonem lateris adiacentts angulomaiort.adla^ 
tusoppofitumangulo ^quali ,quam adtaccntts anguh mtnon.ad 
oppofttum angulo <£quaU entm duahus prd^cedentihus demcn- 
Hratum eft. Excluftmus.a.in CorolL. 2 i.huius.cx anguLis maqua^ 
libus , obtufHm , non ftne rationt . Poteft enim conttngerc Ji aLte- 
rumtriangulorum ftt ambLygonium ,vt non Jit mtnorrattolateris 
oppofiti angulo mtnort,ad latus oppofttum anguLo ^quaLi m zno 
trianguLo , quam ratto.Lateris oppejttt angulo maton tn aLtero :,fcd 
altquando AquaLts , aut mator . Stt trtangulttm ABC . obtufiangu^ 
lum adB.& oxygonium DEF.cutcjUe anguLus EDF. <zqHALts anguLo 
BAC. fatque an^ 

guLusABH.otqua-^ B C 

lis anguLo DEF. 
erunt trianguL^^ 
DEF. ABH. ce- 
quianguLa , ac f- 
mtLia^^. Ducatur 
HG. ipfi BC. pa- 
raLLeLa*^ ^od ft 
fuerttGH. rmnor jy 
qHamHB.atit an- 

^uLus HGB.mator qt^am HBG. maior eritratio AH . ad HG.id^-^' 
eft AC. Lateris oppofttt anguLo maiori ABC. ad CB. latus ep- 4.^. 
pofitum amjdo .nquaLt A.quam AH,ad HB. td esl DFdatus oppojt- 
tum an^uLo mtnori E.ad FE. Latus oppofitum anguLo ^quaLt D . Si 
njero HCfuertttpJi HB. atquaLis (jr anguLus HGB. anguloHBG. 
AquaLis.erttvtAHMHG.td estvtAC.adCB.itaAH.adHB.fci- ^.^. 
Itcet D F. ad FE. Stn autem GH . fuertt mator^ ^ angulus HGB. 
fntnor anguLo HBG.minor erit ratio AH , ad HG.id eH AC.ad CB. 5^^^ 
quam AH, ad HBfeu DF. ad FE. 





w 
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1 8 Curui ac rcdi proportio promota . 



THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

SI duo criangnla vnum angulumvni anguJo a?- 
qualem habuerint , reliquos ina:quales : latus 
. oppofitum minori angulo vnius trianguli, 
atus oppofitum maiori minorem habet rationcnijj 
<|uam latus oppofitum maiori angulo in alio triangu- 
lo, adlatus oppofitum minori . 

S I N T duo triangula ABC. DEF. in quibus anguli ABC. 
DEF.^equaleSjrdiquorumBAG.fitmaiorquamEDF. atquo 
ideo DFE. maiorquam ACB. Dico rationem lateris AB. 
oppofiti angulo BCA. minori quamDFE. ad BC. latus 
oppofitum angulo BAC. maiori quam EDF. effe mino- 




remrationeJatcris DE. oppofiti angulo maiori F. adlatus 
FE. oppofitum angulominori D. Fiat ansulus BAG. x- 
qualismmori EDF.Cum squalis pofitus fit anguhis B.angulo 
E.& faausanguJusBAG.aqualis angulo D.fquianeuJa crunt 
4.<. triangula ABG. DEF.eft crgo vt DE.ad EF.ita AB.ad BG. fcd 
ij-f* ^^•^^^^•'^^^ofcftratioquamAB.adBC. IgituretiamDE. 
ad EF. maior eft ratio quam AB. ad BC. at<iuc adco minor cft 
ratio AB.ad BC.quam DE. ad EF. 



CO- 
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COROLLARIVM. 

EOdemmodo ojlenditur Jatus oppofitum maiori angulo vnius 
trianguli ^ ad latus offofuum minori maiorem hahere ra- 
tionem j quam latus ofpojitum minori angulo in alio triangulo j 
ad latus offojitum maiori j ojtenfum enim eji j maiorem ejfe ratio- 
nem DE. ad EF. quam AB. ad BC. 

THEOREMA XXVL PROPOS. XXVL 

ARcuum in^qualium inQuadrante^tangens ma- 
ioris ad tangcntem minoris maiorem habet 
rationem , quam arcus maior ad minorem . 

IN circuloAED. cuius centrum G. diameter GA. fecans 
circuluminA.fitarcusmaiorAD^minor AE.&cx punfto A. 
ducaturipfi GA.perpendicu- 
laris AC. tangcns circulum in 
A. quam produdam quan- 
tumlibet fecent reda?ex G. 
centro per punda E.D.duda?^ 
in pundlis B. C. erit AC. tan- 
gcns maioris arcuS;>& AB.mi- 
noriS:,ex definitione tangen- 
tium. Dico maiorem effe ra- 
tionem CA. ad AB. quam arcus DA. ad arcum AE. Ducatur 
cxE. terminominorisarcusad AG. perpendicularis EF. qnx 
produ(iia fecet reftam GC. in punclio 1. Qupniam minor eft 
proportio trianguli FGE.ad triangulum EGI. quam fecaoris '^* 
AGE. adidem triangulum EGI. & rurfus minor eft proportio ^ 
feftoris AGE. ad triangulum EGI. quameiufdem fcAoris 
AGE.ad fetlorem EGD.minor erit proporHo trianguJi FGE.^^j^^j^ 
adtriangulum EGI.quamfedoris AGE. adfedorem EGD. 15.5* 
Scd vt triangulum FGE. ad triangulum EGI. ita XQ^tz^ , ^ 
FE. ad re^am EI- & vt feilor AGE. ad feaorem EGD. ita ar- /, . 

CU5 




3 o Cami ac rcdi proporcio promota ^ 

CU5 AE. ad arcum E D. minor igirur erit ratio FE. ad EI. quam 
arcus AE.adarcum AD. Quare conuertcndo^ & componen- 
do, maior crit proportio FI. ad FE. id eft. CA. ad AB. quartu 
arcus AE. ad arcum AB. Qupd erat demonftraudum . 

S C H O L I V M. 

IV^fequentibus propoptionihus fepe nominibus chordarum , ftnuml 
tangentium , fecantium vtemur quorum licet pUraque vetuiiioribus 
mathematicis incognita fuerint , a recentioribus tamen pafflm vfurpantur^ 
f/t triangulorum prafertim calculisy qudi nos eti^tm ad (Jeoinetricas demon^ 
Jlrationes tradncemus , vt breuitati , ad quam mirum momcntum habent^ 
confulamus : multa enim , qu^ longis ambagibus deft yibenda effent , vnico 
vei bo compleSlemur . Horum definitiones qui ignorat y reperiet apud lo^ 
%epomontanum lib. i. de triangulis definit 12. & 15. C^ni^ophorHm 
Clauiumtraffatudefinubus; MaginumyVitifcumyLandsbergium^ & alios 
^uotquot de triangulis reSilineis ac fphdoricis fcripfeyunt . 

THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVIL 

Dlffcrcntia tangentium remotior a piinto con- 
ta6lus ad vicinorcm maiorcm habct ratione , 
quam arcus illi re/pondcns ad arcum. 

IN Quadrantc ABI, ducatur tangcns BM.^ & fumantur 
quotlibet arcus BL. LF. FK. KN. quorum primi propiores lint 
pundo contadius B. & per 
pun(5laL. F.K. N.ducantur 

fccantesACAD.AE.AM. •» ^ ^ ^ 
crunt DC. ED. ME. difFc- 
rentiar tangentium^quarum 
primar viciniorcs funt pun- 
£to contadus B. Dico maio- 
rem cffc rationem ED. ad 
DC quam arcus KF. ad ar- 
cum FL. &maiorem ipfius 
ME. ad DC. quam arcus 
NK.ad arcum FL. Vcl enim 

dif 
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differcntiaMlIa? coniuncft? funt.vel feparata: : fint primo ccn- 
iunda?;,acperpun^tumR jnquo AD. circulum fecat ducatur 
HG.ipfiMB.parallelafecansAE.AC.inpuncais H. G.Qup- g 
niam minor eft ratio trianguli GAF. ad triangulum FAH. 
quam fe(ftoris LAF. ad idem triangulum FAH. & adhuc minor 
eftratiofeftorisLAF.adrriangulumFAH. quam eiufdemfe- 
doris LAF. ad fc(ftorem FAK. minoi erit ratio trianguli G AF. 
adtriangulum FAH. quam fcftoris LAF. ad fcAorcm FAK. 
ideoque maior erit ratiofecftoris LAF. ad fe(ftorem FAK. id cft ^ 
arcusLF. adarcuniFK. quamtrianguIjGAF. ad triangulunx^ 
FAH.ideftquamGF. adFH. ergomaiorratio HF. ad FG.id ^ 
cftrec^la? ED. adreftamDC. quamarcusKF. adarcumFL. q 
quod prius demonftrare oportebat. 

Sintfccundo differentiie ilLT:,vtME. DC. fcparatasr intcr- 
mediaED.cummaiorfitratioME.adED. ex paulo antc de- 
monftratis quam NK. ad KF. & ratio ED. ad DC. ctiam pro- 
batafitmaiorquamKF.adFL.erit ex cTqualitate maior ratio 
ME. adDC.quam NK. ad FL. Qupd fecundo erat demon- 
ftrandum. Igiturdiftercntia tangentium &c. 

THEOREMA XXVIIL PROPOS. XXVIIL 

SI cxpunclo vbidiamcter circulum fecac duo ar- 
cus inasqualcs fumantur ^ ex quorum exrremis 
ad diametrum dux incer feparallela^ducantur, 
maior erit ratio maioris arcus ad minorem quarru 
lincx dudtx ab extremo maioris arcus^ad eam qux 
ab extrcmominorisdudlacft. 

EX pundoB.vbidiametcrAB.circulum BCD. fecat.fu^ 
mantur duo arcus in^quales BC. minor BD.maior^ex quorum 
cxtremisC. D. ducanturparallela? CF. DG. fecantes dia. 
metrum in pun(5iis F.G. Dico maiorem effe rationem arcus 
BD. ad arcum BC. quam re(Jlas DG. ad re^lam CF.Conncaan^ 

tur 



3 1 Curui ac rt^i proportio promota . 

turpun6bCD.rc(aa DCE. quae vel concurretcum diametro 
produ<aa,vtinprioribusfiguris,velcritparallelavt in poftc- 



\c 






r ^ 

i A 







\c 












G 



rlori . Concurrat primo ex parte arcuum fumptorum In E. 5;^] 
s.j. ducantur AC AD.Qupniamminorcft ratio fedoris BCA. ad 

fe(5lorem ACD. quam trianguli ECA. ad eundem feitorem-. 

ACD.&adhucminortrianguliECA.ad fc(5lorem ACD.quam 

trianguli ECA. ad triangulum CDA.multo minor erit ratio fc- 
^^'^' doxis BCA. ad fecfiorcm ACD. id eft:,arcus BC. ad arcum GD. 
^^•^* quam trianguli ECA. ad triangulum CDA. id eft rcda: EC. ad 
i'^- re(ftamCD. &conucrtendo3accomponendo3 maior ratio ar- 

cusDB.adarcumBC. quamDE. adEC. idcft^quamDG. 
^ adCF. 

Concurrat fecundo DC. 

nonexparte arcuum fumpto- 

rum 5 vt in tertia figura fcd in^ 

parteoppofita ^ fitquc FC.ma- 

iorquamGD. Conftat maio- 

rcm elfe rationcm arcus DB. 

ad arcum BC. cum fit maioris 

ina^qualitatis^quam GD. ad 

FC.qua: proportio minoris in- 

arqualitatiscft. 

Si 
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Si vero DCfit parallcla ipfi AB. 
cum parallelce etiam fint FC. GD. 
iequalcseruntFC. GD. cum ergo 
maioi* fitarcus DB. quamBC.ma- 
ioreritratioarcus DB. ad arciim-* 
CD. maioris inarqualitatis^quam 
ratioGD.adFC. qux orqualitatis 
eft . Quod crat demonftrandum. 




14 1. 



COROLLARIVM L 

HI;tc fatet , quod arcus maier ad fntnore?n matorem habet 
rationem yquam Jinus rclJus arctis maioris ,ad Jinumre- 
iium minoris . Si enim tam CF.quam G D . Jrnt ad dtarnetrum per- 
pendiculares ,manifcflumefiex definttione ftnus ^reBarnCF . effe 
fntim rectum arcus BC . (^recfamDG. finumreBum arcus BD. 
oFfenfum autem ejl maiorem effi rationem arcus BD . ad arcum BC. 
quam reit^ DG. ad reciam CF. 

COROLLARIVM IL 

Hlnc etiam deducitur maiorem ejje rationem arcus ad ar^ 
cum , quam fubterift fcu chordc^ ?naioris arcus ad chor- 
dam minoris . Sint enim duo arcus DBI. CBH, ille maior ^ 
htcminor , quoru?n chordct DI. CH. qut dtuidantur btfariam , 
ad rcffos a dtametro Bj4. in punifts G.F, Eodern modo ofende- 
musmatoremejferationemDB.adBC.quamDG. adCF. c!;' ter- ^^'^ 
mtnorum proporttonts dupltcatione , maioremejfe rationem arcus 
DBI, ad arcum CBH, quamchord^eDI, ad chordam CH. 

COROLLARIVM liL 

PBAterea fequitur ex demonBratismaioremeJJe rationem ar- 
cus maiortsad mtnorem ,quam fecantts complementi mino- 
ris arcus ,ad fecantem complementi maioris . F.B enim^vtfm- 

E d$ 



3 4 Curui cic redi proporfio proiDota. 

do de monfiranim efl , maior ratio arcus matoris ad ininorem qudm 
jinus rechmaiortsad f.numreciumminons amem ftnus reaus 
arcus matortsad finum re^um mtnorts y tta fecans complemcnti 
""^^^arcus minorts adfecantem complementi matorts . Igttur mator 
kzxvveJiratio arctis matoris ad minorem y quamfcantis complcmentt 
nbus. ^^^^^Qyj^ adfecantem complementt matoris . 

COROLLARIVM IV. 

DEniqueconliat f ex puncfo quolibet dtametri producidL du^ 
caturrefiactrculum fcans.matore^nefi rationem partis 
illtus rectjL extra ctrculum ad eam qt^ctcircult arcum fubtendit ^ 
qukmarcus dtametro& fcante compnthenfus ad arcumque pars 
fcantts fubtendit : osienftmcnim cH matQremefe rattonem EC. 
adCD, quam arcus BC. ad arcum CD. 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

DTfterentia tam finuum rcdlorum quam vcr- 
iorum vicinior centro circuli ad reniorio- 
rcm maiorem habet rationem , quam ar- 
cus cui diffcrcntia lubtcnditur:» ad arcum. 

IN Quadrantc ABLcuiusccntrum B. latcra BA. BI. fu- 
manturquotlibetarcusIN. IK.IF.IL. lA. sSc ducantur linus 
rcCiiNM.KE.FD.LC.AB.paral- ^ 
lcUdiametro AB.crunt MI.ELDI 
CI. finus verndictorum arcuum» 
Rurfus arcuum AL. AF. AK. AN. 
AI. finus redi eruntrcita' BC.BD. 
BE.BM.BI. & ME.ED.DC. ditfc 
rcntia: tam finuum rcdtorum qua 
vcrforum. Dico maiorcm cfle ra- 
tioncmCD. quct viciniorcft ccn- 
troB. adDE. qu;e rcmotior cft> 




i 
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quamarcusLF.adarcumFK. Itcm maiorem effc rationcm^ 
DC.adME.quamarcusFL. ad NK, Ducantur chorda^ KF. 
FL, KL. Item ex F. & K. perpendicularcs ad AB. icdx FG. 
KH. fccantes CL. in puncais P.Q..Quoniam in triangulis re- 
danguIisKPL. FQL. maiorcft angulus QI.F. angulo PLK. 
minoreritreliquusQFL.rcliquo PKL. Igiturminoreft raiio 
PK. ad KL. quam QF. ad FL. & pcnnutando minor ratio KP. 
ad FQJd eft EC. ad DC quam KL. ad LF. fcd KL. chorda^ 
arcus KL. ad FL. chordam arcus FL.minorcm habct rationcm 
quam arcus KL. adarcum FL. Igiturrefta EC. ad re- 
^lam CD, mino«-em habct rationem^ quam arcus KL. ad ar- 
cum FL. & diuidendo 3 & conuertcndo ^ maiorcm habet ratio- 
hemDC.adDE. quam arcus FL. ad arcum ¥a\ Atquc eo- 
dem prorfus modo demonftrabiiur maiorem cflTc rationem 
DE.adEM.quamarcusFA'. adarcumA'N. ScEM. adML 
quam iTN. ad NI. Scd non fint diftcrcnti^ coniun^ta:^ vt DC. 
acME.Rurfuscum maiorcm habcat rationcm DC. ad DE. 
quam arcus FL.ad arcum FA'.Item ctiam maiorem habcat DE 
ad EM. qua ;ircus FA'. ad arcu A^N. habcbit ex a-qualitate DC. 
adME.maioremrationemquamarcus FL. ad arcumA^N. 

Dcnique fint diA^ difFcrentia: in diuerfis Quadrantibus, vt 
^ifferentia DC. in Quadrante BAI. & diftcrcntia EF. in Qua- 
dranteBAQJlla vicinior^haccremotior a ccntro : fumantur 
rcd^BG.BH.arqualesipfis BC. 
BD. crunt DC. GH. ^qualcs & 
EF. remotior a ccntro quam GH. 
quaie maiorerit ratio GH. ad 
EF. quam arcus MN. rcfpon- 
dcntis ipfi GH. ad arcum OP. re- 
fpondcntcm ditfcrcntia? EFi vt 
probatumcft primaparte huius, 
fed dirfcrenti^e GH. a:quah*s eft 

diffcrcnria DC & arcui MN. ar- ^ 
cus /v'L. Igitur maior cft ratio DC. ad EF.quam arcus A'L. ad 
arcum OP. Quoderatdemonttrandum, 

E 2 THEO^ 



5i.r. 

i^. huius. 
34.1. 

Cor. i.iS. 
hujus 
15.5. 
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3 6 Curui ac rcdi proporrio promota . 



THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 




SI rintduoarcnsin;equaIes,minor vterquc Qua- 
drante.aut alter maior alter minor.- maiorad 
minorem minorem habet rationem , quam fi- 
nus verfus maioris ad finum verfum mfnoris . 

IN circulo FEL.fiimantur primum duo arcus in Quadrante 
FL. (cuiuscctrum A.du^diamctri perpcndicularcs AF.AL.) 
fcilicct DF. maior & EF. minor . Ex pundtis E. D. in diame- 
trumAF. ducanturfinusre^ai DB. EC. crit BF. fmus verfus 
maioris-arcus DF. & CF. fmus ver^ ^ 
fusminorisEF. Dico maiorem cfTc 
rationemBF. ad FC. quam arcus 
DF. ad arcum FE. Bllcnim FC.dif- 
fcrcntiaFA. linusrcdi Quadrantis 
FEL. &finus re<fti CA. arcus EL. 

Item CB. eft diffcrcntia Cinus rcdi _ 
CA. arcus EL. & finus redi AB. ar- 
l^-^j^cusDL. Igiturmaiorcftratiodjfferentia: BC. vicinioris cen- 
"'^^%ro> ad diffcrentiam CF. remotiorcm^quam arcus DE. ad ar- 
cumEF.&componendo^maioreftratio BF. ad FC. quamu 
DF. adFE. 

Sitfccundoarcuum altcr maior QuadrantCjaltcr mmor: 
vt arcus FE. fit minor Qiuidrantc FL. & arcus FD. maior eo- 
dcm Quadrantc. Dudiisfinibus re- 
disEK.LA.DB.erit KF.finus vcr^ 
fus arcus FE. & BF. finus vcrfus ar— 
cusFD. ItcmAF.finusrc<5lus Qua^ 
drantisFL. & AB. finusrcdusarcus 
LD.Dico maiorem cffc rationcm BF. 
ad KF.quam arcus DF.ad arcum EF 
Quoniam maior cft arcus FL. arcu 
LD.maioreritratioarcusFL. adar- 

huiui • CUni 
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cum LD. quamFA. finus refti arcus FL. adAB. finum rc-- 
aumarciisLD. Igiturmaiorratio AB. ad AF. quam arcus j^./. 
LD. adarcumFL. &componendo maiorratio BF. adFA. 
quam DF. ad FE. fed FA. ad FK. maiorem habet rationcm^ 
quamLF.adFEjvt primaparte huius propofitionis demon- 
ftratum eft ^ergo ex a^quali maioreft ratio BF. ad FK. quam 
finus DF. ad FE. ideoque minor ratio arcus DF. ad arcum FE. 
finus quam verfi BF. ad finum verfum KF.Qupd fecundo loco 
crat oftendendum . 



PROBLEMA L PROPOS. XXXL 



Clrculum ita fecare, vtfinusvcrfiarcuum Qua- 
drante maiorum maiorem habeant rationem, 
quam arcus s fi maiorcs cum minoribus com- 
parentur. 

CENTRO L.defcribaturcirculus ABC. cuiusdiame- 




3 8 Curui acredi proportio protnota . 

ter AC. & cx L. ducfla pcrpendicularis LB. fecet circulum ni^ 
duos Quadrantes AB. BC. & fumatur arcus BD. qui fit tertia 
pars Quadrantis . Item cx D. reda DM. perpendicularis dia- 
mctroAC. Expunftis autem D. &B. ducantur duce re(5lc^ 
DH. BL tangcntes circulum in pun<ftis D.B.& occurrentes re- 
<ais LB. M D. produdis in H. L ac fecantes fe in pundo F. Per 
pund:um F. ex pundlo C. ducatur CFK. re^fta fecans MD.pro- 
dudam in K. & circulum in O. & LB. in G.Sc ex O. ducatur ad 
diametrum perpendicularis ON. erunt MC. NC. finus verfi 
arcuum DC. OC.quadrante maiorum . Dico maiorem cfTo 
rationcm MC. adNC. quamarcusDBC. adarcum OBC. 
ConnedaturLF.fecanscirculum inE. Quoniam triangula^» 
LDF. LBF. reftumangulumLDF. redoLBF. stqualcmha- 
bcnt y cftque vt DL. ad LF. ita BL. ad LF.& quilibct rcliquo- 
^ rum angulorum DFL. BFL. minor rc^^to^a^quales crunt anguli 
7.^. DLE. BLE. idcoquca:qualcsarcusDE. BE. accumDB. fit 
^^'^' parstcrtiaQLKidranriSjCrit DE. fcxta pars cmfdcm^ac pro-, 
indc in triangulo rcdangulo LDH. crit angulus DLH. tcrtia 
pars rcfti ^ & DHL. dua? tcrtia» ; idcoque in triangulo ctiam.^ 
rcdanguloFBH.crittam angulus HFB. quam. ad vei ticcm- 
IFD.tcrtiaparSjidcllquinqucdecima' quinta: vnius re<51i. 
Rurfusin trianguloreitangulo GCL. angulum GCL. id cft 
OCA.mctiturmcdictasarcusAO.quarc^cum arcus AD. fit 
dua^ tcrtia^ quadrantis ^ & DE. fexta pars quadranris , crit co- 
rummcdictas vna tcrtia3& vna duodccima Quadrantis^id 
cftquinqucduodccima?ipfius Quadrantis j maior autcm cft 
191. arcusAO.quamAE. Igiturangulus OCA. id cftGCL. idcft 
'^•^- GFE.idcftlFK.maior cft quinquc duodccimis vnius rcdi . 
fcft autcm dcmonftiatum angulum U D. contincrc tanti ni^ 
quinqucdccimasquintasvniusrcai. I<^iturmaJor cft anou- 
lus IFK. angulo IFD. Qiuirc pofito codcm finu toto FI. maior 
clt fccans KF. maioi is anguli , fccantc FD. minoris ; quibus fi 
communis addatur FO. maior crit K O. quam dux DF. FO. at 
Archi-^^^^ ^^'^''^ ^O- »i''^i«i'cs lunt arcu DO. ( vt mox pro- 
ni€dcs.babmius)maiongiturcftruiiaKO.arcu DO. mmor autcnu 

cft 
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cftchordaOC.arcuOBC. Igitiirmaior cft ratioreda?KO.ad ^*^* 
Yc£ta OC.quam ciufdcm KO.ad arcum OBC.& KO.ad arcum ^ 
OBC. maiorquamarcus DO. (quiminoreft rccla KO.)ad 
arcum OBC. Igitur maiorcft ratio KO. ad OC. quamarcus i*^- 
DO. ad arcum OBC.fed vt KO.ad OC. ita MN. ad NC. Igi. 
turmaiorcft ratioMN. ad NC. quamarcusDO. adarcum 
OBC. & componendomaior ratio MC. adNC.quam arcus 
DC. ad arcum OC. Quod crat demonftrandum • 

Quod verd maiores lint DF. FO. quam arcus DO. ita pro- 
batur . Connediatur LO. & ducatur rcda OP. tangens circu- 
lum in O. & fccans LE. in P. fupra pundum E. Cum in trian^ 
gulo rcdangulo LOP. angulus LOP. fit rcdus^erit LPO.acu- 31.1. 
tuS:>ergo in triangulo OPF.angulus OPF. obtufus ; maius igi- 
tureftlatusFO. latere PO. At vero maior eft tangens DF.j^^^^^j^^^^^ 
arcu D£. & tangensOP.arcuEO. Igiturdua? tangentesDF. i.de* 
PO. funt maiorcs arcu DO. Sedduabus tangcntibus DF.^P^^^^^ 
PO.maioresfuntprobaticDF.FO. &ipfisDF.FO. oftenfaiindrJ 
eft maior KO. Igitur maior cft KO. quam arcus DO. 

S C H O L I V M, 



PQteH etiam demonfirari y fi pmtlum aliqkod fumatur inter7^& 
L.vtpun£iiimQ^& ducatur ftnus re£lus QB^maiorem effe ratie^ 
nem fmus verft MC.ad ftnum verfum Qc. quamarcus 2)!5r. adar^ 
cum %"BC, fi enim non fit maior ratio IHC. ad CQ^ quam DBC. ad I{BC. 
fitminorautaqualisyac ponatur primum minor . Cum maior fit ratio 51. 
I^IC. ad Cl^ quam arcus DC. ad arcum CO. minor autem ratio 7^1 C. ad ^^^'^"^ 
CQ^quam T>C. ad CT^ Igitwr ^exi-^. huius , maior erit ratio MTs^. ad ^J^^^ 
T^lQ^quam arcusDO. ad arcum 'Dl{. c> conuertendo , 7ntnor ratio Q7}1. ^'^"^ 
adMl^. quamI{^K ad DO. & diuidendo ^minorratio QT<1^. adl^T^i. 
quam i^. adOD. quod eft abfurdum , oSienfum enim efl propoftione 2 p. huuis 
huius y maiorem ejje rationem j^7v(. ad isim. quam l\p. ad OD. 

Sed dicaturratio DdC.ad CQ^eadem ejfe rationi DC. ad Ci^. Qup" 
niameHvtMC. ad CQ. itaDC. ad CI{. erit per conuerftonem rationis^ 
conuertendo , vt lAQ. ad mc. ita DT^adDC. fterum ad C^. 
maiorem haOet rationem quam DC. adCO. vt in propofttione oslenfim 
cSt , erit pcr conuerftonem rationis , minor ratio M C. ad M2{. quam D c. 

aU 
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40 Carui ac rcdi proportio promota . 

adDO. Quarecum fit vt mQ^ad MC. ita DK, ad DC. & T^f. «'^J^^^ 
■^^^^^^^minormhabmtmommtimmUC. adDO. cx ^^Halitate , mnorertc 

^'■^■ratio MQjtd M H, quam DK- adDO. 6~ diuidendo mmor ratto Q^ ai 
-H^l. qi^m KQ. ad O D. Quod eft abfurdum , cum ex 2 <?. hmus , mator 

\miasfitratioQjH.adnM.qtiamI{g.adOD. ^ 
in hoTfrMcmate atumffmus principium Mchmedts , chord^rnef- 
fe arcu minorem , tangemem eodem maiorem , quod fi tdeo minus CeomC' 
trictim vidmr, faltemidem rnomhftum habeat, quod multx Jinm- 
medis propofitiones ex tllo fonte deritiaff , quibus cum fidem ba^tenus ne- 
mo ntfii dyicuhpino, abrogarit , neque noiiram ijfdem natalibus ortam , 
tanquam fpuriam quifquam reijciet . 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXII. 



T 



Angentis maioris arcus , ad tangentem mi- 
noris.maior efl: ratio,quam fecantis maio- 
ris arcus ad lecantem minoris . 
IN QuadranteABCcuiusccntrum A.diameterAB.maio- 
ris arcus BF. fit tangcns EB. fecans AE. & minoris arcus BG. 
fittangens DB. & fecans AD. 
Dico maiorcm cffc ratioiKm- 
EB. ad DB. quam AE. ad AD. ^ 
1(5.1. Cumenimintriangulis ixddn 
gulis ABD. ABE. maior fit an- 
gulus ADB. externus intcrno 
hmus^EB. minorcrit ratio BD. ad 
DA. quam BE. ad EA. & pcr« 
mutando , ac coniicrtcnd:) , maior crit ratio EB. ad BD. quam 
AE, ad AD. QiK)d oftcndendum crat . 




PROBLEMA II. PROPOS. XXXIII. 



Vadrantcm ita fccare in duos arcus^vt finus 
vcrli xqualcm,minorcrn y maiorcnnic ra-^ 

tio-. 
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tioncm habcant, quam aut recantes eorumdcm ar- 
cuum,aut finus redi complementorum^minorcni-» 
vcro quam tangcntes corumdem arcuum , fi maiorcs 
cum minoribus comparentur. 

S I T Quadrans ABC cuius centrum A. diametri inuicem 
perpendiculares^AB. AC. Sumatur primum rcda AH. a?- 
qualisredl^ IC. &ducantur perpendiculares ad AC. rc<aar 
HD.IE. fecantes peripheriam Qiuidrantis in D. F.erit AH. 
finus redusarcus.BD.& AI.finusre(5lus 

arcus. BE. at veroIC. erit finusverfus 

arcus EC. & HC. finus verfus arcus \^ 
DC. qui duo pofteriores arcus priorum 
funt complementa . Dico eandcm effe 
ratioricm finus verfi HC. ad finum ver- 
fum IC.qu^cft finusconiplemcnti lA. 
adfinum complementi HA. Cumcnim a. H I Q 
;equales fint AH. IC.addita communi i.Pron. 
AH. arqualcserunt HC. lA. vtigiturfinus verfusHC. ad 
finum verfum IC. itafinusrcftus lA. adfinumrc(5i:um HA. 
vt vcro lA. ad HA. ita fccans arcus DC. ad fccantcm arcus . . 
EC. vtaClauiodemonftratumeft. prop. 2 2. dc fccantibus. iildetan- 
Igitur vt finus verfus HC. arcus DC. ad finum verfum IC. ar- gentibus. 
cus EC. ita fccans arcus DC .ad fccantem arcus EC. 

Sit fccundofinus verfusCI.maiorfinu rcdo HA.addatur 
communis IH. Qiioniamduabus lineis ina?qualibus maiori 
Cl.minori HA.cadem quantitas IH.addita cftjhabcbitper i. huius. 
primam huius HC. ad Cl.minorem rationcm quam lA. ad 
HA. & quam fccans arcus DC. ad fecantcm arcus EC. 
quam oftcndimusmodocandemhabere rationemquam lA. 
adHA. 

Sit tcrtio finus vcrfus IC. minor finu rc<fto HA.addita com- 
muni HI. codcm modo^ex prima huius ^ demonftratur ; maio- i. buhis . 
rciii clfcrationcm HC.ad IC.quam lA.adHA.autquamfe- 
cantisarcus DC.ad fccantemarcusEC. 

F Deni^ 
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4^ Curui ac redi proporriopromota. 

tj.huHis. Deuiq; cum m:iiorcm hahcatrationcm tangcns arcus DC 
adtangcnrcnKirciisEC.qiiam fccans cmfdcmarcns D( ad 
fccantcm arciis EC. fccantcs autcm di(ftorum arcuum in duo- 
bus prioribus cafibus aut maiorcm.aut .Tqualcm rationcm lia- 
13. 5. beant 3 quam linus vcrfi eorumdem arcuum . liabcbj t tangcns 
arcus DC. ad tangentcm arcus EC. maiorcm rationcm.quam 
HC.finus verfus arcus DC.ad IC.finum vcrfumarcus tC. 
Igitur quadrantem ita fccauimus vt &c. 

PROBLEMA IIL PROPOS. XXXIV. 

QVadranrcm ira fecarcin duosarcus, vt tamfe- 
cans maioris ad fecanccm minoris^quam fi- 
nus reClus complementi minoris^radrunmi 
^ rcdVum complcmenti maioris , maiorem ha- 
bcant rationem > quam arcus maior ad minorcm . 

Fiant omnia qu^ in duobus primis cafi^bus pr?cedentis pro- 
pofitionis . Dicomaiorem cfTc rationcm lA. ad HA. item fc- 
eantis arcus DC, ad fecantcm arcus EC quam arcus DC. ad 
c4^p!2'',! ^fc"»^ EC. Cum cnim , in primocafu 3 fit vt lA. ad AH. id efi: 
dc iccanti. vt fccansarcus DC*ad fccantcm arcus EC. ita HC. finus vcr- 
fusarcus DC.ad IC.finu vcrfiim arcusEC.maior autcm fit ra- 
jj/ tiry HC. ad IC. quam DC. ad £C. ctiam lA. ad HA. & fecans^ 
arcus DC. ad fccantcm arcus EC. maiorcm habcbunt ratio- 
nem, quam arcus DC. ad arcum EC. 

Eadem^ac validiori vationcjin fccundo cafu : cum maior fi^t 
ratiolA. adHA. itcmfccantisarcus DC.adfccantemarcus 
EC.quamHC.ad IC.&HC. ad IC. maior quamarcu&DC. 
adarcumEC. maiorcrit ratioIA. adHA. & fccantis arcus 
DC. ad fccantcm arcus EC. quam ipfius arcus DC. ad arcuin 
EC. Quarc Quadrantcm ita fccauimus &c. 



THEO. 



I 
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THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXV. 

Slnus revfli duorum arcuum, quorum aut vterquc 
minor cl\ tcrtia partc Quadrantis, aut alter ter- 
tix parti Quadrantis a^quaiis, alter minor > ma- 
iorem Iiabenc rationemjquam arcus complemcnto- 
rum,fi maiores cum minoribus comparentur . 

Sit QiKidrans ABC. cu lus latera AB. AC. ccntrum A. in eo 
fumantur duo arcus in^quales BD.minor DE.maior^fitqi BD. 
minor tertia parte Quadrantis , & BE. aut ^pqualis tertiar parti 
Quadrantis aut minor:& ducantur ad 
oppofitum latus Quadrantis pcrpendi- B 
culares DH.EI. crit AH. finus re(itus ar- 
cus BD. & AI. finus redius arcus BE. 
Item crit arcus DC. complementum ar- 
cus minoris BD. & EC. complcmentum 
arcus maioris BE. arcuumquc DE. EC. 
iinus verfi HC. IC. Dico maiorem efle ^ 
rationcm lA. ad AH. quam arcus DC. 
ad arcum EC. Nam fi BE.fir tertia pars Quadrantis , crit AI. 
«qualisipfi IC. Si veroBE.fit minortcrtiapartcQu.idr:intis 
erit AI. minorquam IC. acproindcAH. parsipfius AI. cri( 
multo minor quam IC. Qupniam igitur IC. maior cft 5 quam 
Af L & addita cft vtriquc quantitas a^qualis ^imo eadem HL 
maior eft rario CI. ad AH. quam CH. ad Al. & permutando i- hnms. 
maior ratio Cl.ad CH.quam AH.ad Al.ideoquc maior Al.ad 
AH.quam CH.ad CI.atCH.finus verfusarcus DC. ad IC.fi- 
num verfumarcusEC.maiorcm habct rationcmquam arcus 
DC. ad arcum CE. Igitur AI. ad AH. maiorcm habct ratio- 
nem quam arcus DC. ad arcum CE. Q^d erat demonftran- 
dum. 




jo. hiiius. 
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44 CLU-ui acrcdiproporciopromota. 



THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXVl. 

SEcanres duorum arcuum inxqualium , cjuorurru 
aut vrerque fir maior duabus certijs Quad rnntis:> 
autalter maior,altcra^qualis ; maiorcm habenr 
rationem, quam arcus ad arcum ; fi maiorcs cum 
minoribus conferanrur . 

In figura fuperioris propofirionis fint finguli arcus EC. 
DC. maiorcs duabus rcrrijs Qucidranris^ erunr ram EB. quam 
DB.minorcs vna rerria. Vel fit.EC.dua: rerri;e erir CD. maior 
vna rerria^ ac EB.vna rerria^ BD. minor vna terria . Dico ma- 
iorem cflc rationcm fccanris DC. adfccanrem EC. quam ar- 
cus DC. ad arcum EC.Nam fupcriori propofirionc oftenfum 
ciaii 2- cftmaiorcmclferarionemrA.ad AH.quam DC. adEC. fed 
delecai^iti- vr lA.adAH. ita fccansarcus DC. ad fccanrcmarcus EC. 
bus. Igitur maior eft ratio fccanrisarcus DC. ad fccantcmarcus 
EC quam arcus DC. ad arcum EC. Quod fuirprobandum. 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXVII. 

DVorum arcuum ina:qualium /quorum vter- 
qucfit minor Quadrante, aut alter minori 
diffcrentia Quadrantem cxccdat, quamaltcr 
abcodem deficit j finus vcrlus maioris^aJ finum vcr- 
fum minoris maiorem habct rationem :> quam tan- 
gcns dimidij maioris ad tanjrcntcm dimidij mino-^ 
fis s & chorda maioris,ad chordam mmorismaio- 
rem habet rationem^ quam lccans dniiidij maioris 
ad lecantcm dimidij minoris. Quodfidcfccausfue- 
rit xquahsjxqualis crit proportio;, fi cxccflus dcfc-- 

dum 
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<3:um lupcrct^ aut vtcrcjuc arcus fucrir maior Qua- 
drantc, minor critproporrio coru-mdem finuum vcr- 
forum intcr fc:,quam tangentium ; & chordarum:> 
cjuam fccantium. 

IN circulo ABG.cuiuscentrum E. diameter AE. fecans 
circulumin A. fitarcus maior AC. minor AB. illius chorda^, 
AC.huiusAB.iJliusfinusrcdusCH. huiusBD.fccantesdia- 
metrum AE. in puniflis HD. erit HA. finus verfus maioris ar- 
cus AC. & DA. finus verfus arcus minoris AB. fitqucprimum 
vtcruisarcusminorquadrante. Dico maioreniJtfle rationcm 
HA. ad AD. quam tangcntis dimidi j arcus CA.ad tangentcm 
dimidijAB.&maiorem AC. chordsead AB chordam^quam 
fccantis dimidi j arcus AC.ad fecantcm dimidi j arcus AB.Pro- 
ducaturDB. quantum Iibet,& accipiaturDF. itqualis finui 
HC.quicumfitmaiorquam DB. cadet pundum F. vltra B. 
cxtra circuhim & connedatur AF.critangulus ACH.dimi- 
dius anguli AEC. id cft arcus AC.( produdis cnim rcdis BD. 
CH. in circumfcrcntif pund:a K.I. angulus ACI. in fiftit arcui 
AI. qui arcui AC. eft a^qualis , & AnguJus ABD. arcui AK. ^e- 
quali ipfi AB. ) & angulus ABD. dimidius anguli AFB.fcu ar- 
cus. AB. atquc in rrianguhs rcftanguhs C HA. FDA. pofito 
finutotoCH. aut FD. jlh'a?quaJi ^«rit HA. tangcnsanguli 
HCA.idcft^medictatisarcus AC.&eiusfccans CA. Ircm-. 
DA. tangcns anguJi DFA. & F A. cius fccans. l:im vcro yC^v.x 
proportjo HA.finus vcrfiarcus AC.ad DA.finum vcrlumur- 
cus AB. eadcm cft HA. tangentis ^ 
anguli HCA. ad DA. tangcutcnij 
anguli DFA. nam vtrobique cft 
proportio a^qualitatis : fed angulus 
AFD. minor eft angulo ABD. minor 
eftigitur tangcns anguli AFD. tan- 
gente anguli ABD. Igitur maioreft 
proportio HA. tagentisanguli HCA. 
ad DA. tangentem anguli DFA. 

quam 











fl n 
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46 Curui acrediproportiopromota. 

quam ad tangentcm anguli DBA. fed vtHA. tangensangu- 
li HCA. id eft dimidij arcus AC. ad DA. tangcntcm anguli 
DFA. ita oftenfus cft HA. finus verfus arcus AC. ad DA.fi- 
num verfumarcus AB. Igiturmaior cft proportio HA. finus 
verfiarcusAC.ad DA. finum vcrfum arcus AB. quamHC. 
tangentisanguli HCA. feu mcdij arcus AC ad tan£»cntcm 
anguli DBA. feumcdijarcusAB. 

Scdfitarcus AC.maiorquadrantc, &dudaEG. pcrpcndi- 
culariad diametrum AE. minor fit arcusCG.quoquadran- 
tcmfupcratiquamarcusBG. quoarcus AB. dilFertaQua- 
drante. Rurfus cum finus HC.fit maior qua DB.cadet pundu 
F. vltra pundum B. cxtra circulum ; eodem prorfus modo quo 
prima partc huius , oftendcmus HA. finum vcrfum Arcus AC. 
ad AD. finum verfum arcus AB. maiorcm habererationcnr-. , 
quamHA. tangcntcm mcdij arcus AC. ad tangentem mc- 
dij arcus AB. 

A 

Sit fccundo arcus GC. arcui GB. 
«qualis, idcoquc rc<5iar DB. HC.a- 
qualcs,cadatqucpun<aum F. in ip- 
fumC. Dicocamdcm cflc rationcm 
HA.finusverfiarcusAC.ad DA. fi- 
num vcrfum arcus DA.qu^ tangcn- 

tis anguli HCA. id cft mcdij aicus 

AC. ad tangcntcm anguli DBA. fcu mcdij arcu5 AB. N im^ 
cumintrjanguljs rcaangulisarqualcs finifinustotj HC. DB 
ent HA. tangcns anguli HCA fcu 
dimidjj arcusAC.& CA. ciuldciu. 
fccans: itcm DA. cnt tangcnsangu- 
Ji DBA. fcumedij arcus AB. & AB. 
ciufdcm fccans. Vt igitur HA. finus 
vcrfus arcus AC. ad DA.finum vcr- 
fum arcusAB. ita HA. tangcns di- 
inidij,ad DA. tangcntcm dimidij. 

Iu lupcr fit arcus GC- quo ma. 
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ior arcus quadrantcm fuperat jmaior arcu GB. quo minor 
aQu.idrante fuperatur : erit HC magis diftans a diamctro ^ 
minorquam DB. qua? minus diftat • 
Igitur fumpta DF. a?quali ipii HC. 
cadetpundum F. intcrD. &B. erit 
rurfusHA. tangcns anguli HCA.& 
DA. tangensanguJi DFA. quicum.. 
fitmaior ^ quam angulus DBA. mi- 
nor eritratio tangentis HA. anguli 
HCA. ad tangentcm anguli DFA. 
quam adtangentem anguli DBA.fcd 
vt HA. tangens Anguli HCA.ad tangentcm anguli DFA. ira 
HA.finusverfusarcusAC. adDA. finum verfumarcus AB. 
Igitur HA.tangcns anguli HCA. id eft dimidij arcus AC. ad 
tangcntcmanguliDBA.feumcdijarcus AB. maiorem habct 
rationem^ quam didus finus verfus HA.ad finum verfum DA. 

Deniquc fint arcus AB. AC. vterque maior Quadrante ; 
AB.minor & AC.maior : erit rcda DB. vicinior diametro ma- 
ior quam HC. fumpta igitur DF. a:- 
quali ipfi HC. quarcadat intcr pun- 
^^a D.B eodem rurfus modo quo pro- 
xima parte^oftendcmus maiorcmcf- 
fe proportionem tangentis dimidij 
arcus maioris^ ad tangcntem dimidij 
minoris^quamfinus vcrfi arcus ma- 
ioris ad finum verfum minoris . 

lam vero^quoniam in primo cafu 
niaior eft angulus ABD. angulo AFD.maior crit fecans angu- 
JiABD.rcaaAF.fccanteanguIiAFD. Rurfus^cum acutus 
'fitangulus ABD.quia ADB.re(aus ;obtufus erit ABF^ideo^ 
^uc AF. maior quam AB.maioreni igitur rationem habcbit 
chordaCA.arcusAC.adchordamBA. arcus AB. quam fe- 

cansACanguIi ACH.ideftdimidijarcusAC. fecantem 
anguli ABD- fcu dimidi j arcus AB. 

In 




48 . Curui acrecfliproportiopromota. 

In fccundo vero cafu cum CA. fit Sc fecans anguli ACH* & 
chorda arcus AC. item B A fecans anguli ABD. & chorda ar- 
cus AB. Eandemhabebitrationem CA. fecans Anguli ACH. 
ideftdimidijarcusAC. ad BA. fecantem Anguh* ABD. feu 
dimidij arcus AB. quam CA. chorda arcus AC. ad BA. chor- 
dam arcusAB. 

In vltimis cafibus Qijoniam maior eft angulus AFD. angu- 
loABD.minorerit fccansanguh* ABD. id eft dimidij arcus 

AB. quamAF. fccans anguh AFDi&quiaanguIus AFD.a- 
cutuseftjcrit AFB. obtufus^ideoquemaior AB. quam AF. 
Igitur minor eft ratio CA. chorda^ arcus AC. ad BA. chordam 
arcus AB. quam CA. fecantis anguh' ACH. fcu dimidi j arcus 

AC. adfccantemanguh ABD. fcu dimidij arcus AB. Igitur 
duorum arcuum inarquahum &c. Qupd erat demonftrandum. 

COROLLARIVM- 

EX prohdtis colligitMr y Ji Jirtus recius cum fecante eiufdem 
arcus comparctur y quoad maiorem vel minortm proportio- 
nem-^ idem de eo dicendum ^ quod de chorda duplt arcus^dc in 
prioncafu maioremefe rattonem Jinusrceft arcus maioris ad Ji- 
num rcctum minoris , cjuam Jcantts matoris ad fecantem minorts: 
infecfAndo Aqualem:in tertio minorefn ^Nam vt chorda arcus 
maioris , ad chordam mtnoris ; ita Jinus reffus dimtdij maioris ^ 
adjinnii rectum dtmidtj mtnoris, Cummedtetas chord^mfnl altud 
Jit.cjuamjnus dimtdtj anus:Jedin prtort caju , chorda arcus 
maiorts , ad chord^m mtnoris , matorem hahet rattoncm , quamf ^ 
cansdtm^dij.matdrts ad Jecantcm dtmtdij minorts : I^ttttr/nus 
dtmtdif arcus matorts ad Jtnum dimtdif mtnorts ^matorcm habct 
rationem . quam fecans dtmtdy matoris . td cff ctttjdc m arcus . ad 
fecarttcmdt^nu.ijfnmorts, Injccundo vero caju , oslcndttur effc 
vt jtnum matorts arcus adjinum mtnoris . tta Jecantcm matorts 
adjecantem mtn.rts. In terttomtnorem ejje rattonem ftnus ar^ 

cusmaiorts .adjrnummtnorts ^qtiam Jecanttsmatorts , 'ad Jccan^ 
tem mtnorts > 

THEO- 
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THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXVIIL 

DVorum arcuum in^qualium , quorum vtcrq ; 
fit minor rcmiquadrante^^aut altcr ^quali> 
velminori difFercntia fcmiquadrantem ex- 
cedat,quam altcr afcmiquadrantc dcficit; fccans ma- 
ioris adlccantcm minoris minorcm habct rationem , 
quam arcus maior ad minorcm . 

IN propofitionejy.huiuSjtribusprlmisfiguris^fit arcus 
AC. maior arcu AB. ita vt vtcrq; fit minor quadrante ^ aut 
AC.maior AB.minor^itavtexceffus AC. fupraquadrantem 
fit aut minorjaut ^equalis defe(ftui arcus AB.a quadrante.Dico 
fecantem dimidij arcus AC. ad fecatem dimidij arcus AB.mi- 
noremhabererationemjquam arcum AC.ad arcum AB.Nam 
ex propofitionc 3 y.huius conftat 3 minorem^ aut a^qualem effe 
rationcmfccantisdimidijarcus AC.ad fecantem dimidij ar- 
cusAB. quamchordar AC. adchordam AB. fed chorda AC. 
adchordam AB. minoremhabetrationemquamarcus AC. ^ 
adarcum AB. ideftquamdimidius AC. addimidium AB. , 
crgo fecans dimldij arcus AC. ad fecantem dimidij arcus 
AB. minoremhabet rationemjquammcdius arcus AC. ad. 
mcdium arcum AB. qui arcus fecantibus refpondent . Igitur 
duorum arcuum &c. quod crat &c. 

COROLLARIVM. 

•» 

OVod fi vterq\ arcus fit min or femi quadranteyftcAns maioris 
ad minoremy non tantum mtnorem habehtt rattonem, quam 
arcHsmaior adminorem.fed etiam quam complementum arcus mi- 
mris y adcomplementHmmaioris . Namin quadrante ABC* fu^ 
mantur duo areus BE. BD. vterqiminor femtquadrante jquo* 
rHrnfecantcs AG. AF. intangentem CB, incurrant,inpuniiis 

C CF. 



Carui ac rcdi proportio promota* 

CF. erit DC. complementumminorisarcus DB, drEC.com- 

flemcntummaioris BE. Dicominoremejfe rationemAG. ad AF. 

ijuamarcus DC. adarcum. EC. Du- 

Cdntur duojinus complementi DH^ EI. 
Corol.1.26. ^^or erit ratto DH. ad EI. quam^ 
Jiiuus. ^ycus DC. adarcum EC. vt auterrL^ 

DH. ad EI. ita AG. ad AF. (hoc 

tnim ^ Clauio demojiratim ejl propof. 

2 2.de fecanttbus j dr deducitur ex 3 7. 

huius) tgiturminor cB proportio AG. ad 

AF.quamarcus DC. adarcum EC. 

THEOREMA XXXVL PROPOS. XXXIX. 

Slnusredlasmaiorisarcus.adfinum rccflum mi- 
noris, minorcm habecrationcm , quam chorda 
maioris ad chordam mmoris & chorda ad 
chordam minorcm rationcm , cjuam finus verfus ma^ 
ioris:, ad finum verlum minoris . 




IN circulo ABC. /itarcusma- 
jorquilibet AC. minor AB. quo- 
rum chord;^ CA. BA. finus rcdi 
CH. BD. finus vcrfi HA. DA. Di- 
co minorcm cflc rationem CH. ad 
BD. quamCA.ad BA. &minorcm 
CA. ad BA. quam HA. ad DA. 
Namintriangulis rcdagulis AHC. 
ADB. cum maior fit totus angulus 

^^^1* ^ rcliquusangulus ABD. minor 

angulo ACH. Con tat igiturcx i^.huius^mmorcm cfTc ra- 
tionen> HC ad CA quam DB. ad BA. & permutando, 
mmorem rationcm c/Tc HC. ad DB. quam CA. ad BA. 
Rwfus pcr candem propofitiojiGm^cu maior fit angulus DAB. 

angulo 
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angulo HAC. tninor erit ratio DA. ad AB. quam HA. 
ad AC. &pcrmutando3&conuertendo3maiorratio HA.ad 
DA, quam CA. ad BA. ideoqiminor CA. ad BA. quam 
HA. ad DA.Igitur finus reilus maiorisarcus &cquoderat 
probandum . 

COROLLARIVM. 

Hlnc conftat Jinum re6tum dimidij arcus maioris j ad Jinum^ 
re£ium dimidij minoris ^ minorem habere rationem ^ quam 
jinum verfum arcus maioris , ad (inum wrfum minoris . Nam Ji^ 
nusre£tus dimidtj arcus AC. eji medi^tas chordA AC. ^ Jinus 
re6ius dimidij arcus AB. esimedietas chorddt AB. vtconliat ex 
definitionejinus reBi : cumtgiturvt tota chorda AC. ad totavrLj 
AB. itailhusmedietasj ad rnedietatem huius^Jitq\ proporttochor-. 
d<t AC. ad chordam AB. minor quamJinusverJiHA. adjinum 
verfum DA. ettam finus re6ius dtmidtj arcus AC. ad Jinum re^ 
ciumdimtdij AB. minor erttrati§jquam HA. ad DA. 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XL 

SI tiianguli rcdanguli redbum angulum pcrpcn- 
dicularis in bafim dcmilTafecet, & ex pundis , 
vbilaterabafi iunguntur Jateribus ipfis ^rqua- 
les partcs ex bafi ablcindantur ; recSta^ ex trianguli an- 
galo rcclo ad pundla fedionis duCt^ diuidunt angu- 
los a pcrpcndiculari cum lateribus fados^bifariam . 

SIT triangiilum GAD. re(5languiumad A. &cxpundo 
A.demifTa AE. pcrpcndicularisin bafim DG.fccet angulum 
rcchunin angulos DAE. GAE. &cx pundo G. ex baliab^ 
fcindatur GL cequalis latcri AI. & ex A. ducatur Al. Dico 
rcdam AI. diuidcrcangulum DAE. bifariam Diuidaturan- 
gulus AGD. bjfariamduda GL. qu^fccct. AE. mN.A^ 

G 2 AI. in 




5 1 Curui ac rcdi proporcio promota . 

AI. iiiM. Quoniamctqualiafuntlatcra GA. Gl.in triangu; 

lo GALcx defcriptionc,a:quaks erunt anguli GAL GIA. 
. fed&exdcfcriptione,^qualcsfunt AGM. IGM. ^quales 
Pron. igiturfunt&reliqui. AMG. IMG. atqiideoredi . 

Rurfus cum in triangulis GEN. ANM. Anguli ad verti- 

cem N. iequalesfint3& GEN. AMN. rccfti , ^quales erunt 

& reliqui EGN. NAM. id eft EAI. cum autcm a?qualcs etiam 

fmt EGA. EAD. ablatis .xqualibus EAI. EGN. rema- 

ncntafrquales NGA. 

lAD. Igiturcum an- 

gulus EAI. fit a^qua- 

lisanguloEGN. 5^ 

Angulus lAD. cXqua- 

lis angulo NGA.fint 

autem ex hypothefi^ 

anguli EGN. NGA. i^quales^erunt & anguli EAL lAD. 

iequales.Atqjidemctiamoftcnditur^fiipfi DA. arqualisfu- 

matur DH. eodem.n.prorfusmodoprobabitur>areda AH» 

angulum EAG. bifliriamdiuidi. Igitur fi trianguli rcftan- 

guliangulum re^aum &c. Qupd eratdcmonftrandum . 

THEOREMA XXXVIIL PROPOS. XLL 

DTfferentiafecantis maioris arcus cumfinu to- 
to, ad difFercntiam fccantis minoris , maJo- 
rcm habct rationcm;, cjuam tangens maioris 
arcus ad tangcntem minoris . 

IN circuloAGP. cuiusccntrum. I diamctcr lA.fuman- 
turduoarcusinarqualcsmaior AF. minor AG. quorumtan- 
gentcs. AH. AD. fecantcs IH. ID. & diftcrcnti;^ fccan- 
tium cumimutoto HF. DG. Dico maiorcmcffc ratioucm-, 
AF. ad DG. quam AH. ad AD.diuifa AI. bitariaminE. 
ccntro. E. dcfcribatur circulus ABCI. fccans fccantes in^ 
punais C. & ducanturre^la: AG. AF. AB. AC. Quo- 

niaai 
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niamintriangulis lAH. lAD. redtuseft angulusad A. ma- 
iorq;angulus ADI.externus^interno DAI. minor erit ratio 
AD. adDI. quam AH. ad HI. & conuertcndo maior ratio 
ID. ad DA.quam IH. ad HA. fed vt ID. ad DA.ita DA. 
ad DB. &vt IH.ad HA.itaHA. adHC.(nam cum rcdan^ 
gulum IDB. fit*equalequadrato DA. &rcdangulum IHC. 
Quadrato. HA. crit vt ID. ad DA. ita DA. ad DB. & vt 
IH. adHA. ira HA.ad HC.) Igiturmaioreft ratio AD. ad 
DB. quam AH. ad HC. &permutando3&conuertendo;,mi. 
nor ratio AH. ad AD. quam HC. ad DB. Rurfus cum iru 
trianguio redangulo lAD. demiffa fit ad bafimlD. pcrpen- 
dicularis AB. & lateri lA. fit fumpta in bafi a^qualis IG. di- 
uidet^ex prsecedenti 5 reda AG. angulum DAB. bif-iriam-.^ 
atqjeodemmodointrianguloredangulo lAD. redaAF.di^ 
uidet angulum HAC. bifariam.Quarecumin triangulis rc- 
ftangulis ABD. ACH. angulus CAH.fit maior angulo BAD. 
niaioreritratio BA. ad AD. quam CA. ad AH. fedvt BA. 
ad AD. itaBG. ad GD. &vt CA. ad AH. ita CF. ad FH. 
(nam angulosBAD. CAH. reda? AG. AF.bifariam diuidunt) 
jgitur maior ratio BG. ad GD. quam CF.ad F. H. & com- 
ponendo^ & permutando maior ratio BD. ad CH. quam DG. 

ad FH. & conucr- B n 

tendojminorratio 
HC.ad DB.quam 
FH. ad DG. Cum 
igiturminorfitra- 
tio AH. ad AD. 
quam HC. ad DB. 
vtpauloanteoften 
fum eft^ item mi- 
nor ratio HC. ad 
DB.quam FH.adDG. eritetiamcxrtqualitatc^ minor ratio 
AH. ad AD. quam FH, ad DG. C^uod crat dcaionftrandum . 




25. hums. 
17.^ 



7. hiiiiis'. 



2^. hiuus. 



COROL 
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EX diHis colligitur , etiam differentix fecantis maioris arcus 
in femicirculot ad differentiam fcantis minoris , maiorem-) 
effe rationamj quam tangentis , arcus maioris , ad tangentem mi- 
«orisioffen/umenimeffmatoremeferationem CH.ad BD. quam 
HA.adDA. 

THEOREMA XXXIX. PROPOS. XLII. 

Dlfferentia fccantis maioris arcus , cum finu to~ 
to,ad differcntiam (ccantis minoris,maio- 
rem habet rationem , quam finus verfus ma- 
ioris arcus, ad finum verfum minoris . 

IN Aiperiorifigura,fintrurfusfecantesAE. AD.illama- 
loris arcus BF. ifta minoris BG. carum dilFercnti.^ EF. DG & 
dudis finibus rcAis GH.FI.quorum 
iltcfecct AD.in L.fint corundcm^ 
arcuum finus vcrfi IB.HB. Dico ma- 
iorem cfrcrationem FE. ad GD.qua 
IB. ad HB. Ducatur enim KF. jxira- 
lcUaipfi DA.Erit angulus FKE.jp- 
qualisangulo ADE. angulusautem 
ADH. cft obrufus ( cum cnim in tri- 
angulo reclaHguIo angulus ABD. fit rcdus, crit ADB. acutus, 
nnS^;" ^'"^'«^'^^''tum ADE. obtufus ) igitur ctianL. 
m r FlvE. obu.fus eft.maius igitur eft latus^EF.latei.. 

^dGA HA ^'^^^,^-^-^''^ vtHl.ad HA.ita GL. 

I D iaSl FK m; ' 'V' f ^^r«"^"do v t^IB. aci BH. ua. 
1-U idclt FK ilJ, a-qualis(c(t cnim KDLF. -p;,ral]do-i-im- 
mum cx dcfcnptionc) ad GD. Scd maior oltcnS cft F^quaTn 

FK. 
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FK. igitur maior ratio eft FE. ad DG. quam FK. id eft.LD. ad 
DG. & IB. ad HB. Quod demonftrandum erat . 

THEOREMA XL. PROPOS. XLIII. 

ARciium continuorum in circulo fefe ?quali ex- 
ccfrufuperantium,chorda^ interfe^ finus item 
redi;, funt in continua proportione minori ; 
fecantcs vero in continua proportione maiori . 

IN circuIoABCD.cuius 
centrum H. & diameter HA. 
fint trcs arcus arqualiter dif- 
ferentes:,ac continui AB. AC. 
AD.quorum chordi-^ AB. AC. 
AD.& fccantes HE.HF.HG. 
Dico primo minorem effe xa- 
tionem chordsc AD. ad chor- 
dam AC. quam chord^e AC. ad chordam AB. In trianguHs e- 
nimBAC.CAD. a^qualcs funt anguli BAC. CAD.a^quali- 27. 
hus arcubusBC. CD. infiftcntes : Angulus vcro CDA.ma- ^^^^^-^7 
iori arcui CA. infiftens erit maior angulo BCA. minori arcui , , 

w pcr 5 2* 1 4 

BA. infiftcntc.minorigitureftangulus DCA. angulo CEA. 
ErgominorcftratioBA. adAC. quam CA.ad AD. vt con- 25.huius 
ftatex 25.huius. 

Rurfus quoniam finus rc<5li dimidij funt chordarum ^fint ^ 
autem chordae in continua proportionc minori ^ crunt ctiam-, 
finus redi in continua proportione minori . 

Denique dico maiorem elfe rationcm fccantis HA.ad fccan 
tem HE. quam fecantis HE. ad fecantcm HT\ nam cum in tri- 
anguhsA HE. EHF.a?quales fint anguli AHE. EHF.maior 
autem fit angulus AEH.cxtcrnus^intcrno HFE. maior crit ra- coroii. 2 
tioAH.adHE.quamHE.ad HF. Atqjcodcm modo oftcn- ^"^"^- 
deturjnaiorem cfle rationem HE.ad HF. quam HF. ad HG. 
Quod erat oftendendum • 

^ THEO- 



I S Curui ac rcdi proportio promota • 



THEOREMA XLL PROPOS. LXIV. 

TAngcntiumdiflFercntia: quibusarqualcs arcus 
continui rcfpondcnt, lunt in continuapro- 
portionc maiori . 

I N figura fupcrioris propofitionis, fint trcs, aut plurcs ar- 
cus AB. BC. CD. ^quales ^ ac continui i & tangentium d.ifFc- 
renti*eillisrefpondentes AE. EF.FG. Dico maiorcm clfcra- 
tionem AE. ad EF. quam EF. ad FG. Nam quoniam angulus 
AHF. diuifus eft bifariam redla HE. ob arcus AB. BC. a^qua- 
les^ erit vt AFI. ad HF. ita AE. ad EF. Atq ; eodem modo cum 
diuifusfitangulusEHG.bifariam reda HF.ob cequales ar- 
cus qui alTumpti funt BC. CD. crit vt EH. ad HG. ita EF. ad 
FG. Rurfus quia in triangulis AHF. EHG. quorum anguli 

J6.I. AHF. EHG. funt a^qualeSj cx hypothcfi3& angulus HFA. 

aj.huius. minoranguloHGE.maior crit ratioAH.ad HF.quamEH. 
adHG.fcdvtAH.adHF.ita oftenlumcft AE.ad EF. & vt 
EH. ad HG. ita EF. ad FG. Igitur maior eft ratio AE. ad EF. 
quam EF. ad FG. Quod crat dcmonftrandum . 

THEOREMA XLIL PROPOS. XLV. 

Slnuum verforum, ac redorum differcntio: a:qua- 
libusarcubuscontinuisfubtenlx^lmit ui conti- 
nua proportione minori . 

I N circulo ABC. cuius ccntrum E. dux diamctri fcfc pcr- 
pcndiculantcr fccent in E. qua: fint AO. TR. & lumantur 
quothbctarcusxqualcsacco AB. BC. CD.fintquc ar^ 
cuum AB. AC. AD finus redi BL CK. DL. & finus cimplc 
mcntorum BF. Co. DH. produc^i in pcriphcri.r punda O P. 

^!^^]";/'^' ^]!'''' M conncrtantur OB.PC .QD. 
crunt tr.FG.GH. finuum vcrforum diffcrcnua: . Dico min5. 

rcm 
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rcm effc rationem EF. ad FG. quam FG. ad GH. QupnianL. 
intriangulisreaangulisadOIB. PMC. QND. cTqualcsfunt 
ctiam anguli lOB. MPC. NQD. xqualibus arcu bus AB. BC. 
CD. infiftentes (tquiangula funt 
triangula di^ta inter fc ^ erit crgo 
vt OB. ad BI. ita PC. ad CM. & 
Qp. ad DN. & pcrmutando , vt 
OB. ad PC. ita IB. ad MC id cft 
EF.adFG.&vtPC.ad QD. ita 
MCadND. ideft FG. ad GH. 
Quoniam vcro arcus BRO.CRP. 
DRQ^fefc irquali cxccffu fupc- 
rant, a:qualcs cnim fumpti funt 
arcus AB. BC CD. tum inter fc, 
tumarcubus OP.PQ^^QS. minor crit ratio chord^ OB. ad 
chordam PC quam chorda: PC. ad chordam QD. Igitur & 
rc(5iiP EF. FG. GH. qusc candem rationcm cum didis chordis 
obtincnt j ita fc habcbunt ^ minor fit ratio EF.ad FCquam 
FG. ad GH. Qupd fuit probandum • 

PROBLEMA IIU. PROPOS. XXXXVL 

Vadrantem ita fccare, vt finus verfus maioris 
arcus^ad finumverrum minotis, maiorcm 
habear rarionem , quam tangens maioris^ad 
tangcntem minoris . 

SIT Qiiadrans ABC.cuius centrumL. Jatera pcrpcndi* 
culariaLA. LD. quorum vnumLA. itafecetur^vt pars LE. 
fitautcequalis^autmaiorquamEA. &ducatur EC pcrpcn* 
dicuIarisadLA. & arcus CA.quem EC. abfcindit ex qua- 
dratitc^diuidatur bifariaminB.ducaturqucarcus BA. finus 
rccfiusBR. &connc(5laturchorda AC fccansBR. in I. Itcm-. 
femidiametcr L. B. fccans CE. in K. & CA. in S. dcnique pcr 
I. ipfi AL. agatur parallela IM. fccans CE. in H. & LB. in M. 

H & 




51. 1 

541. 



J9' I' 



34. I. 




5 8 Curui ac redi proportio promota . 

6 DL. in N. Conftat E A. cfTe finum vcrfum arcus CA. 6cJ 
RA. finum verfum arcus BA. ItemCE.effc tangentem angu^ 
liCLE. ideftarcus CA. &KE. tangentemanguli KLE. feu 
arcusBA. PofitonimirumfinutotoLE. Dico maiorem elfe 
rationcmEA.adAR.quam CE. adEK. Nam^equalium ar- 
cuum CB. BA. a:qualcsfunt finus verfi BS. AR. Igitur trian- 
gula BSI. ARI. re(5iangula ad pun^ ^ 
da S. & R. & habcntia an^ulos ad 
vcrticem. I. a^quales irquiangula 
funt 3 & quia prarterea latera AR, 
BS. a?qualiafunt , a:qualia etiam.- 
eruntSI. IR. atipfilR. a?qualis cft 
NL.Igitur^cu rurfus in duobus tria- 
gulis rcdangulis ad S. N. ctiam an- 
guli ad vTrticcm M. finta:quaIeS;, & 
a^qualia latera NL. Sl.codcm modo^ quo paulo ante cften- 
dcmus in di(5lis triangulis latus SM. lateri MN. & bafim IM* 
bafiML.cfTcarqualcm^maior autem ML. quamMN. Igitur 
maiorcft IM.quam MN.acproindcNM. minorquam dimi- 
diaipfius NI. atLE. autdimidiaeft:,aut maiorquam dimi- 
diaipfius LA.qua?multomaior eft quam NI. Igitur maior 
eft LE. id eft HN. quam MN. cadct igitur pundum M. inter 
punda H. N.ac LM. produda fccabit CE. in K. inter pundla^ 
C. H. ;maiorigiturcft EK.quam EH.Ruifum cum in trian- 
gulo CEA. rccfta IH. fit parallclla latcri AE. & IR. ipfi HE.cx 
dcfcripticnccritvtCE. adEH. kleftCA. adlA. itaEA. fi. 
nusvcrfusarcus CA.ad RA. finum vcrfum arcusBA.fcd CE. 
tangcnsanguliCLE.adKH. tangcntcmanguli KLE. mino- 
remhabetrationcmquamCE. a^d HH. IgkurCE. tangens 
anguliCLE.fcuarcusCA. adKE. tangcntem anguli KLE. 
fcu arcus BA. minorem habct rationcm ^ quam EA. finus ver- 
fus arcus CA. ad RA. finum vcrfum arcus BA. Qupd 
crat;,&c. 



PRO- 
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J9 



D Ato arcu iii Quadrante, alium inuenire:, ita 
vt tangcns maioris ad tangcntem mino- 
ris , maiorcm habcat rationcm , quam finus 
verfus maioris ,ad finum vcrfum minoris. 

S I N V M DB. arcus AB. vtcunquc acceptum fccet chor- 
daquadrantisAO.inP.exquopun(ilo P.ipli AL. parallela^ 
PK. du(fta fecet fcmidiametrum-- 
LB.in pundo Ki& ad AL.duca- 
tur perpendicuLiris EKC. Dico 
maiorem effe rationem tangen- 
tis arcus AC. ad tangcntem ar- 
cus AB. quam finus verfi eiuf- 
dem arcus AC- adfinum verfum 
arcus AB. Ducatur AC. fecans 
DB. in I. &CX I. ipfi PK. fcu 
AE. parallela agatur IH. fccans 

EC. in H. quod quidem pundum I. cadet inter P.& B. 
cum pundum C. cadatfupra O. ideoquere(fta AC. fupra 
AO5 & pundum H. cadet inter punda K. & C. crit E A. finus 
verfusarcusAC.&DA. finus verfusarcus AB. &CE. tan- 
gensanguli ELC. ideftarcusAC. & EK. tangensanguli 
ELK. id cftjarcus AB. Cum igitur parallel^ fint IH.AE. 
Itcm ctiam DL & EH. crit vt CE. ad EH. id eft CA. ad AL 
itaEA.adAD. fedCE. adEH. minoremhabetrationcnu* 
quam CE. ad EK. Igitur EA. finus verfus arcus AC. ad DA. 
finum verfum arcus AB.minorem habet rationem^ quam CE. 
tangens anguli ELC. feu arcus AC. ad EK. tangentem angu- 
li ELK.feu arcus AB. Quod fuit probandum . 




H 2 PRO- 



6o Curui acrecliproportiopromota. 
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8. 5. 



PROBLEMA VL PROPOS. XXXXVIIL 

QVadrantcm ita fecarc,vt fecans arcusmaio- 
ris, ad fecantem minoris^maiorcm habeat 
rationem , quam arcus maior , ad arcunru 
minorem . 

QVADRANS ABLdiuidatur bifariam inG. & arcus 
G.B.rurfusbifliriaminF^&ducaturtangcnsinfinita BE. ac 
per punda GF. fccantcs AC. ^ 
AD. fiatq i vt BC. ad BD. ita 
fecansAD. ad aliam quam-. 
piam^ quse transferatur cx A. 
inE. ita vtAE. fccans arcus 
BH.quarta^proportionali fit 
arqualis. Dico maiorcm cffc 
rationcm fccantis AE.ad fc- A 
cantcm AD, quam arcus HB. ad arcum BG. maior cm anteni 
c(fe AE. quam AD. & ideo arcum HB. quam GB. conftat quia 
BD. maior cft quam BC. quarc cum ma ior fit ratio tangcntis 
DB. ad tangentem BC. quam arcusGB. ad arcum BF. maior 
ctiam crit ratio fccantis AE. ad fccantemADj quamarcus 
GB. adarcumBF, fcd vtarcusGB. ad BF. arcum jta arcus 
IB.adarcumGB. vtrobiquccnimmaior minoris duplus eft, 
& IB. ad BG. maiorcm habct rationcm quam HB. ad BG. er- 
go fccans AE. adfccantem AD. maiorcm habet rationcnL. 
quamarcusHB.adarcumBG. Igitur Quadrantem ita fcca- 
uimuS:, vtfccansarcusmaioris5&c. Quod erat facicndum. 

THEOREMA XLIIL PROPOS. XLIX. 




s 



I cxpundo diamctii proJuaa: excraciiculuni 
icdx ducantur , quce in conucxam , & cauam 

pcri- 



L I B E R I. 



6i 



periphcriam incidentcs femicirculum fecent,tam fe- 
cantis ;maioris ad minorcm,quam incidentium irL, 
conuexam peripheriam maioris ad minorem > minor 
cftratio^quammaiorisarcus cxijs quos ablcindunt^ 
ac fubtendunt adminorcm. 

SIT circulus CDE. in cuius diamctro cxtra circulum pro- 
dufta^fumatur pundum A. aquo in femicirculum CB. du- 
canrurquotlibct rcftar AD. AE. qu^ 
coucxam periphcriam fcccnt in pudis 
F. G. concauam in D. E. Dico mino- 
rcm effe rationem AD. ad AE. itcm^ 
AG. ad AF. quam arcus DEF. ad ar- 
cum EG. Nam quoniam reftangulum 
DAF.^qualecft rcaangulo EAG.crit 
vt DA. ad E A. ita AG. ad AF. Rurfus 
quoniamchordseminori EG. additur 
redaGA.&maioriDF.additur refta 
FA. minor quam GA. minor erit pro- 
portio DA. ad EA. quam chordse DF. 
adchordam EG. fcd chorda DF. ad chordam EG. minorem Coroi.i.ig. 
habetracionemquamarcusDEF.adarcuraEG. IgirurDA. ^^"^"^. 
adEA. minorcmhabet rationcm^quamarcusDEF. ad ar- 
cum EG. Igitur DA. ad EA. minorem habet rationcm quam 
arcus DEF. ad arcum EG. fcd vt DA. ad EA. ita oftenfum cft 
effcAG.adAF. Igiturminorcftratio AG.ad AF. quam ar- 
cus DEF. ad arcum EG. Igitur fi cx puiKao ^ &c. Qupd crat 
oftcndendum . 




S6, 3. 
14. 6. 



i.hmns. 



s 



THEOREMA XXXXIV. PROPOS. L. 

I acentro , atquc ab extrcmitate diamctri cir- 
culi , dux icOix ducantur ad idem circumferen- 

ti^e 
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fchol. 27.J 



15. T. 
4. 6. 
coroII.i.z8. 
huius. 



17. 3' 
2. 6. 
coroU. 1.28 
huiiis . 



* Carui ac reifli proportio promota . 

tia: puncSlum ^ qua^ chordam ^ 6^ arcum ^ cui fubten- 
ditur,in partes ina^qualcs diuidant: arcus maior,ad 
minorcm maiorem habetrationem^quam regmcn- 
tum chorda: maius^ad minus. 

SIT circuIusABC. cuiuscentrumE. diameterFC. ab 
E. & F. ducantur duar rcdx FB. EB. ad idem circumferenti» 
pun^aum B. qua? chordam quam piam AD. fccent in partesJn- 
arqualesreda quidem FB. in H. & £B. in I. Itera arcum DA. 
in maiorem DB. minorem-. 
BA. Dico minorem cffc ra- 
tionem DH. ad HA. item- 
que minorem rationem DI. 
ad lA. quam arcus DB. ad 
arcum BA. Ex A. & D. du- 
cantur perpendiculares ad 
EB. rc(ft^DL. AK. erunt 
hds rc6t2e finiis arcuum BD. 
BA. Itcm ex E. ad AD. per- 
pendicularis EG. fccans ta 
chordamAD. quamarcum 
ACD. &AFD. biforiaminG.C.&F. manifcftum cft.ciiin^ 
arcusDB. maiorfitquamarcusBA. idcoquc maior dimidio 
totius DA. quod punc^lun B. cadct inter A. & C.idcoque pun- 
(5la I. & H. inter puiida G. & A. Quare fcgmcntuni DI. ma- 
uis cft fcgmento IA.& DH.maius quam HA. Quoniam a?qui- 
anguIafunttriangularc(aangulaDLL AKL ob ax]uaksan- 
galos ad vcrticcm 1. crit vt DL ad I A. ita DL. finus rcc^us ar^ 
cusBD.adAK.finumrcaumarcus AB.fcd DL.ad AK mi^ 
norem habet rationcmquamarcus DB. ad arcum BA. laitur 
fcgmcntum DI. ad fcgmcntum lA. minorcm habct ratioliem 

Sp? DB. ad arcum BA. Rurfus cum duo anguli ABH. 
pBF.mfiftant^^^ 

k^s,critvtDH.adHA. uachordaDB. adchordamBA! at 
chorda DB. ad chordam BA. mmorcm habct rationcm, quam 

arcus 
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arcusDB.adarcumBA.TgiturDH.ad HE. minorem habet 
rationem ^ quam arcus DB. ad arcum B A. Qupd erat ^ &c. 

COROLLARIVM I. 

HI^c pdtet fi angulus quemduit fubtenfi epciunt ,re6t4 ab 
externitatc diametri ducla diuidatur ^ hifariam etiam di- 
utdti nam prohatum eH angulum ABD. bifariam fecari , k r^- 
eia FB. 

COROLLARIVMIL 

COnCtat etiamy ft in chordam reEfa ex centro ducatur, qux, 
chordam^idr arcum fubtenfurn dtuidat^ habere fegmenta 
chorddi proportionem eandem^^quam fnus arcuum '-.Nam demon- 
ftratum eft^ejfe, vt DI. ad lA^ tta DL. finum arcus DB. ad 
AK, finum arcus AB. 

THEOREMA XLV. PROPOS. LI. 

SI a punito in quo diameter circulum fecat y cx 
ipfa diametro dematur duplum finus rc(3:iar- 
cus Quadrante minoris , & cx termino line^ 
abfciffa: alius finus rcdus ducatur : arcuum inter fi- 
nus , & cxtremam diametrum interceptorum maior 
eft ratio,quam dupli finus adfinum ; minorautcm 
quam dupli finus re6ti,ad finum verfum arcusmi- 
noris . 

' I N femicirculo ABC. fumatur arcus AB. a pun^ao A. in 
quodiameter AC.circulumfecat^Qu^idrante minor3& du- 
(ko finu redo BE. ipfius BE. a puniSo A. fumatur dupla AF. & 
cx pun^So F. ducatur FD. fiaus redus arcus DA. Dico maio- 
rem elTe rationeijj arcus DA. ad arcum BA. quam rcft^ F A.ad 

finum 



L 




coroII.ii.J 



5. I. 

32. I 
6 I 



4. I. 

17. 5- 
8.&: 4.6. 



I. 6. 

47. 1 



6. 

17. 



.?2. I 
26. I 



4 Curui ac redi proportio promota. 

finum BE. miiiorem autem 
quam FA, finum verfum ar- 
cus DA. ad AE. finum vcr-* 
fum arcus AB. conneiflantur 
AB. CD. BC. & in chorda 
BC. fumaturBH. a^qualis 
ipfi B A. & AE. aequalis EG. 
& cx H. ducatur ad diame- 
trum AC. perpcndicularis 

HK.&connctoturHA.HG. HF. BD. Qupniam angulus 
ABH. in femicirculo redus eft , & re^Sus etiam. HK A. ex hy- 
• pothcfi , crunt punda A. B. H. K. in circulo . Igitur anguli 
BHA. BKA. in codcm fcgmcnto cxiftentes a^quales funt , fcd 
BHA.eft femire(ftus(namfumpta funt duo latcra BA. BH. 
a:qualiaigiturcqualcsanguIiBAH.BHA. & femircdi cum-. 
ABC. in (cmicirculo fit redius. ) Igitur BK A.eft fcmircduS:, ac 
proindecumrcclusfitangulusKEB. fcmirc(ftnscft KBE. a?- 
qualiaigiturfuntlatcraEK. EB.cumigitur AF. fit dupla ip- 
fius BE. cx hypothcfi , id cft^ipfius EK. crit rcliquum AE. KF. 
a:qualeipfiEK. Siigitur a:qualia dcmantur AE. EG. rema- 
nebuntGK. Kr.a:quales. Cumigitur duo triangula HKG. 
HKF.habeantduo latcra HKG. HKF. circa ang^ulos rcCios 
a^qualia^habcbiint & angulos HGK. HFK. cTqualcs^idco- 
quc complcmcnta HGA. HFC. a^qualia. Itcm quia CAE.rc- 
c^languluma^qualccft QuadratoAB. (cftcnim vtCA.adBA. 
itaBA.adAE.idcoque proportionaks funt CA. BA. AE.):, 
&AG.eftdupla ipfius AE. ex hypothcfi erit rc(5languli:.n\-. 
CAG.duplumQuadrati AB. fcdAH. cft duplum Quadrati 
AB. cum fi t a^qualc Qiiadratis rcdarum AB. BH. qucr ponun^ 
tura:qualcsiigiturrcdangulum CAG.a^qualc cft Quadrato 
AH.Quarc vt CA. ;id AH. ita AH. ad AG. ax^uianaula igitur 
funt triangula CAH. HAG. Igitur anguuis AHG. an^ulo 
HCA. cft .Tquahs. Cum vcro oftcnfi finta-qualcs anl;uli 
HFC. HGA crunt rcliquianguh HAG. C HF. a-qualcs.xqui. 
angulum igitur cft triangulum HFC. trianguloHAG. fcd 

trian- 
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triangulo HAG. oftcnfum eft triangulum CAH. cflc ^^qui- 
angulum^^equiangulaigiturfunt triangula ACH. HCF. 
IgiturvtAC. adCH. ita CH. ad CF. jequale igitur a(ftu 
Qu:idratum HC. reilangulo ACF. fcd etiam rccftangulum 
ACF. ^equaleeft Quadrato CD. a^qualiaigiturfuntQua- 
drata HC. DC. ^quaies igitur funt red:^ HC. DC. Qiuire 
cum re(5ia BH. fit fumpta ^equalis ipfi BA. & HC. oftenfa (it 
a:qualisipfiCD.crit tota BC. ^quaJis duabus fimul DC. 
BA.fed CD.DB.maioresfuntquamCB. Igiturfuntetiam 
maiores quam CD.B .dempta?igitur communi CD.rema- 
uebit DB. maior quam BA. Igiturarcus DA. maior eft 
quam vt fit duplex arcus BA. duplaantem eftFA. ipfius 
EB. maior igitur ratio eft arcus DA. ad arcum AB. quam 
Tc6ix FA. ad redam EB. Rurfus quoniam arcus BA. eft 
Qu.idrante minor maior erit ratio FA. finus verfi arcus 
DA. ad AF. finum verfumarcusBA.quamDA.adBA. 

FI NIS LIBRI I. 




I CVRVI 



66 




CVRVI AC RECTI 

Proportio promota . 

LIBER SECVNDVS- 

THEOREMA I. PROPOS. L 

N omnrtriansulo angulorum in- 
arqualium maior eftratio anguli 
maioris ad minorcmjquam lateris 
oppofiti maiori angulo^ ad latus 
oppofitum minori. 

IN triangLilo ABC fitangulus B. maforangulo C. 
Dicoangulum B.adangulum 
Claiiiii5p.i. C.maiorcmhabcrerationcm^ 

Rtiir"^"^'^ AC.id latusAB. 

Nam ea cft proportiolatcris 

AC. adlatusAB. qua:cftfi- £ 

nus rcdianguli B.ad finuni_. 
Thiu-us *^^* ^^^^"^ anguli C. At finus rcdus anguli B.ad finum rcdum 
1- luiis. anguliC. minorcmhabctrationcm^quamangulus B. ad 

angulum C. Igiturlatus AC.adlatusAB.minorcmhabct 

rationcm quam angulus B. ad angulum C. idcoquc maior 

cftratioanguli B. adanguIumC.quam AC.ad AB. Qupd 

oftcndcrc oportcbat . 

THEO^ 





L 1 B E R 11. 

THEOREMA II. PROPOS. IL 



^7 




SI ex trianguli angulo , in bafim perpendicula- 
ris demittatur, ex angulis quos cum Jateribus 
facit maior ad minorem y minorcm habct ra- 
tionem , quam , aut maius fegmentum bafis ad mi- 
nus , aut compofita ex bafi , & aflTumpta inter pcr- 
pendicularcm , & bafim , ad ipfam aflumptam. 

SIT triangulum quodcumque ABC. excuius angulo 
B.in bafim AC. pcrpendicularis dcmitcatur A D. qua? cadat 
primo rntra triangulum,faciatque cum lateribusangulus 
ABD.CBD. fitqiABD.ma- 
ior,DBC. minor. Dicoma- 
iorem cfferationem AD. ad 
DC. quamanguli ABD. ad 
angulum DBC.Vtcnim AD. 
ad DC. ita tangcns anguli 
ABD.ad tangcntcmanguliDBC.attangcns angulimaio- 
ris ABD.ad tangcntcmminoris DBC. maiorcmhabctra- 
tioncm^quamangulusmaiorad minorcnii IgiturAD. ad 
DC. maiorcm habct rationcm , quam angulus AB D.ad an- 
guhim DBC. 

Sit fccundo triangulum ABC. obtufangulum ad C. 6;^ 
ftatuatur AC.bafis Jn quam producftam cadat pcrpcndicu^ 
Jaris BD. Dico maiorcm cffc rationcm AD. ad DC. quam 
anguli DBA. ad angulum». 
CBD. Suinatur cnim ipfi 
DC. aquaJis DE. &connc. 
datur DE. Quoniam duo 
trianguk circa angulos re- ^ 
(Sosad D.habcnt Jatcra BD. 
DC.arquaJia Jatcribus BD.DE. cequianguJa crunr, & anoiu 
guJus LBD. crita:quaJisanguIo DBC. Cumigitur AD^fit 

I 2 tan- 



.^.i.hiiius 




6 8 Cunii ac redi proportio promota . 

tangensanguliDBA. &DE. tangensanguli DBE.maior 
crit proportio AD.ad DE.idcft DC. quam anguli ABD. ad 
angulum EBD. ideft CBD. Qupd iecundo oftendcndum 
crat . 



S 



4. & ?4. r. 



.9. I. 



26, i.hnfiis. 
i. 6, 



THEOREMA III. PROPOS. III. 

I cx triangLili angulo , in bafim perpendicula- 
risdemitatur:, reliquorum angulorum maior 
ad niinorem minorem liabet rationem,quam 
maius fegmentum ad minus . 

S I T triangiilum ABC.in qiio ab angulo ABC. perpen-^ 
dicularisdcmittatur BD.qua? cadat intra triangulum jin-. 
bafim AC.firquc angulus BAC. maior anglilo BCA. Dico 
minoremcffcrationcm anguli BAC. ad angulum BCA. 
quam CD.maioris fcgmcnti 

ad DA.minus. Ducatur AF. T 
parallcla ipfi BD. quaroc- 
curratprotrada? CB.in F. & 
ipfi AC.fit parallela BE.erit 
AE. tangens anguli EB A. id 
efl: anguli BAC. & EF. tan- 
gcns anguli FBE. idcft an-^ 
guli BCA. ( pofico nimirum 
eodcm finu toto BE. )Et AE. 

quidcmmaiorcritquamEF. cum angulus BAC. ideft, 
EBA. ponaturmaior^quamanguIus^BCA.i dcft, EBfI 
igiturmaioi clhatio AE. ad EF. id cft, CB. ad BF. idcft, 
CD. ad DA. quam anguli BAC. ad angulum BCA. 
Qiic)d probandum erat . 




THEO. 
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THEOREMA IIIL PROPOS. IIII. 

SI in trianguli obtufanguli latus cx angulo 
acuto demifla perpendieularis cadat extra^ 
triangulum , fitque anguli obtufi comple- 
mentum maius reliquo angulo : maior erit ratio 
lateris , in quod cadit perpendicularis^ cum aflum- 
pta interlatus &pcrpcndicularem,ada(rumptam; 
quam anguli complementi ^ ad reliquum angu- 
lurru. 

S I T trianguliim ABC.obtufangulum ad C. & inpro- 
traftum latus AE. cadat 
perpendicularis BD. & fu- 
matur DE. a^qualisDC.ac 
connedaturBE. Dicoma- 
ioremefTc rationem AD. ad 
DC. quam anguli BCD. 

qui complemcntumeft ob- B ' 
tufi ad angulum reliquum^ 

BAC. RurfusenimBED. BCD. angulifunta^qualcs^ob 
latcra BD. DE. a?qualia latcribus BD. DC. circa angulimi 
re(5ium. Igitur^cx pra-cedcnti^ymaior erit ratio AD. ad DE. • 
id cft^DC.quam anguli BEA. id cft^ BCD. ad rcliquum an- ^ 
gulum BAC. 

THEOREMA _V. PROPOS. V. 

SI trianguli angulum ina^qualibus lateribus 
contentum , bifariam diuidens reda in bafim 
intra triangulum cadat s legmentum maius 
adminus^minorem habet rationem,quam reliquo- 
rum angulorum maior ad minorera* 

SIT 




yo Carui ac redi pf oporcio promota. 

E X trianguli ABC. angulo ABC. duobus inxqualibus 
lateribus AB.maiori BCminori contentO:,in bafim AC. ca- 
dat reda BE, qu^e angulum ABC. bifariam fecet^ & bafiau 
j. 6. AC. inE. CumfitvtAB.la- 
tusmaius adBC. minus^ita 
AE. adEC. eritAE. maius 
i8 I fcgmentum^EC. minus^& 

^ ' angulusC.maior, A.minor . -^'^ 

DicominoremefTe rationem 
l'.^' AE.adEC.quamanguliC.adangulum A. Vtenim AE. 
i.i.hu.us. ^dEC.itaAB.adBC. Sed AB.adBC.minorcmhabetra- 
tionemquamangulus C. adangulum A. IgiturAE. ad 
EC. minoremhabetrationcmquamangulus C. adangu- 
lum Ar Quoderatprobandum. 




H 



COROLLARIVM l. 

Inc conHdt Ji ducatur ad hafim AC, ptrpendtcularis 
AD. pun^um E, cadere in rnaius Jcgmentum AD. 
l,\.\i\x\\xs, nam Ji caderet in pun^fum D. aut inter D. cr C. mator 
ejjet proportio AE. ad EC. quam anguU C. ad angulunuj 
A. quod cjt contra paulo ante demonltrata . 

COROLLARIVM 11. 



COlligitur etiam hajim AC.in puncto tnter E. D. ditadi 
pojfe ,ita <vt eadern Jit ratio angtdt C. ad angulum A. 
quxjgmentt maiorts ad mtnus. Non entm tn D, aut pun^o 
tntran.(^C.namtht Jemper rmnor esl ratto angfdtmatorts ad 
angulum rninorcm ,quam Jgmentt mai oris ,ad rninus.ncque 
m E. aut pun^o tnter A. cr E. nam illtc mator eft ratto 
anguli matortsj ad mtnorem j qt4^m ftgmcnti rnatorts , ad 



mtnus • 



COROL. 
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COROLLARIVM IlL 

Hlnc etidm eficitur fi in triMgulo j re£ta ex angulo in 
hafim protra^am extra trtangulum du^a^^epctat cum 
'vtctniori Utere angulum ^ di£to angulo ^rjualem ; maiorem efi- 
Je rationemmaioris angulis adtacentis ^ad minoretnquam ha^ 
fis j ad intercptam inter hafim^d^ rcitamex angulo duBam . 
Si enim fit triangtdum AEB, in cutus hafitm AE, protra^- 
ftam y ducatur BC. faciens angulum EBC. angulo EBA. 
ajualem .minor erit ratio AE. ad EC. quam anguliC.ad 
angulum A. fied anguli C. ad angulum A. minor esl ra- 
tio quam anguli AEB. ad eundern angulum A, minor enim 
efi C. tnternus externo AEB. Igitur minor esl ratto AE* ad 
£C. quam anguli AEB. ad angulum A. 

THEOREMA VL PROPOS. VL 

SI cx trianguli Ifofcclis angulo , rc£ta in bafim 
demifla , eam in partes ina^quales diuidat j 
minor crit ratiomaioris fegmentiadminus:, 
quam anguli maiori fegmcnto oppofiti , ad oppo- 

fitum minori. 

EX trianguli AGH.^qualiumangulorum ad G.& H. 
angulo A.ducaturinbafim GH. reda AF. fecanscamijcu 
partes in^quales HF. maiorcm FG. minorem. Dico mino- 
rem cfle rationem HF. ad 
FG.quam anguli HAF.ad 
angtilum FAG. Ducatur ex 
pundo A. in GH.perpen- 
dicularis AB. & diftantia^ 

AB. centroA.defcribatur ^ 
circulus fccans AR AF, 

AC. in'pundis DKC & 
connciftatur DC KD. & ipfii 

KD, 
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KD. chorde^fumatur^cqualisKL. diuidaturqucangukis 

LKD.bifariamredia AKF.&angulus CKD. bifariamrc(fta 
Sdio].i7,5. FN. cumangulus DKC. maiorfitangulo DKL. crit3& eius 

mcdicrasDKN. maiormcdietatcDKE. lincaigitur KN. 

cadctintcr E. &C. in N. crit igitur CN. minorquamCE. 

Quarc maior erit proportio DN.ad NC. quam DE.ad EC. 
* Scd vt DN.ad NC.ita DK.ad KC. maior igiturratioeifc 
Corol.i.is. DK. ad I\C. quam DE. ad EK. eft autcm ctiam maior ratio 
iJmiiis. 2,rcus DK. ad arcum KC.quam chordc DK. ad chordam 

KC. Igirur multo maior ratio erit arcus DA'.ad arcum KC. 
Schoi.17.5. quam DE.ad EC.id eft quam HF.ad FG. ( Nam rc(fta AB. 
h 3' arcum CD. bifariam fccans fccat CD. bifariam ^ quarc 6^ 

adangulos rcdos inLfcd& rcdi funt pofiti anguli ad B. 
Schol 6 igitur funt CD. GH. igitur vt DE. ad EC. 

* ita HF. ad FG. ) Quiire ii ex trianguli Ifofcelis an- 

gulo^&c. 



s 



THEOREMA VIL PROPOS. VIL 

I ex angulo trLmguIi ina:qualibus lareribus 
contentoinoppofitam bafini demiflaperpcn- 
dicularis intra triangulum cadat^&alia in., 
maius fegmentum ex eodcm angulo ducatur : re^^la 
inter dudlam , &c angulum minorem contenta , ad 
rcliquam partem bafis , maiorem habet rationcm ^ 
quam angulus oppofitus , ad rcliquum angulum. 

SIT trianguIumAHG. cuius latus AH. minus AG. 
maius^bafisHG. inquamca- B F 

Schol.47.1. dat pcrpendicularis AB.qua: r 

bafim diuidct in duo fegmcn- 
ta maius BG. minus BH. & ia 
maius cx A. ducatur rcda^ 
AF. Dico muiorcm cflc ratio- 

nem 
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nemGF. ad FH. quamanguli GAF.adangulumFAH. 
Qupniamminorcft HB. tangensanguliHAB. quamBG. 
tangens anguli BAG.minor erit ratio HB.ad BG. quam an-^ i-hum. 
guli HAB. ad angulum BAG. & componcndo , minor ratio 
HG.ad GB.quam HAG.ad BAG. fed BG. ad GF. minor eft 
ratioquam BAG.adFAG. (cumenimmaiorfitratiotan- zC.i.lmus. 
gentis maioris GB. ad minorem BF. quam anguli BAG. ad 
angulum BAF. eritperconuerfioncmrationisminorratio 
BG.ad GF.quanri BAG.ad FAG. ) Igitur ex ^quali minor 
eftratio HF.ad FG.quam. HAF. adFAG.&conuertendo 
maiorratioGF. ad FH. quaraanguIiGAF. adangulum 
FAH. Qupd erat &c. 

THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

IN omni triangiilo amblygonio:,fi ex angulo 
acuto in latus protradum , petpendicularis 
ducatur, &: exeodcmangulo oppofitum latus 
reda lecetur 3 legmcntum vicuiius perpendiculari, 
ad remotius, minorem habet rationem,quam an- 
gulus oppofitus, ad oppofitum. 

S I T triangulum ABC. amblygonium ad B.in cuius la- 
tus protradum CB. cx angulo acuto A.perpendicularis du- 
catur AD. & ducatur AE. fe^ 
cans BC. vtcumque. Dico 
minorem cfte rationem fcg- 
menti BE.viciniorisipfi AD. 
ad EC. rcmotius quam an- 
guIiBAE.adangulumEAC. 
funtcnim BE.EC.difFerentire tangentium CD.ED.BD. 
eftquc EC.remotior a pundo contaftus D.quam BE. Igitur 
minor cft ratio BE.ad EC. quam anguli BAE. ad angulunu ''^"'"^* 
EAC. Qupderatprobandum. 

K COROL. 
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COROLLARIVM. 

EOdem modo oUenditur Ji ex trian^uli re^Angtdi Mg^lo 
acuto ^refiain oppojttum latus dHcatur''^ minorem ^JJL^ 
rationem fegmenti vtcinioris perpendiculari 5 ad remotius 
quam anguli oppofiti uiciniori fegmcnto , ad oppojitum remo- 
tiort. In trtangulo enim re£iangulo ADE. Dticiavtcumqtte 
AB.mtncrefratio DB. adSE. quamanguli DAB. ad angulum 
BAE. 



S C H O L I V M. 

APpofuimus in propoftione feptima huius hanc anditio- 
nem j ut du^ta AF. cadat tn maius fegmentum BG . quia 
Ji caderet m minus HB. pojfet contmgerevt proportio HF.ad 
FCiModoefet mmor-pnodo maior^quam angtdioppojiti ad oppo^ 
ftum. Ducatur eniminmtnus JegmentumHB.rccta AF . /?- 
cans arcumK B .hifariamin L.(^ re^AH F . acciptatur ^qtdalts 
FI . / M .MG.dr arcus BN.NO.fnt ^quales tpfs KL. LB. Erit 

HF. maior quam FB. maior enim ejt ratio HF. ad FB. quam 
KL.ad LB.£qualts autc?n eft KL. tpfi LB. tgitur mator eji HF. 
quam FB. c^CP. quam CB.Cum igittir tangenttum dtjfercntijt 
rcjpondentesarcubus KL.LB. BN.NO.componentes rc^tam HC. 
du.tfmt ^quales ipfi HF.videltcet HF.PC. du£ mmores FB.Bp. 
componentes vero HG. fint omnes ^quales tpfi HF. ertt tot^i^ 

HG. maior toti H C . Igitur punclum 0. cadet tnter S.cr K.dr pun 
ftum C. interG.(^H. ducatur AG. fcans ctrculum tn S. Cum 
fit vt OK. ad KL. ita GH. adHF. vtrebique emm ratio cH qua^ 
drupla^erit maiorra^ 
tio SK. ad KL. quar^i 
GH. ad HF. Ita in^ 
ter punfta H. F. ac' 
ctptatur ptudium T. 
ad quod cx centro du- 
catur AT. ficans cir^ 

cnltim 
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culutH tn R. .^oniam CH. ad HF. min&rem hahet raHonem 
quam SK. ad KL. ^ HF. adHT. mmorem quam LK. ad 
ertt ex xqualt mtnor ratie GH-» ad HT. quam SK. ad 
KR. Rurfus cum Jh minor ratio SB. ad BK. qitam GB. ad 
SH. ^ cornponendo . mtnor ratie SK. ad KB. quam GH. 
*d HB. ertt eadcm ad minorem , ftt vt GH. ad HB. it<U ' 
SK. ad K^<^ ducatur A,^. £)u»niam maior eU ratio 
GH.ad HV. quamGH. ad HB. vtautemGH. adHB.ita 
SK. ad K^mator erit ratio GH. ad HV. quam SK. ad 
K^ 

OHendimus igitur matorem pofe efe rationern Sk. ad 
KL. quamGH. ad HF. minorem autem SK. ad Kj!>^quam 
GH. ad HV. ideo conuertendo , dr diutdendo , matorem ef. 
ferattonem HF. ad FG. quam KL. ad LG. minorem au~ 
tem HV. ad VG. quam K^ ad quod ojiendere vole^ 
bamus . 



THEOREMA IX. PROPOS. IX. 



SI duo triangula duo latcra duobus lateribus 
xqualia habuerinr, vtrumq; vtriq;, in codeni 
vero trianguIoin^E(]uaIia,&anguIum didis 
Iateribuscontentumanguloina:quaIem: maioran- 
gulus comprarhenfusjad vtrumlibet reliquorum- 
maiorcm habet rationem , quam minor compre- 
henfus,ad reIiquos,fi maiores vniquc trianguli cum 
maioribus , & minores, cum minoribus compa- 
rentur. 



Sintduotriangula LAF. LAE. qusduolatera LA.AF. 
xiuobuslateribus. LA. AE. £Equaliahabeant,fitvcro. LA. 
jnaiustamlatere.AF.quara AE.&angulus LAF. arquali. 

K 2 bus 



52.1. 



i3.Pron. 
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buslateribuscompr^hcnfus.maior angulo LAE. ^quali- 
busitcm comprehcnfo. Dico maiorcm cffe rationem an- 
ouli FAL.adanaulum FLA. quam EAL ad ELA. Item 
maiorcmcfrcrationcmanguli FAL. ad AFL. quam EAL. 
ad AEL. Componantur duo latcra maiora m vnam imcam 
rcdam AL. & pcrreliquaduo AE. AR^^qualia.ccntro 
dcfcribaturcirculus CEF. fccans AL. inC. dudtaqsrcfta 
LLtangat circulumin LacprimocadantpundaEF.mter 
C. & L Itcm centro L. di- 
ftantia LE. dcfcribatur cir 
cuIusHEG. fccansAL.in 
H.&LF.inG.&pcrpun- 
<aa FE.ducatur FB. fccans 
AL.in B.) Sccabitautem^ 
cum anguIus.LAF. rcdo 
minor fit ^ nam cum rcilus 
fit LIA. erit LAI. ac mul- 
to magis eius pars LAF. 
acutus^&in triangulo Ifo 
fccle AFE. angulus ad ba- 
fim AFE. acutus y quare 
anguIisAFB.FAB.exiitcn 
tibus minoribus duobus 
rcftisjconcurrent AB. FB. 
ad partes B.) maior crit 
ratio fcdtoris AFE.ad tria- 
gulum AEB.quam trianguli AFE. ad idcm triangulunu» 
AEB.fedfedtorAFE.ad fc(ftorem AEC. adhuc maiorem 
habet rationem^ quam ad triangulum AEB. igitur fcdor 
AFE. ad fecaorem AEC. id eft arcus FE. ad arcum EC ma- 
iorem habct rationcm quam triangulum AFE. ad trian- 
gulum AEB. id eft , quam FE. ad EB. & conuertendo , mi- 
nor eft ratio arcus CE. ad arcum CF. quam BE. ad EF. Eo- 
dcm prorfus modo oftcndemus ^ maiorcm efte rationem fe- 
aorisHLE.adfe(aorcm ELG.id cft arcus HE.ad arcum 

EG. 
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£G. quam trianguli BLE. ad triangulum ELF. id eft^quam 
BE. ad EF. quarc minor crit ratio BE. ad EF. qiiam arcus 
HE. ad arcum EG. ciim crgo minor fit proportio CE. 
ad EF. quam re(5a BE. ad rcdam EF. & BE. ad EF. mi- 
nor quAm arcus HE. ad arcum EG. erit ex a?quali ^minor 
• ratioarcusCE.ad EF. ideft^anguliLAE. adEAF. quam 
arcus HE. ad EG.id eft anguli ALE. ad angulum ELF, 
& pcrmutando 3 conuerterudo 5 ac componendo ^ maior erit 
ratio FAL. ad FLA. quam EAL. ad ELA. 

Qupd vero maior fit ratio FAL. ad AFL. quam EAL. ad 
AEL. Ita oftenditur. Quoniam maior eft angulus LEA. 
anguloLFA.& minorangulus EAL. angulo FAL. maior 
erit ratio LEA. ad EAL. quam LFA. ad FAL. ergo maior 
ratioFAL.ad LFA.quam EAL.ad LEA. 

Idem oftcnditur fi alterum horum pun(5lorum cadat in 
punctumcontadus I. 

Cadant fecundopundia. E.F.fiipra pundu contaftusT.in 
punilaK.O.habcantqj duotriangula KAL.OAL.duo late 
ra K AL. O AL. aequalia^ & fit angulus KAL. maior an>gulo 
OAL.fecentq; bales LK. LO. circulu in pundis E. F. inter 
pun(5la G. I.Conftat aHgulu KAL.cfTc maiore angulo OAL. 
& angulum OLA. maiorem angulo KLA. totupartc:fcd& 
angulus LO A. maior eft angulo LK A. ( cum cnim angulus 
K AE. maior fit angulo O AF.erunt reliqui duo.AKE. AEK. 
reliquisduobus AOF. AFO. minores^ideoque dimidium 
AKE. dimidio AOF. minus. ) Igitur rurfus maior erit 
ratio anguli KAL. ad angulum ALK. quam OAL. ad 
ALO. item maior ratio KAL. ad AKL. quam OAL. 
ad AOL. 

Idemprobabimus^fi altera diiftarum lincarum tranfeat 
per puncftum I. Cum manif^ftum fit angulum LAI. eftepar- 
tem cuiuslibet aogulorum fuperiorum ad A. & angulum 
LIA. redum effe maiorem acutis AKL. AOL. deniq; ALL 
clfe maiorem fingulis ALE. ALF. 



7 8 Curui ac rc6li proportio promota . 

Denique fecet altera bafium didorum triangulorum^cir- 
culumin pm\(^o O. fupra pundum conta<5i:L]s I.altera infra^ 
fit in pundlo E. habeantq; rurfus triangula OAL. EAL.duo 
lateraOA.AL. duobus latcribus EA. AL.a:quaIia:, & fit 
angulus O AL. maior angulo EAL. Qupniam ex prima par- 
tehuiusmaioreftratio anguIiOAL.ad ALO.quam lAL. 
ad ALI.& lAL.ad ALLmaior^quam FAL.ad ELA.ex 
prima parte huius propofitionis y maior erit ratio OAL. ad 
ALO. quamEAL. ad ELA. item quia maior ratio OAL. 
ad AOL. quam lAL. ad AIL. & lAL.ad AIL.maior^quam 
EAL. ad AEL. erit OAL. ad AOL. maior ratio^qua EAL. 
ad AEL. Quare fi duo triangula &c. Qupd crat demo- 
ftrandum • 

THEOREMA X. PROPOS. X. 

SI duotriangula duolatera^equalia habucrint, 
vtrumq; vtriq;, in eodem vero triangulo ina^- 
qualia , & angulum ijs comprchenrum angu- 
ioinasqualem. Intriangulo in quo anguluscom- 
prarhenfusminorelt, rehquorum angulorum ma- 
ior ad minorcm ^ maiorem habct rationcm , quam 
in altero. 

. Sint duo triangula LAO. L AK. eodcm modo difpofita y 
quofuperioripropofitione,& fit angulus LAK.compra^- 
hcnfusmaior angulo comprahcnfo OAL. Dico in trian^ 
gulo . LAO. angulum AOL. nuiorem y ad angulum OLA. 
mjnorcm , maiorem habcre rationcm^quan-Tin trian^ulo 
LAK.anguJummaiorcm AKL.ad anguliim minoreALK. 
Cadatpnmovterqiangulus.O.K.fupra pundum conta- 
(ftusl.&leccntreda: LK.LO.conucxam pcrjphcriam in^ 
puudis E. F. & ducantur cx ccntro A. xU\x AE. AF. Qup. 

niaiu 
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:iiam maior eft ratio anguli 
f AL. angulum FLA.quam 
EAL.adELA. (cx 
tepriecedcntjs propofitionis) 
critcomponendo maior ratio 
angulorum FAL. FLA.ad an- 
gulum FLA. quam angulo- 
rum EAL. ELA. ad ELA. fcd 
angulis FAL. FLA. fimul eft 
a:qualis^ angulus externus. 
AFO.id eft AOF. & angulis 
EAL. ELA.fimula^qualis eft 
anguluscxternus AEK. id cft 
AKE. Igitur maior eftjratio 
anguli AOF. feu AOL.^ad an- 
gulum ALO. quam anguli 
AK£. ideft, AKL. ad angu^ 
lum ALK. 

Idem eodcm fcrme modo demonftrabitur fialterutrum 
puncflorum vt F. cadat in pundlum conta(5lus. I. Cum enim 
iuperiori propofitioneprobata fitmaior ratio lAL.ad ILA. 
quamEAL. ad ELA.erit componendo maior ratio duo^ 
rum lAL. ILA.fimuUid eft anguli AIL. (qui rccftuseftj 
ideoq;iequaIisduobusreIiqiW*s lAL. ILA.) ad ILA.quam 
duorum EAL. ELA.fimuUideft externi AEK. ac proin- 
dc a^qualis AKL. ad KLA. 

Cadat fecundo vtrumque punAum E.F.fub pundium 
contadius I. cum angulus LEA. fit maior angulo LFA. 
angulus ELA.minor angulo FLA. maior eritratioanguli 
LEA.adanguIum ELA.quam anguli LFA. ad angulum 
FLA. Nequealiter procedct demonftratio^^fi pundum F. 
cadat in puncftum contadus I. 

Denique cadat alteruter angulorum fupra pimdlum con- 
UduSySc altcr E.infra^jille minor^hic maior:cum ratio 

AEL- 
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AEL. ad ELA. paulo ante oftenfa fit maior quam ratio 
AIL. ad ALL & ratio AIL. ad ALI. maior.quam ratio 
AOL. ad rationem ALO. erit ratio AEL. ad ELA. maior 
ratione AOL. ad ALO.Igiturfi duotriangula.&c.Quod 
crat. &c. 

THEOREMA XL PROPOS, XL 

SI duo triangula duo latera a:qualia habucriur, 
vtrumq; vtriq;, in codcm vcro triangulo in?- 
qualia, &angulum ijscompra^hcnfum angu- 
lo inicqualemrcornplemcnta angulorum ^quali- 
bus lateribus comprxhenforum:, ad duos re6los, 
maiusad minus,maiorcmquidem rationcm habcr, 
quam angulus fub minori bafi , & maiori larcrc in 
vno triangulo , ad angulum fub maiori bafi & ma- 
iori latcre in altero trianguIo,minorcm vcro,quam 
angulus fub minori bafi,& minori latcrc in vno 
trianguIo,ad angulumfub maioribafi,&minori 
latcre in altero triangulo . 

Ijfdem politis,qu^ fuperioribus propofitionibus fccct 
ij. T. diameterBD.circulumin D. crunt KAD. OAD.coniplc- 
menta angulorum ^equalibus latcribus compra^hcnforum 
KAL. OAL.ad duos rccflos, & anguliis OLA. contentus 
minon bafium OL. & maiori Jaterum LA. Angulus KLA. 
contcntusmaioii bafiumLK. & maion latcrum LA.An- 
gulusautcmLOA.contcntus minori bafium LO. &mino- 
rilaterum AO.&angulusLKA.contcntus maiori bafium 
LK. & minori latcruui KA. Dico primo^angulum OAD.ad 
angulum KAD. nuiorcm habcrcrationcm quam OLA. ad 
Ins!'^^' KLA.niiuorcmquam LOA.ad LKA.Namcum maiorfit 

ratio 
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ratio AOL.ad ALO* quam AKL.ad ALK. erit componcn- 
do maior ratio vtriufqiie AOL. ALO. fimul id cftipfius 
DAO.externiillis^qualiSjadALO.quamAKL.ALK. fi. ^^' ' 
muJ^ideftipfiusDAK.adALK. Rurfus 

cum minor fit ra- io.t.hi 
tio OLA. ad LOA. quam KLA. ad AKL. erit componendo 
minor ratio vtriufque OLA. LOA. idcft DAO. ad LOA. 
quam vtriufque KLA.AKL.ideft ipfius DAK.ad AKL.3;^ 
permutando • 

Sintfecundotriangula AFL. AEL. in quibus complc- 
mentaangulorum a^qualibuslatefibus compr^ebcnforum, 
fint EAD.FAD,& angulus ELA. contentus minori bafiutn 
EL.&maiorilatereLA. angulusautem FLA. contentus 
maioribafiumFL. & maiori Jatere LA. Rurfus anguJus 
LEA.contentus minori bafium LE.&minori JateruEA.& 
angulus LFA.eontentus maiori bafium LF.& minori laterc 
FA. Dico angulu EAD. ad angulu FAD. minorem habero 
rationcmquamanguIumLEA.adanguIumLFA.maiorem ^i. u 
vcrd quam ELA. ad FLA. Namcum maiorfitangulus 
AEL. angulo AFL. fi vtrique addantur anguhVUi quidem ^ 
minor EL A. ifti maior FLA. maior erit ratio anguli AEL. huiil£' 
ad angulum AFL.quam duorum AEL.ALE.fimuIjad duos 
AFL. ALF.fimuI, Sedduobus AEL. ALE.fimuI^cqualis 
cftangulus extcrnus EAD. &duobus itidem AFL. ALF. ^^* 
;equalis cft cxternus FAD. Igitur maior eft ratio AEL. ad 
AFL.quam EAD.ad FAD. idcoque minorEAD. ad FAD. 
quam AEL. ad AFL. Quod vero maior fit ratio EAD. ad 
FAD.quam EL A. ad FLA. patct^^quia illic cft ratio maioris 
inirqualJtatis hic vero minoris . Idem oftcndctur in om- 
nibus cafibus in quibus triangulum AEL.cadct intra trian- 
gulum^vtintratfianguJa AOL. AKL. nameodcm modo 
probabimusmaioremcflc rationem AEL. ad AOL, aut 
AKL. quam EAD. ad OAD. veJ KAD. 

Sed Jint tertio trianguJa AEL. LKA.fccctquc LK.ipfam 
AF. Dicominorcmeflcrationcm FAD. ad KAD. quam.- 
AFL. ad AKL. maiorem vcro quam FLA. ad KLA. Nam 

L cx 
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exfecunda partc huius^maior cft ratio AFL. ad AOL, 
quam FAD. ad OAD. &cx prima parte huius^maior 
eftratio AOL. ad AKL. quam OAD. ad KAD. Igi- 
tur ex a^qualitatCjmaiorcftratio AFL. ad AKL.quam 
FAD. ad KAD, idcoque minorFAD. ad KAD. quam 
AFL. ad AKL. Dcnique cum maior/itratio OAD. ad 
KAD.quamFLA.adKLA. vtconftatcx prima parte hu. 
iuspropofitionis^atvcromulto maior fit ratio FAD. ad 
KAD. quam OAD. ad KAD. manifeftum cft maiorcm cfTc 
rationcm FAD. ad KAD. quam FLA. ad KLA. Quod taii- 
dem dcmonftrandum fucrat . 

THEOREMA XIL PROPOS. XIL 

SI duo triangula duoLiteraarqualuhabucrint, 
vtrumq; vtriq;, in eodem vero triangulo in^- 
qualia, &angulum ijscompra^hcnfum angu- 
lo in^cqualem : anguli arqualibus lateribus com^ 
prachenfi, maior ad minorcm , maiorcm habcnt 
rationem quam habcat complcmcntum anguli 
fub maiori bafi , & minori latcre contenti > ad duos 
rcdlos^in vno triangulo:, ad complcmentum an- 
guli fi^b minoii bafi , & minori laterc in altero tria- 
gulo . 

S I N T eadem qux fupcrioribus propofitionibus , fint- 
que anguli KAL. OAL, arqualibus lateribur compra^henfi , 
illc maior 3 hic minor : & fit primo LOA angulus contentus 
j. j. minori bafc LO. & minori latcrc AO. Item angulus LKA. 
fub maiori bafi LA- & minori latere AK.crit angulus AFO* 
^ll' «qualisangulo AOF. a^angulus AEK. arqualisangulo 
j AkE. Angulorumautcm AFO. AEO. complcmcnta ad 
duo$ Kdos func AFL. AEL.Igitur angulorum AOL. AKL.. 
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complcmentaadduosreaosfunt AFL. AEL. Dicomaro- 
rcmeflerationemanguIiKAL.ad angulum OAL. quam^ 
anguliAEL. adangulum AFL. produAisenim OAM. 
KAM. maioreritanguIusexternusOAD. angulo interno 
LOA.ItemKAD.maior, 
quamLKA.&LOA.qua 
LKA.illc cnim maiori ar- 
cui MF. infiftitj hic mi. 
nori NE. & arcus OK* 
difFerentia angulorum--. 
OAD. KAD. maior qua 
differentia angulorum-. 
LOA. LKA. (Namco. 
rum' differentia eft mc- 
dietas arcus MN. fcu 
KO. & medictas arcus 
EF. quiminor eftquam 
KO. vt conftat fi ducatur 
ipfi A^L.parallela OS.crit 
cnim EF. minor qua ES. 
qux arqualiseft ipfi KQ. 
quare ctiam medietas ip. 
fius EF. erit minor me. 
dictatercliquaipfiusA-O;) Quarc-fi pcr i^.primi huius, 
ftatuantur duo red:i prima quantitas3& duo itidem rc(5ii 
fecunda quantitas y tercia autem quantitas fit ant>ulus 
OAD. qimu KAD, quintaZO^. id cft AFO.^kynz IkA. 
fcu AEK. ac cx prima quantitate , ncmpc ex duobus re<ais , 
aufcrantur anguli Ov^Z). KAD. cxfecunda autcm ^ nirai- 
lum cx duobus rcCtis^dcmantur anguli AfO. AEO. cum 
angulus OAD.fit maior angulis A^AD. AFO.&c AFO.mz^ 
iorquam^£A\ & differcntiaangulorum OAD. KAD. mx- 
iordilfcrcntia angulor^iin AfO.AEO.evkcx didia propo- 
fitione 24. i.huiusratioanguliA"^Z.(quicompIcmentuin 
cftquarta?quantitatisA'^2). adduos rc^^os) ad angulum 

L 2 OAL. 
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8 4 Curui ac rc6li proportio promota . 

OAL. ( qui eft complementum tcrtia? quantitatis OAD.) 

maiorquamanguli yffZ. (complcmenti fcxt^ quantitatis 

AEK. ) adangulum AFL. qui clt complemcntum qumta? 

quantitatis AFO. Qijod primo probandum erat . 

SintfccundoanguliL.^/'. LAE. ^qualibus latcribusco- 

pra:hcnli,illemaior3hicminor5& fit LEA. angulus con^ 

tentusminoribafiLE. &minorilaterc£>^. Itemangulus 

LFA. contentus maiori bafe LF. & latcrc minori FA. crunt 
'dcf & anguli^£/r.^/'0.(^qualcs ipfisvfi^f./^Oi^.) complcmcn- 
* I. ta angulorum AEL. AFL. ad duos redos . Dico anguli 

FAL. ad angulum EAL. maiorem efle rationem:,quam an- 
Nhuius. g^ij ^oz.ad angulum AkL Namcum probata fit 9. hu- 

ius 3 minor ratio anguli ALF. ad FAL. quam ELA. ad EAL. 

crit componcndominorratio vtriufquc ^^LF. FAL. id eft 
I. So AFO:ku AOL.zd FAL. qimm vtriufque ELA. EAL. idcd 

AEK.idcA.AKE.ad EAL, Quare conuertcndo & pcrmu. 

tando^maioreftratio/^^^L.ad f^L.quam AOL. ad y^xz. 

Potcratha^cfccundaparscx principijsprim^ partis huius 

deduci/ed vtbreuitaticonfuleremus^cam aliunde dedu- 

ximus. 

SinttcrtioanguliF^z:.K^z:.jequalibus latcribus com- 
praehcnfiilleminor^hicmaior^cadantquc pun(5ta F. X.il- 
lud fub punilum contaftus , hoc fupra ^ & fit LFA. angulus 
contentus fub bafi minori LF. & minori latcrc FA. itcm an- 
gulus LKA. contentus fub bafi maiori L/c. & latcre minori 
nA. Erit angulus FAD. complcmcntum anguli FAL. ad 
duos rcftos3& angulus kad. complcmentu anguli A^l. ad 
duos rcdo^ rainus complemento ipfo FAD. vt pote pars 
toto^quorumdifFercntiacft angulus KAF. qua^ maior cft 
#iffercntiaangulorumZ/*y^. ScLKA. Namcx prima parte 
huius propofitionis conltat ^ dilFercntiam anguloruin.* 
MOF.NKE. nimirum mcdietatcs arcuum MN. EF.cfle mi- 
norem angulo k^o. Rurfus angulus LFA. *equalis eft 
10. j. duobusintcrnis/^O^./'/^0.idcft arcui OF.&dimidioar^ 
cui FM. & angulus NkE. dimidio arccui NE» Quatc diflfe- 

rentia 
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rentia angulomm LF4 & L^AAA cft EkN. erit totus arcu5 
OF. vna cum medic^atc arcuum MN.EF. Sed mcdietas ar- 
cuumMN. EF.minoreftanguIo Xy^(?.ideftarcu icO.Igi- 
tur fi communis addatur arcus OF. erit arcus J^F. maior ar* 
cu OF. vna cum medictate arcuum MN. EF. at vcro arcus 
KF eft differentia angulorum FAD. K AD. & arcus OF. vna 
cum medictatc arcuum MN. EF. eft differentia angulorum 
LF A. Lk A. Igitur maior eft differentia angulorum FAD. 
& iCAD.quam angulorum LFA. LkA. Quare rurfus fi per 
i^.primihuius ftatuanturduorefti prima quantitas^S;^^ 
duo itidcm redi fecunda quantitas y tertia autem quantitas 
fit angulus FAD.quarta xAD.quinta LFA. fexta LKA. 
ac ex prima quanti tate ^ nempc ex duobus xz(k\s aufcrantur 
tcrtia FAD. & quarta KAD. cx fecunda autem^vidclicet ex 
duobus re^lis demantur quinta LFA.& fcxta LKA. fitquo 
FAD.maiorquamLFA.&quamKAD.& LFA.maiorqua pronunc. 
LKA. (NamLFA.maioreftquamLOA. &LOA. maior 
quam LKA. vt fupra oftcnfumcft)&differentiaangulo- 
rum F AD.KAD. maior diffcrentia angulorum LFA. LKA. 
eritexdidapropofitione i^.primihuiusmaiorratioangu- \^^^^'^^^ 
li KAL. ad anguIumFAL. videlicetcomplementiquartie 
KAD. ad complcmentum tertia? FAD. quam complemcnti 
anguli zKy^,qui fcxta quantitas eft^ ad complementum an- 
guli LFA. qui quinta quantitas ^ pofitus eft . Atque ita in-j 
quolibet alio fitu oftendemus^ quod propofitum eft . Quare 
fiduotriangula&c. Quod fuit demonftrandum &c. 

Hanc propofitionem^etiam in fequenti^quam multo am- 
pliorem rcddidimus^facilius^ ac breuiusdemonftrabimus^ 
vt inde variaeprobandi rationes^in vna^ac eadem materia..^ 
clucefcant ^ quod a vcteribus Geomctris ^ ac Pappo pra^fer- 
fcrtim 3 in collci^ionibus mathematicis ^ faditatum le- 
gimusv 



THEO- 



8 6 Gurui acrci^iproportiopromota 



THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. 



Sl duotriangula duoIatcraa:quaIiahabucrint, 
vtrumq; vtriq;, in codcm vero triangulo ina:- 
qualia, & angulum ijs comprfhcnfum angu- 

10 ina:qualcm : anguli icqualibus latcribus com- 
praehenfi , maior ad minorcm, maiorcm habcnt ra- 
tioncm,quam complcmcnta angulorumrcliquo- 
rum ad duos rcdos fi bafibus , ac maiori latcrum i 
item bafibus ac minori latcrum contenti , maioreC 
quecum minoribusconferantur. 

IN figura nonx huius,habeant duo triangula LAA'. 
LAO.duo latcra LA.AA-.duobus LA.AO.a?quaIia vtrumq; 
vtriquc , & angulus comprshcn- 
fus LA.IC4 maior fit compriehenfo 
LAO. Dico maiorem efle ratio- 
nem|anguli LAA". ad angulum 
LAO. quam complementi angu- 

11 -^fiv^Z.ad duo$re(5los,adcom. 
plcmentum anguli AOL. Itcm 
quam complementi anguli ALsr, 
ad complcmentum anguli ALO. 
producantur AL. in T. AO. in V. 
A/'. in X. erunt anguli TLA'. 
TLO. complcmcnta angulorum 
ALk. ALO. adduos rcaos,& 
anguli Xa^L. VOL. complemcnta angulorum Aii-L. 
AOL QaomammaioreftratioanguU LAA'. ad angu. 
JumAKL quamanguhLAO. adangulum AOL. Iric 
componendo,&pcrmurando maior ratio angulorum LAK. 
AKL. fimuIadangulosLAO. AOL. fimul,quamanguli 

AKz. 
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AKL. ad angulum AOL. Quare cum maior fit ratio totius 
LAK.AKL.fimul^ad totum LAO.AOL. fimul^quam partis 
AKL. adpartem AOL. etiamreliqui LAK. adreliquum 
LAO.maior erit ratio^quam totius LAK. AKL.fimul^ad tO- 
tum LAO.AOL.fimuI.-ipfis autcm LAK.AKL.fimul^qua- 
lis eft externus TLK. & ipfis LAO. AOL. fimul ^qualis cft 
externusTLO. Igiturmaior eft ratioanguli LAK.ad an- 
gulum LAO.quam anguli TLA^.ad angulum TLO. Rurfus 
quoniammaioreftratioanguli LAK. adangulum ALK. 
quam anguli LAO.ad angulum ALO.vt conftut ex nona fe- 
cundi huius ^erit componcndo, & permutando, maior ratio 
LAk. ALk. fimul ad LAO. ALO. fimul qua ALic.ad ALO. 
idcoque cummaiorfitratiototius LAk. ALk. adtotum 
LAO.ALO.fimuI^quampartisALK, adpartem ALO.etia 
reliquiLAK.ad reliquum LAO.maior erit ratioquamto- 
tius Lk A. AKL. ad totum LAO. ALO. fed toti LJK. alk. 
eft a?qualis angulus XkL.& toti L^O.^LO.a?quaIis eft an- 
gulus VOL. Igitur anguli LAK. ad angulum LAO. maior 
cft ratio quam anguli XkL. ad angulum VOL. 

Idcm 3 codem prorfus modo , demonftrabitur in duobus 
triangulis quocumque fitu collocatisi vt in triangulis LAE. 
LAF.itcmintrianguIis LAO.LAE. Eadcmenim vbiquc-. 
demonftrandiforma^propofitum efficicmus^vt inducenti 
fnanifeftilfime patet . Quarc fi duo triangula duo latera^ 
*equalia habuerint &c. Qupd fuit demonftrandum . 

S C H O L I V M. 

V0cl fi dngnli comfrAhenfi fmt fuis compUmentis ad 
idem funBum maiores , minor erit rdtio angulorum^ 
^^^^ comprahenfrum j quam fuorumcomflementorum^fi 
minores ^ m%ior jexii .primi huius : Vt minor efi ratio LAK* 
ad LAO.quamDAO.ad BAK. maiorveroratiojLAT.adLAE^ 
in triangulis LAF. LAE. qtiam EAD. ad FAD* 

THEO- 



52. I. 



9. i.hinus- 



52. 5. 
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8 8 Curui ac rcAi propartio promota* 

THEOREMA [XIV. PROPOS. XIV.; 

SI duo triangula duo latcra arqualia habuc- 
rinr,vtrumquc vtrique,ineodem vcro trian- 
gulo ina^qualia,& angulumijscompra^hcn- 
fumangulo inax]ualem ; cxangulis aucem a^quali- 
Jibuslatcribus coprxhenfisinoppofitas bafes per- 
pcndiculares demictantur:anguIi,quos perpendi- 
culariummaiorcum lateribus facit^inmaiori func 
ratione , quam quos minor , fi maiores ad minorcs 
rcferancur. 

I N figura fuperiorum propofitionum, fint rurfus trian- 
gula^quorum totics fiidla mentio, L AK.L A O. & ducantur 
ex pun^ao >f .ad bafes /^K.LO.perpcndiculares ^^AR.hxc 
maior,ilIa minor. Dico maiorem cffcrationcm anguliX/fy?. 
ad angulum JRAO, quam V 
anguli i^^adangulum 
^K.Angulusenim LOA, 
maioreftanguloZK^. Eo 
quodarcui MF. infiftat, 
qui maior eft quam arcus 
NE. Idcm angulus lOA. 
maior cft quam ola. ob 
latus^i. fubtcndens ma- 
iusquamlatus ^io, & an- 
g\ihi$ OLj^f totum maius 

3uam pars kl^, Rurfus 
iffcrcntiam angulorum 
10 A. LkA. mctitur mcdic- 
tasarcus MN. idcft ko. & 
mcdictas arcus FE. cb ar- 
cus MF. NE.quibus di^iii 

angu- 
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anguliinfiftunt.Differentia autcm angulorum OLA.KLA, 
eft angulus OLK.minor medietatearcus KO.(nafiducere- 
tur reda KF.angulus KFO.externus 3 arqualis medictati ar^ 
cusKO.eftmaiorinternoOLK.) IgiturdifFcrentiaanguIo- 20. s 
rum ad 0.& K.maior cft difFeretia angulorum OLA.KLA. j^. 
Quare fi angulus redus ftatuatur tam prima quam fecunda 
quantitasi LOA teftia;LKA.quarta;OLA.quinta; KLA. 
fexta.-eritper i^.i.huiiiSamaiorratio coplcmenti KAQjid 
complemcntum OAR.quamcomplementi LAQ^jidcom- 
plementum LAR.Quare&nniaioreritratio LAR. ad LAQ^^^^^^' 
quam OAR. ad KAQ^^&permutando maior LAR. ad 
OAR. quam LAQjid KAQ^Qupderat &c. 

Eodem modo fiftatuantur tnangula FAL. EAL. Iti^ 
quorumbafesprodudas cadant perpcndicularcs ea^dcm-^y 
AR. AQ^maioreritratio LAR.ad FAR. ideft.adRAO. 
(cTqualcsenimfuntanguIi FAR. RAO.)quam LAQ^ad ^^^'^' 
EAQ^quiipfi QAK. eft^^qualis. 

Dcnique in triangulis LAF. LAK. in quorum bafcs 
LF. prqdu^lam3& LK. intratriangulum^cadant e^dem.- 
perpendicufares AR. AQ^eodemmodo oftendemuSjma- 
iorem effc rationem LAR. ad FAR. quam LAQ^^ad 
QAK. Quod erat vltimo probandum . 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 



Ilfdcm pofitis : Dico maio- 
rem cflc rationem LAF. ad 
LAE. quam OAD. ad KAD. 
Nam probatum eft maiorcm.^ 
clfc rationem LAF. ad LAE. 
quam AOL.ad AKL.&AOL. 
ad AKL. niaiorcm 3 quani-i 
OAD. ad KAD. Igitur LAF. 
ad LAE. maioreft ratio^quam 
OAD. ad KAD. Quod fuit &c. 
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90 Curui ac redi proportio promota . 



THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 



J'). dcfrnir. 



1N cifculo ABC cuiuscentrum. F. diamcter AE. fu- 
maturextracirculumindiamctroprodudla pundum D. 
aquoducantur in conucxam pcripheriamdua? ic(^x DS. 
DK. qua: produ6l£e fcccnt cauam in B. C. fintq^pundai-. 
K. S. fub pun!^oconta(flus . 
G. qucin cfficit tangcns cir- 
culum duAa rcda DG. cx 
pundo D. & conncdantuf 
FK. FS. Dicomaiorcm c/Te 
rationem anjuli FSD. ad an- 
gulum FKD. quam anguli 
B E D. ad angulum C E D. 
Ducantur CFL. BFM. fc- 
cantescirculum in L. M. crit 
differcntia angulorum LCK. 
MBS. id cft FKC. FSB. il- 
lis iequalium mcdictas arcus 
ML. acmcdietasarcus KS. Diffcrcntia vcro angiilorum 
FEC. FEB. idclt FCE. FBE. illisxqualiumeftmcdic- 
tasfolaarcus CB. ideftmcdietasarcus ML. maior igitiir 
cftdiffercntia angulorum FKC. FSB. qiiamdiffercntia^ 
anguforum FEC. FEB. maior ctiam cft angulus KCF. 
idcft CKF. angulo ECF. idcft FEC. idcmq;angulus 
CKF. cftmaiorangulo BSF. vtpatetex fupcrioribus,& 
angulus FEC. maior angulo FEB. Quare fi cx duobus 
rcdis autcrantur FKC. & FSB. ircm ctiam ex duobus 
rcdisdcmantur FEC FEB. maiorcritpropoitiocompJc- 
mcntnp ius ISB. adduosre<aos,nimirum aneuli FSD. 
adcomplcmentumipfius FKC. nimirumad FKD. quam 
complcmentnpfius FEB. vidclicct ipfius BED. ad cora- 
plcmcntumipfius FEC. ncmpcad CED. Qupdfuitpro- 
bandum. *^ 




THEa. 
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THEOREMA XVIL PROPOS. XVIL 



SI ab extremitate diametri duo arcus in^rquales, 
accipiantur ad quos ex duobus pundtis diama 
tri fingulis duxfecaxducantur:, fjntcjj dua: cx 
pundopropiore extremitati du-tl:a::>autiequalesin^ 
ter re,aut propinquior minor remotiore,& angulo- 
rum ad pundum rcmotius conttitutorum maxu 
mus, maior fitanguloquem ex datis punClisduCla: 
ad remotiorem arcum efliciunt: anguli quos illa: 
cumdiametro efficiunt conftituti ad punc3:umre-. 
motiusabextremitate diamctri , maiorcm inter fc 
proportionem habent , quam conftituti ad propin- 
quiusjfimaiores cum mihoribus confcrantur. 

In circulo BCD. cuius diameter AH. fumantur ab 
cxtrcmopun(fto. B. duoarcusinarquales BD. maiorBC. 
minor ;&in diametro duo.^punfta^ A. G. quorum illud 
cxtrcmirati B. viciniusfitjhocrcmotius exquibus dud^ 
iintad arcus rc£ix AC. AD. GC. GD. ef- 
hcicntcs cum diametro angulos il];^quidem 
CAB. minorcmjDAB. maioremjife CGB. 
minorcm DGB. maiorcm^fintqjred^ AD. 
AC. autirqualcsintcrfcjaut AC. minor; 
&angulus AGD. maiorangulo GDA. Di- 
comaiorem cffe rationcmanguli DGB. ad 
^ngulum CGB. quam anguii DAB. ad an- 
gulum CAB. Sintprimum Jinea? AC. AIX 
inter fc .rqualcs. Qupniam duotriangula^ 
CAG. DAG. habeat duo Jatcra . CA. AG. duobusla- 
tcribus DA. AG. stqualia, &angulus DAG. compre- 
hcnfusminoreftangulo compr^ehenfo CAG. m5iiorq>eft 

M 2 ratio 




9 z Curui ac re(fli proportio promota. 

lo.i.huius angLiIus AGD. angulo ADG. exfuppofitionejmaiorerit 
ratioanguli DGA. adanguluni ADG. quam CGA. ad 
ACG. &componcndo maior ratio DGA. ADG. fimul 
ad ADG. quam CGA. ACG. fimul ad ACG. & pcr- 
mutandomaior ratio DGA. ADG. fimulad CGA. ACG. 
fimul quam ADG. ad ACG. Cum crgo totius AGD; 
ADG. fimul^adtotum CGA. ACG. fimulvmaiorfit ra- 
3S' ^ tioquampartis ADG. adpartcm ACG. & rehV-ri DGA, 
adrcliquum CGA. maior crit ratio quam tocius PGA, 
ADG. ideftanguli DAB. adtotum CGA. ACG. fimul, 
id eft angulum CAB. 

Sit rurfijs linca AC. minor linea AD.producatur AC.in 
E.& fumacur AE.c-equalis ipfi AD.& iungatur GE.Cum 
qualesfint AE. AD. codcmprorfusmodoquo priore par- 
tc huius^oftendcmusmaiorecfTcrationemDGA.ad EGA. 
g ^ quam DAB. ad EAB. fed adhuc maior eft ratio DGA. ad 
CGA.quamadEGA.(cuminor fit CGA. ipfo EGA.) Igi. 
turanguli DGA. adangulum CGA.maioreftratioquam 
anguli DAB. adangulum CAB. Quodfuit&c. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

SI duotriangulaliabuerintduolateracirca an- 
gulos in^quales proportionaIia;auguIi maio- 
ris comprxhenfi ad reliquos maior erit ratio ^ 
quamanguliminoris compra^hcnfi ad reliquos, fi 
proutproportionalibus latenbuy opponuntur, 
tcr fe conferantur . £t trianguli , in quo cfl: minor 
angulus comprcxhenfias , rcliquorum angulorum 
maiorad minorem maiorcm habet rationc , quani 
in alio triangulo reliquorum maior ad minorcm . 

Sintduotriangula ABC. DEr. qua: habeant duola- 
tcra AB. DE. Idcm BC. DE. circaangulosina^qualcs 

ABC 
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ABC. maius DEF. minuSjproportionaliaifitq; vt AB; 
ad BC. ita DE. ad EF, Dico maioicm cflerationcin-, 
anguli ABC. ad angu- 
lum BAC. quam anguli 
DEF. ad angulum EDF. 
Item maiorc.m ABC. ad 
BCA. quam DEG. ad 
EGD. Deniqifi EFD. 
maior fit qua EDF. maio 
rem efie rationem EFD. 
ad EDF.quamBCA.ad 
B A C. Fiat ad redam.^ 
DE. angulusDEG.a^qualisangulo ABC. &fumaturEG. 
itqualisipfi EF. Quoniameftvt AB. ad BC. ita DE. ad 
EF. exhypothefi3& vt DE. ad EF. ita DE. ad EG. ipfi^ 
EF. fiimptam^equalemeritvt AB. adBC. itaDE.adEG. 
funtautem^exhypothefi^anguli ABC. DEG. ^equales 3 
erunt ergo triangula ABC. AEG. fimilia . Qupniam er- 
go in trianguhs DEF. DEG. angulus DEG. maior eft 
angulo DEF. & latera DE. EG. lateribus D£. EF. 
quahafunt^conftatprimoexp.propofit.fecundihuius raa- 9.a.huius. 
iorem elTe rationem anguli DEG. ad angulum EGD. id eft 
ABC. ad BCA. quam anguli DEF. ad angulum EFD. 
Item maiorem eiufdem anguli DEG. ad angulum EDG. 
ideft ABC. ad BAC. quam DEF. ad EDF. Conftatfe- 
cundoex lo.propofitionefecundihuinsmaioremefreratio- ici.huius. 
nem EFD. ad EDF. quam EGD. ad EDG. id eft quam 
BCA- ad BAC- Qupd erat&c. 

S C H O L I V M. 

ATq\ ita triangulis habentibus duo Utera j circa augulum 
tn£qualenhproforttonaUa,aftauimus fropofitiones no- 
nam^^ decimam huius . Badem vero ratione illis accommoda- 
ripo/unt quificumqi pro^ofitiombus 11.12.13. 14. 15. demon- 

ftrata 




I 
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9 4 Curui ac redi proportio promota. 

flratdfunti N am quacumqy de imquali angulorum ratione . in 
trianguUs duo latera xqualta circa inxqualem angulum haben- 
tibus oH enfafunt, eadem etiam triangulis duo latera proportio- 
nalia c irc a angulum inaquaUm ohtinenttbus conueniunt j modo 
latera vnius.aut maiora,aut miftora, eo paBo, quo tn hac propo^ 
ftionefiffum eii, adlatera alterius reducantur . ^odquta^ 
mantfefijftmum eft.probattone.vtpote fuperuacanea,abHtnebo , 
Habent autemfuperieres propofitiones.ac prxfirttm pofferto- 
res , a nona. mirum in Geometricis vfum^vt ex fequentibnspaf 
Jim conftabit: ac quemadmodum 1» fuperiori libro.ex ^qualttate 

'■-'»f»sangult,wduobustriangulis.magnovfuinquiJimmusina. 
qualem laterum rattonem.propoftt. 2 3 . 24. 2 j .//^ hic ex ducbus 
Utertbus aut aqualibus , aut proportionalihus , in duobus trian- 

gt*ltsangulorMmin.iiqualemprop«rtionemnonminortcompendi9 
ferueftigamus . 

Vtveromemori^econfuUmus.eorum quahacde reha&enus 
probausmus, htc epilogtfmus efto . 

Infigtiraii.hutustnfpicianturduotrian^uU LAK. LAO. 
quxhabeant LA. AK. Utertbus LA. AO. aut aqualta aut pro- 
porttonalta,ctrcaangulos LAK. LAO. maioremillumhuncmi- 

hu>us. I, LAK ad AKL. maiorem habet rattonem quam LAO. 
ad AOL. ^ 
9. hui.,. //. /^^. ^^^, ^ ^ .^^^^ f^^^^^ ^^^^^^^^^ ^^^^ 

aa ALO. ^ 

.o^hu,us. ///. Maioreliratto LOA. adOLA. quam LKa. ad KLA 

t if t '''^f^^^^ eftmat»r,quam XKL. ad VOL. 

vr T''^'''''"^'''^'"'^'"'">'''i'*^^T^^^'^dTLO, 
' r' vil ^""^- ^''^' '7*'^^ ^^^- ^d ^'^D. 

' rill LZ JTan''' ^^^- '^"^-'OAD.adKAD, 

,4.hums. '^''''J^l'J//^^' ^^""-^^ rattonem habet , quam^ 

16. kmus . J^^'"> l^CL, ad OCL. minor eit,quam AEL. ad AFL, 



TH£0. 



L I B E R II. 

THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 



9S 



SI fint duo circuli ecccntrici , quomm maior 
minorcm contineat^ fintcj; vtriufq; centra in^ 
tra circulum minorcm , ex cjuorum vtrouis 
duxrcOix ducnntur circulos fccantes arcus dic^is 
lincis contcnti, ad arcus vtrauis harum Iinearum3&: 
fcmidiametromaioris circuli.in cjuaeftcentrunu 
minoris compr^henfos^maiorem habent rationem 
in exteriori circulo cjuam in interiori:, ad corum vc- 
ro complementa ad duos rciOtos^ maiorem . 

Sintduocirculi GEF. HCD. ccccntrici.illcmaior^qui 
hunc minorem contincatjllius ccntrum B. huius A. vtrum- 
queintracirculumminorem HCD. ac re^la pervtriufque 
ccntrumducaa LG. fecans circulorum peripherias maioris 
quidcm in L.G. pun^lis^minoris 
in 1. H. & fit ccntrum circuli mi- 
norisA» infemidiametrocircuH 
maiorisBG. Ducantur primum 
(vtvidereeftinfiniftro femicir- 
culohuius figurci?)dua?re<fta: ex 
centro circuli minoris AE. AE. 
fecantcs exteriorem circuJum in 
E. F. intcrioreni in C. D. & con- 
nccflantur BE. BF. Dico maio- 
rem effe rationcm FE. ad EG. 

quam DC. ad CH. aut FE. ad FG, quam DC. ad DR 
mlnoremvero effe proportionem EF. ad FL. quam CD. 
ad DL aut EF. ad EL. quam CD. ad CL Cum enjnu* 
duo triangula FBA. EB A.habeant duo latcra FB. BA. duo- , 
bus EB. BA. a^qualia^vtrumq j vtriq; in codem vcro trian- 
guloina^qualiaamaiot cnim FB.^id eft GB. quam BA. & 

angulus 




w 
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i^.i.hiiius. angulus FBA. maior angulo EBA. eritmaiorratioangu- 
Vi/i. VBA. hoc eft arcus FG.ad angulum EBA. id eft arcum 
EG. quam complementi anguli FAB. id eft^angulus FAG. 
hoceftarcus DH. ad complemcntum anguli EAB. id eft 
angulum CAG. hoc eft arcum CH. hoc enim 13. huius 
demonftratum eft^Sd diuidendo maior ratio FE. ad EG. 
quam DC. ad CH. &c. 

Rurfus in ijfdcm triangulis^^angulus EAB. continetur 
fubminoribafi EA. & minori latere AB. &angulusFAB. 
7. 3- fubmaiori bafi FA. & minori latere AB. funtque anguli 
EBL. FBL. complementaangulorum^equalibuslateribus 

ji.i.huius. compr^henforum . Igiturmaior eft ratioanguli EAB. ad 
angulum FAB. id eft arcus CL ad arcum DL quam an- 
guli EBL. adarcum FBL. ideftquamarcusEL.adarcum 
FL. vtvndecimafccundihuiusprobatum eft&diuidendo 
maior ratio CD. ad DL quam EF. ad FL.&componen- 
do, conuertcndo, ac per conucrfionem rationis^maior ratio 
CD. ad CL quam EF. ad EL. Quod fuit primo demon- 
ftrandum . 

Sedducantur fecundo(in dextra partc figur^) cxccn- 
tro B. maioriscirculiduit BE. BF. fccantesextcrnum cir- 
culum in pundis F. E. internumin punCiis D. C. &con- 
necSantur AC. AD. Dico maiorem cffc rationcm arcus FE. 
ad arcum EG. quam DC. ad CH. maiorem vero CD. ad 
DL quam EF. ad FL. 

Rurfiis cum duo triangula C AB. DAB. habcant duo 
w wpfinit ^^^^^^^CA. AB.duobusIateribus DA. AB.a:qualiavtrum. 
' quc vtriq; m eodcm vcro triangulo in? qualia nam maior eft 

M dcfinie ^^\fv P^^'^^/B & anguUis CAB. maioranguu 

! ^^^; ^ 3 . fccudi h uuis.maior ratio anguli CAB. 

adangulumDAB.ideft arcusCL ad arcum Dl.quacom- 
plemcnti anguli C^BA.id eft anguli EBL. id cft arciis EL.ad 
complementu anguli DB A. id cft angulum FBL. id eft arcu 
rL.&diuidendo maiorratio CD. ad DLquam EF. iid FL, 
Deniqucjnjjfdcm tnanguhsanguli DBA. CBA. con- 

tincntur.> 
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tinentur/illc fub minori bafi3& minori laterc^^ hic fub maio- 
ti bari5& minori laterc funtque DAH.CAH. complementa 
angulorum a:qualibus lateribuscompr^^henforum . 

Igitur^ex 1 1 .fecundi huius^ maior eft ratio anguli DBA. u,i, hum. 
ad angulum CBA. idefl: arcus FG. ad arcum EG. quam an- 
guliDAH.adanguJum CAH.ideft arcus DH.ad arcum 
CH. & diuidendo . Igirur fi fint duo circuli eccentrici &c* 
Quod erat dcmonftrandnm . 

THEOREMA XX. PROPOS. XX. 

SI fint duo circuli eccentrici, quorum maio^' 
minorem contineat , fitque maioris ccntrum^ 
in peripheria minoris : Dux ixctx exminoris 
cenrrodudla^3ex-Vtroc}uecircuIoarcusabfcindunt, 
quorumcxteriorad arcum fuicirculi inter vtram- 
uis linearum , 6c lemidiamctrum maioris circuli^ia 
c]ua dl ccntrum circuli minoris, compra^henfiim, 
maiorem rationem habet^c|uam interioradfuum^ 
ad complcnientum vero minorem . Dua^ vero re- 
ctxcx centro maioris circuli duda^ auferuntarcus 
proportionalcs arcubus duclis alineis verfus femi- 
diametrum maioriscirculi inqua eilcenrrum mi- 
iioris ; exaiia vero parte maioriproportione inte^ 
riores quam extenores . 

Sint ijdcm circuli^qui in ruperiori propofitionC:, fed cen« 
trum maioris B. cadat in periplieriam minoris ^ & cx centro 
minoris A. duCl^reda? AE. AF. in finiftrapartefchematis 
abfcindunt cx maiori circulo arcumEF.cx minoriarcum 
CD. Dico rurfus maiorem efferationem FE.ad EG. quam 
DC.ad CH.& maiorcm CD.ad DB.quam EF.ad FL.Cum 
enim fiteadcm difpoficio^acratiotriangulorum FBA.EBA 

N qUcT 



9 8 Curiii ac recJli proportio protnota . 

qux in prima parte prcTcedcntis 
propofirionisjeadcin ctiam om- ^ 
ninodemonftrationc^cx 13. hiN 
iiis, probabimus quod propofi— 
tum cft:> vt idco ncccfTe non fit fu- 
perflua repetitionc ledorem deti- 
ncrc • 

Scdducanturindcxtra parte^. 

fchcniatis ex centro maioriscir- 

culi B.ducTreda? BE. BF. fccantes 

cxteriorem circulum in pundtis 

E. F. interiorem in pundlis CD. 

Dicoeandem cffe rationcm arcusDC. ad arcumCH.qua? 
20. 3. arcusFE.adarcumEG. &maioremCD. adDI.quamEF» 
M. 5. ad FL. Namanguli HAD.HAC-duplifuntanguIorum^ 
jj. 6. GBF.GBE. igiturvtGAD.adGAC.itaGBF.adGBE.id 

cft^ vt arcus DH.ad arcum DC. ita arcus FG. ad arcum EG.. 
xo. 5. &diuidendo. 

Denique quia ratione maior eft arcus CD.quam EF.5^ 

minorDB.quam FL. angulus enim FBL.ideft arcusFL. 

maior eft anguloBAD. hoceftarcuDB. maior erit ratio 

CD. ad DB. quam EF.ad DB. fcd EF. ad DB. habet maio- 

rem rationcm quam EF. ad FL. Igitur maior eft ratio 

CD. ad DB. quam EF. ad FL. Quod vltimo proban- 

dum crat. 

THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 

SI fint duo circuli eccentrici , quorum maior 
minorem contineat;, litq^ maioriccnrru extra 
peripheriam minoris : DuxreciVa^exminoris 
ccntro diiO:x ex vtroquc circulo arcus abfcindunt^ 
quorumcxtcrioraJarcumfui circuli inter vcram^ 
uis linearum, & fcmidiametrum maioris circuli^ia 

qua 
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qua cfl: cciitrum circuli minoris , comprsehenfum j 
maiorem rationem habet quam interior ad fuum , 
adcomplementumvcro,minorcm. At verodux 
rcCtx ex maioris centro du6tar vtrumquecirculum 
fecantes , arcus abfcindunt , quorum intcrior ad 
vtrumuis arcuum inter dudas^&diametrumcom- 
prarhenfum in fuo circulo, maiorem habetratio- 
nem:>quam cxterior ad arcus fimihter pofitos > 
in fuo . 

Ponantur ijdem circuli ^ qui duabus fuperioribus propo- 
fitionibusjfed centrum maiorisB.cadatextra arabitum mi- 
noris3& ex centro minoris A. ducantur^ vt prius in fini- 
ftra]parte figura? rcfta? AE. AF. abfcindentes cx minori 
circulo arcum DC.ex maiori 
arcumFE. Dicoiterumma- 
ioremefTerationcm* FE. ad 
EG. quam DC. ad CH. <S;^ 
minorem EF. ad FL. quam-i 
CD, ad DI. Hoc vero ex 
duobus triangulis FBA.EBA. 
eadem omnino rationc pro- 
batur qua in i .parte i ^.huius. 

At vero duc rcAx BE. BF. 
ex ccntro maioris circuli 
prodcuntes^ ( vt ccrncre eft 
in dcxtro fcmicirculo ) au- 

ferantcxcirculo minori arcum CD. exmaioriarcum EF. 
Dico maiorem cffc rationcm DC.ad CH.quam FE. ad EG. 
& maiorcm CD. ad DI. quam EF. ad FL. Cum enim duo 
rriangulaCAB.DAB. duolatcra CA. AB. duobuslatcri- 
bus DA AB. c-equalia habeant ^ vtrumque vtrique & angu- 
^ lus CAB. maior angulo compra^hcnfo DAB.complementa 
angulorum comprsehcnforum nimirum anguli DAG.CAG 

N 2 ad 
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1 00 Curui ac redi proporrio promora. 

^i. ad duos rccaos id cfl: arcus DH.CH. maiorcm habcn t ratfo- 
ii.2.huius. ncmqua angulus iubminori bafi DB.& maiori latcrcBA. 
5. ad angulunfCBA. fub maiori b.i/iBC.& maiorilatcrc BA. 
1. pron. contcntum.hoccftquamarcusFG-adarcum EG. & diui- 
dcndo maior ratio DC. ad CH. quam TE. ad EG. 
hmV Deniquc in ijfdem triangulis , maior eft ratio anguli co- 
5i. 6 ' pr^^^hcnliCAB.adcompr^ehcnfum DAB. id cft arcus CI. 
ad arcum DI. quam complcmcnti anguh CBA. ad complc- 
I. mcntumanguli DBA. adduosrcclosjdcftquam angulus 
EBL.ad angulum FBL.id eft quam arcus EL.ad arcum FL* 
vt i3.huiusdemonftratumeft:>]& diuidcndo^ maior ratio 
CD. ad DL quam EF. ad FL. Quod fuit vltimo loco pro-- 
bandum. 

S C H O L I V M. 

EX ifs ejUc^ trihus hifce frofifitionibus dcmcKfrat/i f/wtx 
mamfeHum cH . 

1 Stfint duo circuli eccentrict- tjuorum maior minorerrL^ 
contineat j frr^per contingere y z't duA reffx ex mtnons cen-^ 
tro du6t^ ^ex vtroque ctrcuio arcus ahfctndant qu$rum ex- 
terior tnter vtramuis reflorum j femidiametrum maioris 
circuU:, in qua esl centrum circuU minorts ^ comyr>.il}enfus > 
matorem rattonem haheai , quam tnterior ad fntim ^ ad com^ 
J^lementtim vero minorem . 'Naru in primis figuris J 9. 2 o. 2 1 , 
huius demonslratum eB perpetuo y maiorem ejfe ratione?n FE* 
ad EG. quam DC. ad CG. mtu&rem vero EF. ad FL. quam 
CD. adDI. 

2 I ifdem poftis , f du£ reffct cx maioris ctrculi ccntro du^ 
B.t.arcus ex vtroque arcttlo abfindant , fn^per extcrior.ad 
arcum fut circuU vtrauis du^arurnrectarum femidtame^ 
tro maioris cinttU ^in qtianoneli centrttm minorts j, compr^^ 
henftim.mtnorem hahet rattonem yquam tntertor ad arcum^ 
eodem modo comp'nehenfum. Namtn fcundts figurts 19. 29, 
1 1 . hutus prohatum eU femper mtnorem efe rattonem EF. ad 
i^L. quam CD. ad DI. j Adhuc 
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3 Adkfic ijfdem pofms.fi dux reH^ ex ?naioris centro du-^ 
Fi^ arcus exvtroquectrculoahfctndant ,qmcom]>arenturcum 
arcuhus wter "utramtitsreiiarum .O' fmtdiametrumntatons 
circult in qua eB centrum minoris ^ contentts : f qutdem cen- 
trum maiorisfit intra circulum minorem, maior efl ratioar- 
cusexterioris ahfctjji ad fuum arcum^qua?n tntertorts ad fu^ 
umifi idem centrumftt tntra pertphcrtam minorts .eadcm^ 
efl ratio arcus exteriorisahfetjjt ad funmarcum .qu^tnterio^ 
ris adfuum: denique ft idem centrum fuerit extra amktum 
tninorts.arcus extertor abfctjfus ad fuumarcummtnoremha^ 
bet rationem.quam intertor adfuum. Prohatum enim efltn 
fccunda figura 19. matorem ejfe rationem FE. adEG. qttam 
DC. adCH. Jn fecunda 20. eandem effe rattonem FE. ad 
EC. quA DC. ad CH. Denique in fecunda 21. mtnorem effe 
rattonem FE. ad EG. quam DC. ad CH. 

L E M M A I. 

SI circalus circulum comineat parallelaf: re- 
line.T vtrumque circulum fecantcs, maio- 
res in interiori circulo proportionc arcus 
comprxhendunt quam in exteriori. 

Contineat circulus NS. circulum LM. &parallel^e RT, 
QS. fecent vtrumque circuJum ^ 
exteriorem in T. S. interiorem 
LM. DicoarcumLM.interiorem 
didis paralleJiscompra^henfum^ ^ 
proportionem maiorem e/Tearcu 
TS.compr^henfo ijfdem paraJJe^ 
lis in circuJo cxteriori . Conne- 
(flaturQT. & OL. qu^e produca- 
turdum circuJumexteriorem fe- 
cet in L. manifcftum eft puncflum N. cadcre fuprapun(ftmn 
T.ideoque Jinea$ ON. (^T.fe fe inuicem fecare inter pundla 




1 01 Curui ac rcdi proportio promota." 

^^' N.O. Cum igiturangulusexternusLOM. maiorfitinter- 
^^' no TQ^. vt autem angulus LOM. ad anguJum TQS. ita-. 
proportionef arcus LM. ad arcum TS. maior igitur propor- 
lione eft arcus LM. arcu TS. Qupd fuit oftendendum . 

L E M M A II. 

SI circulus circulum contineat , du^ redar ex 
pundo vtriufuis peripherisjquod vtricjuc pe- 
ripheri? commune non fit,circulum vtrumq,- 
fecantes,maiores exinteriorccireulo proportione 
arcus auferunt:,c[uam ex cxteriori. 

' ContineatcirculusFD.circuJumGC.acprimumcxpun- 
£io A.cxterioris circuli dux retfta- ducantur AF. AD. fecan- 
tes cxtcriorem circulum in puntfiis F. D. intcriorem in pun- 

«ftisGH.DicoarcumGH.IineisAF. 

AD. compraihenfum in interiori ^^^N. 

circulojproportioncmaioremc/To ^/QT \\ 
atcu FD. ijidcm rcdis in cxtcriori / P^^^v. ] \ 
circulocompra:henfum.Conncda- 1 \c__ll^;:^ ) 
i<5- I. turHB. critangulusGBH. maior jfr=^^^^^^-^A 
^^■^- anguloFAD.fcdvtGBH.adFAD. V"^*--^ 
ita proportione arcus GH. ad arcu ^ ^ 

FD.igitur arcus GH. maiorcft pro- 
portionc quamarcus FD. 

iJl.BD.kcantcsintcrnumarculuminpundisG C cxrer 
num in pundis F. D. Dico arcum GC l,T • Z 
16 I rm--i.rMrn 1 a "'"""^'-^C.pioportionemaiorc 
f"pAn ^""'"'':^^-^''f^"Si'lusGBC.maioranou. 
lo FAD.vtautcm angulusGBC.ad angulum FAD^a oro 
portionc arcus GC.ad arcum FD. Wnn,. inrlft 
tionc arcus GC.arcu FD.Qupd crat &c ^ 
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PArallelarum re<5tarum , qua: ex duobuspun- 
6lis diamem in circuli peripheriam ducun- 
tur,quar perpendicularcs funt , maximum 
arcum comprehendunt,& reliquarum , quje pcr- 
pendfcularibus funt viciniores maiorem quanu 
qu^e remotiores : Redarum vero qux ex eodenu 
pundo diametri vtrinque circulum fccant, per- 
pcndicularcs minimum arcum (ubtendunt , reli- 
qua: autem eo maiorem,quo magis aperpendi- 
cularibus diftant. 

Sit circulus ADI.cuius centrum S. diamcter AS. in qua^ 
fumantur duo punfta B.C.ex quibus ducantur dux parallc- 




U BD.CE.& BF.CG.3c BH.CI.fintquc BD.CE.ttiam per: 

pcn- 



1 04 Curui ac rc<3:i proporno promoca . 

pendiculares ad AS. &: du^ BF. BG. viciniores didis pcr- 
pendicularibus, quam BH. CI. Dico arcuum qui didis pa- 
rallelis comprf henduntur maximum efle DE. hinc FG. ma- 
iorem quam Hl.arcuum vero quos reda- CE. CG. CI. pro- 
deuntes cxeodem pundloC. & produd* in reh'quamcir- 
cnmferentiam in punc^ia V.X.Z. fubtcnduntminimum effo 
VAE.maximum ZCI.&XCG.maiorcm quam VAE. Itcm 
produ(ais DB. FB. HB. in punda T.Y. K. minimura e/Te ar- 
cum TAD.maiorem YAF.maximum KAH.Ducantur CM. 
CL.perpcndicularesad BF.BH. & fecet CM.ipHim CH. in 
R. Item ex centro S. ad eafdem, perpcndicuJares SQ^SO. 
fecantes etiam rccSas CG. Cl.in pund^is N. P. erunt etiam.., 
anguli SNC. SPC.redi : minor igitur SN. quam SP. & SP. 
quamSC. Quarecumminor fitdirtantia chorda: ICZ. a 
centro S. quam chorda; GCX. & chord^ GCX. minor qua 
chorda: EC V. maior crit ICZ. quam GCX. & GCX. quam 
ECV. Eodem modocum minorfit SO. quam SQ. & SQ. 
quam SB.qua: diftanti^- funtchordarum HK.rY.I)T\a ccn- 
tro S.maior crit HK.quam FY.& FY.quam DT. Igitur ma- 
ior d\ arcus ZAI. arcu XAG. & XAG.maior iplb \ CE. 
Itcmmaiorcftarcus KAH.ipfo YBF.c^ YBF. arcu TBD. 
Qupd fecundo loco propofitum erat. 

Rurfiis quia in triangulo rcc^angulo CMB.maior cft CB. 
quamCM.& CM.totum^quampars CR.& CR. quam CL. 
untquc CB.& CM .id cft PQ^ipli CM. a-qualis ; itcm CL. 
hocclt NO.ipfi CO. a^quahs^UJlicrcntia/innum vcrlcrum, 
qiiarun-imaxime vicina ccntro dl NO. rcmotior PQ, rcmo- 
tiffimaCB. vt pauloante oltcnfumcft,crit , cx ^oT^primi 
huuis mmorratioCB.ad PQ^quam arcus DE. ad arcum 
FG. C^arc erit yt CB. ad nunorcm quam PQ. id cft quam 
CM.ua arcHis DE.adarcum I G. maior autcm cit oftcnfa. 
CB. quam CM multo )gitur maior ci it CB. quam r.da mi- 
nor ipla CM. idcoquc maior arcus DE. quam arcus FG.At- 
queeodcmmodocum maiorfit MC. quam CL idcit PQ 
quam NO.oftcndcmus arcum FX^.circ maiorem arcu Hl 
Qiifjdprjmoiccopropofitumfuerat. SCHO, 
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S C H O L r V M. 

I2V telltgenda efi fecundd p4rs lemmatis de drcuhus minoru 
bus fcmtcirculojnam Ji de maiorihns frme ftt mamfcjlum 
ejt a maieri chorda mtnorem arcum attferri j quam a minorii 
ex Scholio 28. 3. 

THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

ARcuum quos ducT paralleLr ex duobus 
pundis diametri in circuli periphcriam- 
du6ta^ fubtendunt:,maximam habent in^ 
ter fe rationem quos perpendiculares , minimam 
quos remotiHima^ a parallehs fubtendunt:> fi ma- 
iores cum minoribus comparentur;, finguliquefe- 
micirculo minores exiftant. 

IN figurafiiperiorisLemmatis. Dicomaioremeffera- 




tjoncm arcus VAE. ad aicwm TAD» quam arcus XAG. 

O arcur 
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arcum Y AF. & arcus X AG. ad arcum YAF. maiorcm^ qu5 
arcus Z AI. ad arcum KAH. Nam vt fuperiori Lemmato 
oftcnfutii c(t,minoreftarcusTAD.arcuYAF. \^ maior 
TV. quamXY.idcoque eiusdupIumTV.DE.fimulmaius 
&. quamXY. FG.fimul. Igiturmaioreft ratio TV. DE. /i- 
mul ad TAD. quam XY. FG. fimul ad YAF. & componcn- 
do 5 maiorratio VAE. arcus , ad arcum TAD. quam XAG. 
ad YAF. Atquccodemprorfusmodooftendeturmaiorcni 
elTe rationem XAG. ad YAF. quam ZAI. ad K AH. Qupd 
erat demonftrandum . 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 

SI duo circuli fcfe intcrius contingant, atquc 
ex duobus pun(Sis diametri communis dux 
parallelac ducantur vtrumque circulum fe- 
cantesrduorum arcuum inter duas cxtrcmitates dia 
mctri , & parallclas compriehenforum ^ maior erit 
inter Cc ratio in intcriori circulo , quam in cxte- 
riori,fi maiorcs cum minoribus comparentur. 

Contingat fe due circuli ABL. ADI. ille externus^hic in- 
J»- 3' tcrnus jin punfto A. exquo ducatur communis diametcr 
AL.cuius extremitas in minori circulo fit 
I. in maiori L. pun<fium , & cx duobus pun- ^ 
<fiis C.F. in diamctro fumptis ducantur duf 
paralkla? CDfl. FGE. fccantes interiorem 
circuliim in pundtis D. G. extcriorcm in B. 
E.& aufcrentes cx vtroquc circulo duos ar- 
cus vcrfus cxtrcmitatcs I.& L. vidclicct ar- 
cus DI. GI. in intcrno circulo , & arcus BL. 
EL. incxterno. Dicomaiorcm cflc ratio- 
ipemarcus DI. maiorisadminorem GI. quamarcus BL. 
maioKsadminorcm EL. Ducanturrcda» AG.AD. &pro. 

ducan- 
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ducantur > dum cxtcrnum circulum feccnt in pundis M. N. 
manifcftum cft pundum cadcrc fub pundum E. ( cuau. 
pundla G. £• fiat in cadcm rcfta FE. & cadat pundum M. 
fub pundlum G. ) & pundum N. fub punaum B. maior igi. 
turcftarcusNA.arcuBA. &arcusMA.arcu EA. arcubus 
autcmMA.NA.proportione^equalcsfuntarcus GA. DA* 
finguli fingulis,vt conftat cx Scholio 22.5. Igiturarcus ^^^- ^^- 
GA.proportionemaiorcftquamarcusEA. & DA.qu.?m^'pus%^^^^' 
BA.Cumautcma?quaIcsfint proportione fcmicirculi AL. icmmatc ' 
Ai.ablatisinfqualibusAE.AG.rcmancntiniequalcs EL. 
rnaior Gf . minorrminor igitur cft ratio IG.ad GD. qiia LE. ^ sf 
adGD. fcd arcusLE.ad arcuGD.ctiaminorcmhabctra- 
tionemjquam ad arcum EB. qui fupcriori Lcmmate proba- 
tuscftminor arcuGD. IgiturminorcftratioIG. ad GD. 
quam LE. ad EB. & conucrtcndo , ac compcncndo ^ maior 
cft ratio arcus DI. ad arcum GI. quam arcus BL. ad arcum 
EL. Quod fucrat dcmonftrandum . 



THEOREMA XXIV. PROPOS- XXIV. 

SI fmt duo Quadranres conccntrici , ac lateri 
communi duq parallelfducantur: arcus com- 
prxhenfus autlarere, & vna parallclarum ; 
aut vtraque parallcla / adrcliquum Quadrantisar- 
cum magis a latcre diflantcm, maiorcm habctra- 
tionem in circulo interiori^ quam in exteriori . 

Sintduo Quadrantcsexcodem centro A.dcfcripn IfB. 
cxtcrnuSjLNO.intcrnuSjquorumcommune Jarus AB. fe- 
canscxternuminB. intcrnum in 0.cui paraJlclcr fint DC. 
FE. fccantcs reJiquum latus in C.E. intcrnu circuJum in M. 
N. cxtcrnum inD.F. fintquereJiquiQuadrantis arcus ma- 
gis a Jatcre AB.diftantes, intcrior NL.cxtcrior FI.Dico ma- 

O 2 iorcm 
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I o 8 Curiii acredi proportio promota 

iorcm cfTc rationcm ON. ad 
NL. quam BV.id TLItcm ma- 
iorcmrationcm MN. ad NL. 
quam DF. ad FL Ducatur 
AN. qua? produda fecct ex- 
tcrnum circulum in G. erunt 
arcus NL. GL proportiono 
a:qualcs ^ maior autemcft FL 
quam GL Igitur arcus FI. 
proportione maior eft^quanu. 
NL.fed & ON. maior cft pro- 
portione quam BF. & MN. proportionc maior , quam DF. 
Quare cum maior fit proportionc ON.quam BF.& NL.mi- 
nor ctiamproportionequam FL maior erit ratio ON. ad 
NL. quam BF. ad FL Itcm cum maior fit proportionc MN; 
quam DF. & NL. minor proportionc quam FL eodem mo- 
domaior critratioMN.ad NL* quam DF. ad FL Quod 
fuit dcmonftrandum . 




THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 



SI duo circuli fcfc inrcrius conring-ant ; duar 
rc6lre cx pun(llo vtnuluispcriphcrix^^inquo 
non fic contacbus circulum vtrumquc lccan- 
tes^arcus comprxhcndunt , quorum inrerior aci 
arcum intcr comprarhcniiim &: exrrcmitatem c6- 
munis diamctri pundto contadus oppofiram ma^ 
iorcm habct rarioncm quam cxrcrior. 

Duo circuli ADI. AHL. contingant fcfc intcrius in pun^ 
ftoA. fuqncintcrior AHL. cxtcrior ADL ac primum cx 
pundoB.inintcrioricirculo^ducanturdUeTrcdxBC. BD- 
fccantcs intcriorcm circulum an punc^js G.H cxtcriorcm ia 
pundtjs C D.Iicq^accommunis diamt^ter ALI. fccans intc^ 

riorcm 
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norcmcirculumin L.exteriorcm in L 
crit arcus HG. comprsthcnfus intcr re- 
ftasBD.BC.in interiori circulo^S;^ 
DC. in exteriori; & arcus GL. contcn- 
tusinter arcum HG. & puncitumjfeu 
cxtremitatem diametri L. pundocon- 
tadtus oppofitam : arcus vero CL con- 
tcntus inter DC. & fimilem extremita- 
temin circulo exteriori. Dico maio- 
rem efTc rationem HG. ad GL. quam 
DC. ad CI. Ducatur pcr puncftuni^ 
G.redaAG.qua? produda fecet exteriorem circulum in^ 
pundlo F. Erunt arcus GL. FI. proportione arquales^ maior 
autcm eft arcus CI. arcu FI. Igitur proportionc maior eft 
arcus CI. quam arcus GL. Se4 & proportione maior eft ar- 
cusHG.arcuDC. Igiturcum maior fit proportione HG. 
quam DC. maior crit ratio HG. ad GL. quam DC. ad GL. ^^y^^-,.^^..^ 
&cummaiorfitproportioneCI.quam GL. maior erit ra- i^emm!^^^^^^ 
tio DC.adGL.quam DC.ad Cl.lgitur m.aioreftratio HG. 2. huius. 
ad GL. quam DC. ad CI. g* 

Idcmeodemmododemonftrabiturfi pundumB. fuma- 
turinextcrioricirculo. Quare fi duo circuli fefc intcrius 
contingant &c. Quod eratdemonftrandum . 



Schol. 2z> 
5. & pap- 
pus Lemm. 
ad 8. 4. 



THEOREMA XXVL PROPOS. XXVI. 

SI fiicrint quaruor anguli proportionalcs fin-- 
guli minores rcdo.ac primus maiorrecun- 
do;, ac tertioi maior erit ratio tangentis pri- 
mi>ad tangcntemfecundijCjuam tangentis rertij^ 
adrangentcm cjuarti. 

Sint duo anguli quicumque minores rcdo CDA. DBA» 
jtem duo alij quicumquc CFA. O FA. fitque HDC maior 

tam 



aiit 1 7. 
i. huuis. 




110 Curui ac rcdli proportio promoca . 

tamipfoBDA.quamCFA. &fitvtCDA. adBDA. itJL. 

CFA. ad OFA. Dico maiorcm cfle rationera tangentis an- 

guli CDA. ad tangentem anguli BDA . quamfit tangentis 

anguli CFA. ad tangentemanguJi OFA. Contineat angu- 

lusCDA.minoremBDA. & ex quohbct pun^io Cnc^tx 

DC. ducatur CH, perpendicularis 

ad DA.fiatque angulus HCF.jcqua- 

lis complcmento ipfis CFA. crit 

CFA. angulus tcrtius, qui cadet fub 

pun(ftum D. cum fit minor quam- 

ADC. & contincat angulum quar- 

tum minorem AFO.& diftantia FC. 

defcribatur circulus FCA. fccans 

priores lincas in C. O. B. A. & con- 

ne^aatur FB. qu^ fecetCH. in N. & DB. fecetcandem in 

M. Item FO. fecet candcm in P. cadct pundum O. in- 

tcr B. & C.& pundum P. inter N. & C. Nam cum triangu. 

laCFD .BFD.habcat circa angulos insquales CFD. BFD. 
duo lateia CF.FD. duobus latcribus BF. FD.arquaJia vtru- 
que vtriqucjin codcm vcro rriangulo in^quaJia ; maior crit 
ratio CFA. ad BFA. quam CDA. ad BDA. idcoquc Iiabc- 
bitangulus CFA.ad aJiqucmanguIum maiorem ipfo CFB. 
candcmrationcm,quamCDA. ad BDA. Igiturangulus 
AFO. adquemcandem proportioncm habct , cft maior, 
qudm AFB. cadct igitur pun^flum O. intcr B, & C. & pun- 
aumP.interN.&C. lam dida pcrpendicularis CH. erit 
tangcnstam.ingnIiCFA. quamanguh CDA. rccli NB 
tangensanguIiBFA.MH.tangcnsanguIiBDA. & PH. 
rangcnsanguli OFA.conftatpunaumN. cadcrc imcr M. 
& C item oftcnfum cft punc^um P. cadcrc inrcr N & C 
quarc multo maior cft PH. q uam MH. Igitur maior* cnTral 
tio CH. tangcnt.sangnli CDA. ad MH. tangcntcm anguli 
^^^^^■P<f^innnou>DH. quam CH. tangcntis an.uli 
CFA. ad PH. tangentcm anguli OFA. pofitofinu toto I H. 
Qiipd crat dcmonlhandum . 

THEO- 
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THEOREMA XXVIL PROPOS. XXVII. 

SI fuerint quatuor tangentcs prcportionales,^ 
maiorquc prima quam fecunda & tcrtia^, 
minor cric ratioprimi anguli rcfj^ondentis 
prima: tangcntiad fccundum.quam tcrtij ad quar- 
tum. 

Sint qiiatuor tangentes E. G. 1. K. fitque Yt E. ad G. ita 
I. ad K. fitque E, maior quam G. maior item quam I.centro 
F. defcribatur circulus ABC diame- 
troFA. &fit arcus AC. feu angu- r-^^B 
lus AFC.refpondens tangenti 1. 
arcus AB. feu angulus AFB.refpon- H 
denstangenti K.hinc dudaCH.ad 




FA. perpendiculari^primiangulico* i> 
plementum fit HCD. erit ADC. pri- 
musangulus^&cumangulus ADC. ^ 
fit maior^quam HFC. ( nam maioris anguli maior tangens ) 
cadet pun^um D. inter H. & F. ( fi enim caderet in F. cffct 
angulo AFG.arquaJis^ fi infra minor ) & conne<ftatur DB. 
qux fecct HC. in M. & ducatur DN. fecans HC. in N. crit 
pun<5lum M.inter H.& N.& angulus HDN. angulus fecun- 
dusrefpondens ipfi G. NamcumCH. fittangensanguli 
AFC.& NH.tangens anguli BFA.item CH.tangens arfgu- 
li H DC. Nam eft, vt I.ad K.ita CH.ad HN. fed vt I. ad K. 
ita E. ad G. & vt E. ad G. ita CH. tangens anguli HDC. ad 
HN. (vtrobiquecnimeftproportioiequalitatis ) tangen- 
tem anguli HDN. Dico minorem elfe rationcm CDH. ad 
NDH. quam CFA. ad BFA. Cu enim in fupcriori cx 1 3.& 
17. a.huiusoftenfumfit^maiore c(fc proportionem anguli 
CFA.ad BFA. quam CDH. ad MDH. & CDH. ad ML H. 
maior fitratio^quam CDH. ad NDH. maior eritproporcio 
anguli tertij CFA. ad angulu quartu BFA.qua primi CDH. 
adfccunduna NDH, idcoqiminorratioprimi anguli CTH 



1 1 i Cumi ac redi proportlo promota. 



-adfccuiidum NDH.qudmtertij CFA»ad quartum BFA. 
Quod erat oftcndendum . 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIIL 

SI fint qiiatuor anguli proportionales^ fitquo 
prinius maior fecundo, ac tertio ; minor^erit 
ratio finus redi:,ac chorda: primi ad chordam, 
& finum fecundi, quam finus^& chorda: terti j ^ad fi- 
num, &: chordam quarti. 

Sint quatuor anguli proportionales difpofiti^ vt in figura 
penultimahuius^fitque vt CDH. adMDH.ita CFA.ad 
OFA.eodem modo quo vigcfima fcxta huius oftcndcmus 
pund:um P. cadcrc intcr N. & C. Ccntro D. diftantia DB. 
dcfcribatur arcus RJ3S. fccans diametrum FA. in R.& DC. 
in S. Cum DB.fit minor qudm DC. erit DS. illi o^qualis mi- 
norqudm DC.cadct puuL^um S. inter D. &C. Ducantur 
finus BQ^T.SX.crit CH.finus rcdus anguli CFA. & BQ;^ 
finus rcdusanguli BFA.rcfpcclu 
finus totius FA. itcm SX. finus rc- V , 
£tus arcus RS. fcu anguli CDA .& ;^ 
BQJinus rcdlus arcus BR. fcu an- ^ 
guli BDA. rcfpcdu finus torius h 
DB.fcuDC. &OT. finusrcrtus ^ 
anguli OFA. rcfpcdu finus totius 
FA.Cum minor fit SX.qudm CH. 
minor crit ratio SX. fnms anguli 
primi CD A.ad BQJinum rcdum ^ ' 
anguli fccundi BDA. quam CH. finus rcdi anguli tcrtij 
CI' A. ad BQJinum rcd:um anguli BDA. qui cum^minor fit 
qudm OT. multd minorcrit ratio SX. ad BQ^qudm CH. 
ad OT. finumquartum anguh OCR. Qupd crat oftcn- 
dcndum . 

Idcm 
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Idcm oftcndctur inchcrdis^ficnimprcpcfiti fint quntror 
arcus proportionaks^ accipianturcrrumdimidij loftcnde- 
turminoremcffe rationem finiispr mi ad fccundum,qudm 
tertij adquartum : vt vciodimidiumaddimidiumjitato- 
tum ad totu , quare minor crit ratio dupli finus , id eft chor- 
da;primce adfccundam quam tcrti^adquartam. 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

SI fuerint quatuor finus proportionalcs ia^ 
quadrantc,maiorq; primus quam fecundum, 
ac tertius; maior erit ratio anguli refpcndcntis 
primo finui ad lecundum , quam tertij ad quar- 

tunij . 

Sint inquadran- 
te cuius centrum-. l 
A. quatuor finus 
FN. EO. DP. CB. 
proportionalcs^ac 
quidemFN. mai<T 
quamEO. autDP. 
quibus rcfpondcat 
arcusFQ^.Q^DQi. 

CQfcu anguli FAN.E AO.DAP.C/ B. Dico maiorcm cf. 
fcrationcmFAN.ad EAO.quam DAP.Ad CAB. Ad linca 
GH.quamcunque fiat angulus HGI.^qualis angulo DAQ._ 
Etcx H. in Jincam GI. ducaturperpcndicularis HI. Itcm 
ad eandcm lincam fiat angulus HGK. a:qualis angulo 
CAQjS^ demittatur HK. pcrpcndicularis ad GK. Rurfus 
fiat angulus IHL. ^equalis angulo NFA. complcmcnti an- 
guli FAN. fecctque HI. produ(5i:am GI. in L. Dcnique ad 
H. fiat angulus KHM. a^qualis angulo OEA. ccmplcmcnti 
an^uli EAO. fccctque reda HM. produ^tam GK. in M. erit 
relKiuus HLI.iequalis ipfiFAN. & HMK.^qualis EAO. 

P idcoque 




1 1 4 Curui ac rcdi proportio promota. 



idcoquea:quianguIa trianguLi IHL.NFA. Si KHM. OEA. 
ac proindc /imilia . Cunique arqui angula fint triangula rc- 
(flangula HIG.DPA.& HKG.CBA. f Nam pra;tcr angulos 
rciftos ad K. I. P. B. fumpti funt anguli a:qualcs HGI. ipfi 
-• DAP.&KGK.ipfiCAB.quarc&icliquiangulircliquissut 
. a^qualcs) crit vt IH. ad HG. ita PD. ad DA. & vt HG. ad 
dcfin. HK. ita DA. id cft AC. ad CB. igitur , cx a'qua]itatc,crit vt 
IH.ad HK.ita DP.ad CB.fcd vt DP.ad CB. ita cft cx hypo- 
thcfi FN.ad EO. vtigitur IH.ad HK. ita FN. ad EO. Cum 
crgo fit vt HL.ad IH.ita AF.ad rN.& vt IH.ad HfC.ita FN. 
adEO.&vtKH. adHM itaEO. ad EA. cru tx a:quali vt 
HL.ad HM.itaAF.adEA.a^qualcsautcmfunt AF.EA. igi- 
tur etiam a-quales funt HL.& HM. Cum igitur triangula^ 
GHL. GHM. habcant duo latcra GH.HL.arqualia duobus 
latcribus SH. HM. in codcm vcro triangulo ina*qualia_. 
( nam angulus HLG. oftcnfus cft fqualis ipfi FAN. 6;.^ 
HGL. ipfi DAP. maiorautcm FAN.qiiam DAP. igitur 
intriangulo HLG. maiuslatus HG. quam latus HL. 
^ quam FIM. ipfi HL. ipqualc) minorquc fitangulus 
huius. compra^hefus GHL.qu.-im GHM. (vt paulo poft oftcndctur) 
maior crit ratio HLG.ad HGL. quam HMG. ad HGM. 
pcrmutando maior ratio HLG.ad HMG. quam HGL. ad 
HGM.ftd ipfi HLG.cft cqualis FAN.ipfi HMG. EAO. ipfi 
1 IGL. DAP.ipfi HGM.CAB. crgo maior cft ratio FAN. ad 
EAO. quam DAP. ad CAB. fcu maior ratio arcus FQjid 
arcu.u EQ^uiun arcus DQ^d arcum CQ^Quod cratpro- 
pofitum.QiKjci vci o GHL.fit minor quam GHM. probatur, 
quia cum angulus IGH. fit maior angulo KGH.crit cius 
complcmcntuni GHI. minus complcmcnto altcrius GHK. 
& cadct pcrpcndicularis HK,fupra Hl.critquc LHK. angu- 

lus pars ipfius LHI.itcm cunuuigulus HLLpcfirus fit maior 
quamHMK.crit cius complcmcntum IHL.minus qudm.. 
KHM. Quaiccum LHK. fitminorqudm LHl.&LHI.mi- 
norquam MHK.multo minor critLHK.pars ipfius LHI. 
quim MHK. Cadct igiturHM.fupra HL. idcoqucangulus 
LHG.angulo MHG.minor crit. THEO- 



L I B E R II. ftj 
THEOREMA XXX. PROPOS/XXX. 

SI fuerinc quatuor anguli proportionalcs fin- 
guli minores redo:,ac primus maiorfccun- 
do ac rcrtio maior erit ratio fecantis primi, 
ad fecantem fecundi,quam fecantis tertij ;,ad fe- 
cantcm quarti. 

Sint omnia^qu^ in 2 6. thcoremate hiiius^erit FC. fccans 
anguh* CFA.& PF.fccans anguh PFA.rcfpeftu finus tonus 
FH. item CD. fecansanguh' CDA. & 
MD. fecans anguh MDA. pofito finu 
toto DH.Dico maiorem cfTc rationcm 
CD.adDM.quamCF.adPF. Qiio- 
niam minor clt DB.qua DC. cddcmq; 
minorquam FA.ideft quam FB.aut O 
FC. & ipquales funt FB. FC. a centro 
ad circumfcrcntiam^minorerit ratio ^ 

DB. FB.quam DC.ad FC. & permutando minor DB.ad 

DC. quam FB. ad FC. Rurfuscumin triangulo FHN. an- 
gulusFHN. fitrcdus.crit FNH.acutus>& MNB.obtufus ^'•'•^ 
ideoqucMB.maiorquamBN. Quarccum minor fit ratio 
primf quantitatis DB. ad fccundam DC. quam tcrtia: FB. 

ad quartam FC. fitqueprima DB. minor tcrtia FB. ii cx pri- 
ma 5 & tertia demantur cx illa maior MB. cx ifta minor NB. 6 j huius 
minorcritratioMD. rcfidui prim^ quantitatis.ad fccim-. 
dum DC. quam NF. rcfidui tcrtia^ quantitatis , ad quartam 
FC. & conucrtcndo 5 maior ratio DC.ad M D. quam FC.ad 
NF. at vero FC. ad NF. maior cft quam FC. ad FP. ( nam^ ^ 
cumintriangulo rcdangulo FHN. angulusFNH. fitacu- 
tus.critFNP.obtufus.idcoquc FPN. acutus^&FP. ma- r. 
ior quam FN. ) Igitur ratio DC. ad MD. maior eft quanL. 
CF. ad FP. Qupderat&c. 





2 



THEO 




,1 i 6 CurLii ac re6li propottio promota . 
THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXI. 

I finc quacnor fecanres proporcionalcs , 
^ iorqucprima quam fccunda, ac certia ; mi- 
^ nor cric ratio primi anguii rcfpondcncis pif- 
m.-E fecanci ad iecundum , quam cercij ad quartnni. 
VKl»h>nri Sint qiuitiior fccantes propoitionales in quadrante BN. 
i>'.W."ciiiusccntruA.videlicctAV. AT. AS. AR. fitquc AV. 
maior qu.im AT. aut AS. quibus rcfpondcant arcrs 
QF.QE. Qp. QC. feu anguli FAO^EAQ^pAQ^CAQ^ 
Dico minorcm elle rationcm anguli FAC^^^ad anguhun^ 
EAQ^quam anguli DAQ^ad angulum CAQ._.'\d lincam 
qiiamcunque GH. fiat anguliis GHI. c^qualis angulo FAB. 
&lHM.£cquaIisanguloEAQ^-ducaturGIM. perpcndi- 
ciilaiis ad HI. Hinc fiat angulus GHK. cTqualis angulo 
DAQ^ &KHL. a-qualisangiiloCAQ^^&ducatur GKL. 
pcrpcndiciilarisadHK. erunt HG. HM. fccantcs angiilo- 
rumFAB.EAB. &HG. HL. fecantes angiilorum DAB. 
CAB.ilLr rcfpettu (inus totiiis HI. \(\x rcfpcdu linus totius 
HK. crit igiuir vt GH. ad HM. ita A V. ad AT.& vt GH. ad 
HL. ita AS. ad A R. cum igirtir fit vt GH. ad HM.ita A\ .ad 
AT. & vt A V. ad AT. ita cx hypothcfi AS. ad AR. &^ vt 
AS. ad AR. itaGH. ad HL. erit vt GH. ad HM.ita GH. ad 
HL.cTqualcsigiturfuntHM. HL. fcd& maiorcs funt an- 
guli GHI. IHM. ideit FAQ._EAQ^angulisGHK. KHL. 
(nam maioribus fccantibus niaiores rcfpondcnt anguli)ma- 
iuscftlatus GH. latcrc HM. (namanguli IHG. maio- 
ris quam IHM. minus eft complcmentum HGI. compleme- 
to HMI. idcoquc minus latus HM. laterc HG.& HL. qu.am 
HG. ) Qu.irccum duo triangula GHM. GHL. habcant duo 
latcraGH. HM.duobusIatcribusGH.HL.xqualia vtrum- 
quc, vtriqiic,in eodem vero triangulo inarqualia , anguluC 
quc compra:hcnfus GHM. maior (it compra?hcnfo GHL. cx 
quibus in oppofitas bafcs perpcndicularcs dcmiflkfunt HI, 

HK. 



r. 
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HK. crit^per 14. fccundi huius^minorratioanguli GHI, 
ad angulum IHM. Jd cft FAB. EAB. quam anguli GHK. ad 
anguUimKHL. idcft quam DAQ^ad CAC^Qupderat 
dcmonftrandum. 

THEOREMA XXX IL PROPOS. XXXIL 

SI apundoin quo fcmidiameter quadrantis 
peripheriamfecat duo arcus in.-^quales acci- 
piantur , ad quos, cx quibuslibet pundtis eiuf- 
dem diametri producara: dux recSt^ ducantur ,fa- 
cientes duos fedores : fedtores quos rcClx dudx ex 
pundis remotioribus abextremitatediametrrcuni 
arcubus quadrantis efficiunt,minorem habent inter 
fe rationem > quam quos efficiunt ducicT ex pundtis 
propinquioribus , limaiores cum minoribus com^ 
parentur . 

Sit Quadranscirculi FAK. 
cuiusccncrum F. femidiame- 
ter FA. fecans peripheriam 
in A. pundo^a quo fumantur 
in Quadranteduoarcus ma- 
ior AC. minor AB. Hinc in-j. 
diametro AF. producla fu- 
mantur quothbctpuncfta D. 
H. extra quadrantcm3& L 
E. intra quadrantem j ac du- 
canturtamex centro, quara 
ex fingulis punclis ^ du^ re- 
£tx ad puntfta B. C. Dico fe- 
dorem DCA. ad fecftorcau 
DBA. minorein habere ra- 

tionem^ 



14. 

ius 




1 1 S Curiii acrcdi proportlo promota . 



I. 6, 



10.1. hui. 



I. 6. 

coroL j. 
28. i.hu- 
ius . 



tionem 3 qiiain fecaorem HCA. ad fed:orcm HBA» 
hunc minorciTi) quam [tdovcm FCA. ad fcdorem FBA. 
Denique hunc minorem quam qucmlibet fuperiorem^, 
Supcriores aurcmj eo minorem, quo magis punda lE a 
pundo A. remouentur . Ducantur finus rcdi BY. CX. Qup- 
niam triangula DCF. DBF.candcm bafim habcnt DFcrunt 
intcrfe vtaltitudincs. CX. BY. Eodcm modo cum trian- 
gula HCF. HBF. habeanteandcm bafim HF. crunt vtc^e- 
dcmaltitudincs CX. BY. Quarceritvt triangulum DCF. 
ad triangulum DBF. ita triangulum HCF. adtriangulum 
HBF. maius autem cft triangulum DCF triangulo DBF 
(vtadfinc huius oftcndemus) & triangulo HCF. & fcdor 
FCA. maior fcdorc FBA. Quarc fi ad primum triangulum. 
DCF. &ad tcrtium HCF. addatur cadem quantitas^ni- 
mirumfcdlor FCA. componeturduofecioresDCA.HCA. 
fi vcro ad fccundum triangulum DBF. & quartum HBF. 
addatur k6tor FBA. conflabuntur fcdoixs DBA. HBA. 
Igitur^jpcrdccimampropofitioncm primi huius^minor crit 
ratio fcdoris DCA.ad fc(5lorcm DB A.quam fcdoris HCA. 
ad fc(5lorem HBA. 

RurfuS:,vt prius^oftcndcmus cffc vt triangulum HCF. ad 
triangulum HBF. fupcrcadcm bjfi HF. conftituta:, ita al- 
titudincs CX. BY. At vcro finus CX. ad finum BY. mi^ 
norcm habctrationcm ^quamarcus CA ad arcum BA. id 
cftjfciftor FCA. ad fcdorcm FBA. Igitur minorcm habct 
rationcm tnangulum HCF. ad trianguUim HBF. qu.ni^ 
fccflor FCA. adlcdtcrcm IBA. & pcrmutando , ac com- 
poncndo & iterum pcrmutando^ minor crit ratio fcCtoris 
HCA. ad fcftorcm HBA. quam fcdoris FCA. ad fcdo. 
rcm IBA. 

Pra?:crcacadat punc^lum I intcr F. & A. Eodcm modo 
quo in iiipcrioribus partibus^oftcndcmus minorcm cflcra- 
tioncm trianguli FCI. ad triangulum 1 BI. quam fcdoris 
FCA. ad rcdorcm FBA. cum igitur maior fit ratio totius 
I CA, ad totum FBA. quam partis FCI. ad partcm FBL 

rcliqui 
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rellqui fedoris ICA. ad reliquum IBA. maior crit ratioj >s 
quam totius FCA. ad totum FBA. 

Deniqucfumptopundo Eintcr I. & A.cum oftcnfunu. 
fitisepc iiiperiiis,min6rcm efle raticnem trianguli ECI. ad 
triangiilum EBI. quam fedoris FCA. ad fecaorem FBA. & 
intertiapartchuius demoftratum fit^minorem cflc ratio- 
nem ftdoris FCA. ad fedorem FBA.quam fedoris ICA. 
ad fcdorcm IBA. minor erit ratio trianguli ECI. ad trian- 
gulum EBI. quam fedoris ICA. ad fe<aorcm IBA. Ciim. 
jgiturmaior/itratio totius fedoris ICA. ad totum kdo- 
rcm IBA. quam partis ECI. ad partem EBI. 
critreliquifecftorisECA. ad reliquum EBA. 
maiorratioquam totius ICA. ad totum IBA. 
Quod crat deinoiiftrandum Quod autem trian 
gulum DCF. fit maius triangulo DBF. per- 
Ipicuumeft; Duda enimipfi AD. parallcla^ 
LCVI. producatur DB. dumconcurrat in M. 
& ducatur FM. pcrfpicuum eft quod punftum 
M. cadet extra circulueritqj triangulumDBF 
pars trianguli DMF ideoque minus 3 iequa- 
le autem ell: triagulum DMF triangulo DCF. 
rainusigiturefttriangulum FBD.triangulo DCF 

S C H O L I V M. 

SE^if orem hic vocamusjmproprio nomine^triangulum exduo- 
husre^SjCr circulari conIiitutum,qualis eft figura DCA. 
duahusreltis DC. DA. & tertia qualtbet circulari AC termi^ 
nata^eo quzd fimititudine verum feSlorem referat^ab Eucltdc^ 
lib. 3 . definittone nona ^ defcriptum ^ qut angulum reffiltneum j 
aut in centrO:,aut in peripheria circultfubtendentis conslttutum 
haheti qualis eB hicfigura LCB^^ cuius ret leiiorem admonttum 
ej^e voluimus^ne ofj.uvvfAU ambiguttatem pariat . 




THEO. 



> 

k 
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1 1 o Cumi ac rcdi proportio promota. 



12. 

ius 



hii- 



THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIIL 

SEgmcntorum in femicirculo, maioris ad mi- 
nus maior cft ratio, quam arcus maioris ad 
minorcm. 

Sitciiculus ABC.cuiusccntrumE. diamcter HD. acin 
femicirculo HAD. fumantur duo fcgmcnra FAB. GAC. il- 
lud minus , hoc maius . Dico maiorem cflre rarionem fcg- 
menti GAC. adfegmentum FAB. quam arcus GAC. ad 
arcum FAB. Secent dua?chordcT BF. CG. diamerrumAF. 
ad angulos reftam in pundis M. K. &ducatur KB. maior 
erit ratio fedoris feu figur:^ CKA. ad fediorem BKA. quam 
fcftoris CEA. adfeftoremBEA. idertquamarcusCA.ad 
arcum BA. ( hoc enim in fupcriori propofitione demonftra- 
tum cft.) ideoq ; minor cft ratio arcus 
CA. ad BA. quam CKA. ad BKA. 
minor autcm cft etiam ratio CKA. 
15. 5. ad BKA. quam CKA. ad BMA. id 
cft quam totius fcgmcnti CAG. ad 
totum fcgmcntum BAF. Igitur mi- 
ncreft ratio arcus CA. ad arcum BA. 
ideft duph CAG. ad duplum BAF. 
quamfegmcnti CA(^. ad fcgmcntum B^F. Eodcm modo 
duCia femidiamctro HED. oftcndcmus minorcm cffc ratio- 
ncm arcus fcmicirculi DAH. ad arcum CAG. quam fcg- 
mcntifcufcmicirculi DAH. adfcgmcntum CAG. 




THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 



I 



N omni triangulo rcdlangulo inxqualium la- 
rcium Intcris minorisad bafim minor cfl: ratio, 
cjuam balis ad vtrumcjuc latus i maioris latc- 

ris 
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III 



risadbafimmaioreft ratioquam bafisad vrrumq; 
latus . 

Sit triangulum redangulum BCD. cuius bafis BD. latus 
minus BC. maius CD. Dico minorem eirerationcm CB. 
ad BD. quam BD. advtrumq^BC. CD. & maiorcm c/ie 
rationem CD. ad BD. quam BD.ad vtrumque CB. CD. 
Ex angulo rcdo C. in bafim demittatur pcrpcndicularis 

CE. erit BE. fcgmentumminusfcgmento ED. fcd&EC, 

minorefl:quam ED. (eftenim vtBC. 

minor ad CD. maiorem ita CE. mi- 

nor ad ED. maiorem ) addita ergo 

communi EB. maior erit tota DB. 

quam CE.EB. fimul.Igiturminoreft 

ratio CB. ad BD. latei is fcilicet mi- 

norisad bafim^quamCB. adBE.EC. 

fimul^idcft quam bafis DB. ad CB. 

DC. vtrumq ; latus fimul . Rurfijs cum maior fit DC. quam 

CB. id cft CE. quam EB. additacommuni ED. maiores 

erunt DE. EC. quamtota DB. Igitur maioreft ratio CD. 

ad BD. latcrisfcilicetmaiorisadbafim quamCD.adDE* 

EC. fimulideft DB. bafis ad DC. CB. vtrumqUatus fi- 

mul. Quodcritdcmonftrandum. 

THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXV. 




D 



Varum redlarum, quse in remicirculo an- 
gulum red:umcontincntmaxim^funrqug 
inter fe acquales , in^gualium vero cju^ 
iaf:qualibus viciniores ^ maiores lunt quam qua: re- 
motiores . 

In femicirculo ABC.cuius centrum D. duAa diametro 
AC. & fcmidiametro DB. ad eam perpendiculari : Ducatur 
AB. CB. item AE. EC. &Al.IC.infemicirculo3quarum 
< ill^ 



SchcLin 4. 
47.J. 



2. 



8. 6. 



I 



m 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 



111 



Curui acrcdiproportio promota. 



4- I 



5i 



^9' 



40. j. 



J. I. 

u pron. 




illx piimis AB.CB.fintviciniorcs,ifta:rcmotiores. Cum 
in triangulis ADB.CDB. duo latcra AD. DB. duobus CD. 
DB. cequalia fint , & anguli ad D. comprshcnfi rcdi , ideo- 
quc a:quales , jcqualcs crunt bafcs AB. CB. Dico maiorcs 
cffc AB. CB. fimul ,duabus AE. CE. fimul & ipfas AE CE. 
ipfis Al.CI.fimuI efle maiorcs. Ducatur enun i crpcndi- 
cularis BF. in redam CE. & connedlatur BE. EA. fccetque 
redaCE.redamAB. 
in G. Item ducatur 
pcrpcndicularis EH. 
inredamlC. &con. 
nedatur EI.lA.fccet- 
quercc^a CI. redam 
EA. in K. Quoniam 
AGC.anguIus lequa- 
liscftduobusintcrio- 
rib'5& oppofitisGBC. 

BCG. cftqueGBC. , 
rcdus , crit AGC. obtufus , ac proinde BGC acutus , cadet 
igitur BF. pcrpcndicularis intcr punAa GCcftque BG.lub- 
tendcns rciftum angulum T. maior ipfa BF. lam in triangu- 
lo BFE. Quoniam angulus BEC. eft fcmiredus ( infiftit e- 
nim ad circumferentiamquadranti BC) & angulusad F. 
rc(5tus. erit etiam FBE. fcmiredus: xqualia igitur funt late- 
ra FE. FB. Cum igitur latus CB. fubtcndcns redum F. fit 
maius latcre CF. fi icqualia addantur BF. FE. maior crit 
CB. BF. fimul quam tota CF. FE. multo igitur maior crit 
CB. BG. quam CE. cumBG. oftenl-ifitmaiorquam BF. 
Cum vcro AG. fubtcndcns angulum rcftum AEG.fit maior 

?|uam EA. fubtcndentc acutum EGA. fi ad CB. BG. quar 
unt maiorcs qua CE. addatur AG. maior, & ad CE. adda- 
tur EA. minor crunt CB. BG. GA. id clt dux vc^x CB. BA. 
fimul maiorcs',duabus redis CE. EA. Qupd eratprimodc- 
monftr andum . Rurfus codcm modo quo fupra oftcndctur 
cadere perpcndicularc EH. intcr C. & K. & quod angulus 

AKC« 



L I B E R II. 



AKC. fitobtufujjac proinde EKH. acutus^ quarc maior 
crit EK.quam EH. Rurfus in triangulo redangulo EHI.an- 
gulus EIH. fcu EIC. innixus arcui EC. (qui maior eft qua- 
drante^eftmaiorfemiredo^minorigitur eftlEH. femire- 
^lo maius igitur eft latus EH. latere IH. Nunc eadem pror- 
fus rationc qua fuperius , oftcndemus^cum CE. fit maior 
quam CH.fubtendens fcilicet angulum re(5lum ad H.& ma^ 
ior etiam oftenfa fit EH. quam HI. maiores elfe CE. EH. fu 
mul quam CH. HI. quare multo maiores erunt CE. EK. fi- 
muI(cumEK. fitmaiorqu^EH.)quamCH. HI. fi igitur 
in2equalibusCE.EK.fimul3& CH. HI. fimul, addantur 
in^qualcs, illis maior KA. fubtendens angulum reftum-. 
KL\. iftis minor I A.fubtendens angulum acutum in eodem 
triangulo KIA. crunt re^a^ CE.EK.K A. id eft dux CE.E A. 
fimul , tribus CH. HI. lA. fimul id eft duabus CI. I A. ma- 
iores . Quod qu^erebamus demonftrare . 

Atqueitadeincepsoftcndeturquo lineaex puncflo C. ad 
circumfcrcntiamBA.dudaeritremotioralinea CB. cffe fi. 
mul cum rcliqua ad A. duda , minorem viciniori, vt CI.I A. 
minores funt quam CE. EA* 



I 



PROBLEMA L PROPOS. XXXVL 

N femicirculo ex pun^lis extrcmis diametri 
chordas ira infledere vt liabeant propojtio- 
ncm datam . 



Sitdatusfemicirculus AEC 
cuius diameter AC. eiuf- 
queextrcma A. C. & propor- 
tio data rcdx LM. ad MN. 
oportetduas chordas cx AC. 
ita inflcdcre vt habcant pro- 
portioncm LM. ad MN. Com- 
pouatur MN. cum recla ML. 




10, 

19. I. 



19' I. 



31. S< 



jn 



1 1 4 Curui ac rcdi proporrio promora . 

inangulum rcftura & ducatnrLN. &fiatvt LN. adNM. 
itaCA.ad AE.&aptetur AE. adcirculum AB. connefta- 
tuique CE. Dico cffc vt LM. ad MN. ita CE. ad E A. Qup- 
niam ^equalis eft angulus AEC. angulo NML.redus.rc^^ioy 
in triangulis AEC. NML. & circa angulos EAC- 
MNL. latera proportionalia , cx hypothcfi^^eft enim vt LN. 
adNM.itaCA.ad AE.&quilibet reliquorum angulorum 
ECA. MLN. minor icdo sequalcs crunt anguli CAE* 
LNM.fed&a^qualesfuntre^aiad M.& E. igitur ^^quales 
funt rcliqui ad C. & L. erit igitur vt LM.ad MN. ita CE.ad 
E A» Qupd demonftrandum erat . 

THEOREMA XXXV L PROPOS. XXXVII^ 

SI fiiit diio quadrata altcrius quadrati dupla, 
jfi quidem finc intcr fe xqualia , habebunt 
corum latcra ad iftius latus proportionenru 
duplam^fi in^qualia habebunt eorum latera ad 
i (lius latus minorem proportionem dupla , fcd ma- 
iorem quam diamcter quadrati ad collam . 

Sit quadratum FG.ad quod quadrata a:quah*a AB. BC* 
fimul fumpta habeant proportioncmduplam. Infle^ilancur 

AB. BC. ad anguluni-» 
rcdum ABC. & duda 

AC. diuidatur bifariam 
iii LX&exD. di/tantia 
DA.velDC. dcfcriba- 
turcirculus AEBC. qui 
tranfibit pcr B. Dico 
quadratoru, AB.BC.la 
tcraAB.BC.fiuuilfum- 
pta cllc dupla lateris 

EG. Qiipni^i^^»^^qualiafuntAB.CB.&anguIusABC. rc^ 




L I B E R I L iij 

G:m , conftat AB. BC. cfTe latcra quadrati . & A C. eius dia- 

metrum . Rurfus quoniam ^equalia funt quadrata AB. CB. 

erunt AB. CB. quadrata fimul dupla ipfius AB. fcd ponun- 

tur etiam dupla ipfius FG.^qualia igitur funt quadrata FG. 7. rronunc. 

AB.& a^qualia latcra FG. AB. Quoniam vero a?qualia funt 

quadrata AB.CB.^qualiaigitur funtlatcra AB. CB.igitur 

AB. BC. funt ipfius AB. id eft FG. illi ^tqualis duplicia. 
Rurfusfintduoquadratain^tqualia A£.EC. illudmi- 

nuS:>hoc maius qu^ ad idem quadratum FG.habeant ratio- 
nemduplamlnflcaatur AE.EC.incirculo ita vt habeant ^^^^^^-P^^P^ 
proportioncmquamlateraquadratorum AE. EC. Quo- ^7. 
niam scquale cft quadratum AC.quadratis AB. BC. & qua- 
dratis AE. EC: erunt quadrata AB. BC. & AE. EC. fimul 
itqualia^illa vcro funt dupla quadrati FG. Igitur & ifta funt 
dupla quadrati FG. datis xquAh, quorum latcra AE. EC. 
cum maiora fint quam AC. diametcr quadrati ^ & minor^ 20. r. 
quam AB. BC. (qux ad AB. id cft FG.habcnt rationem du- i'^°""^f-iiwusi 
plam ) vt penultima huius oftcnfum cft i idco latcrum AE. 
EC. ad latus FG. maior crit ratio ^ quam diamctri quadrati 

AC. ad coftam AB.fcd minor quam dupla . Qupd proban- 
dum erat. 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XXXVIIL 

SI duoquadrata inxqiialia fimul dupla fint al^ 
tcrius quadrati^ & alia duo in^cqualia fimui 
ctiamdupla eiufdemquadrati Jiabcatautcm 
€x duobus prioribus quadraris aequalibus latus ma- 
ioris:,adIatusminoris maiorcm rarioncm^quamex 
duobuspollcrioribuslatus maioris ad larusmino- 
risi habcbunt latera priorum fimul ad latus altcrius 
cuiusquadrata funt dupIaminoremrationem:,qua 
latcra pofteriorum fimuladidemquadratum. 

Siat 



II 6 Curiii ac redi proportio promota . 



Sint duo quadrata itic^qualia A. maius B. minus qu* C- 
mul fint dupla quadrati L. Item alia duo C.Maius D.minus 
fimul duplaeiufdem quadrati L.Habeataute A.quadratum 
ad B. C^adratum maiorem rationem quam C. quadratum 
ad quadratum D. Dico lateia A. B. fimul ad latus L. mi- 



norem habcre rationcm^quam latcra CD.fimuI ad idem la- 
tus L. Dcfcribatur femicirculus GKE.centi o Lcx quo edu- 

z6 huius c^^^^ angulos redlos femidiamctcr IK. & fiat vt 
* A.ad B.ita EG.ad GH.& vt C.ad D. ita EG. ad GT. & con- 
ncdiatur EH. EF.Erunt tam quadrata GH.HE. fimul^quam 
GF.FE.fimul dupla quadrati GK.(vt ad jy.huius oftenfum 
cft ). Quarc vt quadrata A.B. ad quadratum L. ita quadra- 
ta GH. HE. ad quadratum GK. & vt quadrata CD. ad idc 
quadratum L. ita quadrata GF. FE. adquadratumGK. 
li. vt ergo latcra A. B. ad latus L. ita latcra GH. HE. ad latus 
GK. atquc vt latcra CD. ad latus L. ita latcra GF. 
FE. ad latcra GK. Cum vcro ponatur vt A. ad B. ita 
EG. ad GH. & vt C. ad D. Jta EG. ad CF. maior 
^ , autem fit ratio A. adB. quamC.ad D. maiorcrit ratio 
EG. ad GH. quam EG. ad GF. minor igitur cft GH. quam 

i 5. huius. GF.crgo minorcs funt GH.HE.fimul quam GF. FE. fimul , 
maior igitur ratio cft GF. FE.fimuI ad GK. quam GH. HE. 
fimul ad GK. quarc C. & D. fimul maiorcm rationcmhabc- 
bunt ad L. quam A.B. fimul ad eandem L. 




C P ABX 



THEO. 






L I B E R II. 

THEOREMA XXXIX. PROPOS. XXXIX. 



10. {. 



SI prima quantitas ad fccundam ; icem tertiaj 
ad quartam habeatrationsmmaioremdata, 
habebunt compo/ita; antecedentes , ad confe- 
quentes fimul, rationem maiorem data. 

Sit ratio data AB. ad BC. fit autem maior ratio DE. ad 
EF. quam AB. ad BC. &maiorratio GH.ad Hl.quam AB. 
adBC.fiatvt AB. adBC. itaDE. adEK. qu^ maior crit 
ipfa EF. Item fiat vt AB.ad 
BC. ita GH. ad HL. qui^ e- 

tiam maior erit quam HI. ^ B 

Dico matorem efle ratio— * ^ ^ 

nem5ipf0rumDE.GH.fi- £ F 

muU ad ipfas EF. HI. fi. ^ — ^ * 

mul quam AB. ad BC. H l 

Qupniamcft vt DE. ad G < ■ ^ ' I> 

EK. itaAB. adBC. &vt 
AB.adBC.itaGH.adHL. 

critex^qualitate^vtDE.ad EK. ita GH. ad HL. Igitur n. 
DE. GH. fimul ad EK HL. fimul funt vt DE. ad EK. Abla^ 
tisigiturexconfequentibusduabus quantitatibus ^ parti- 
bus FK. IL. maior erit ratio ipfarum DE GH. fimul ad mi- ^ 
noresEF. Hl.fimulquamearumdem DE. GH. fimulad 
maiores EK. HL. fimul : fed vt DE. GH. ad EK. HL. ita^ 
AB.adBC.maiorigitureft ratio ipfarum DR GH. fimul Schol.i^.j, 
ad EF. HI. fimul quam data? AB. ad datam BC. 

COROLLARIVM. I. 

ISem fequitur Ji quMtitates habeant rationem mimrem^ 
data^ nam etiam compofit^g, antecedentes ad confequentes 
fimul habebHnt rationem mmorem data. 



COROL^ 



n 
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1 1 5 Curui ac tc^i proportio promota 



COROLLARIVM IL 

NE^f^e hoctmHm inquAtuor y ft dinquotcumeiuemagm'^ 
tudmhus demonfiratur , fcmper enim Gfiendetur com. 
fofttas antecedentes ^ad compofttas confcquentes hahere ratio- 
nem maiorem , aut minorem data • 

Atque in duohus hifce libris vniuerfam proportionum in^- 
^ualitatem yiju^ adrrem noftram facere videbatur , complexi 
fumus.cuius quidem infignem vfum,non in hoc opere folo^ 
fed in pluribus alijs quA luci deflinamus ^vtinam mihioHen- 
dere ytibi intueri^mi le^or, tardiora finant fata. 

Sequitur tertius liber^in quo proportiones ferme omnesad 
Aaualttatem reducuntur , ac materiam continent earum prA^ 
fertim demonHrationum qu^ i^tiK^tY.^) gr<tcis,noHris oslenftuA, 
dicuntur , vt fuperiores Itbri ad eas prxfertim quA ad abfur^ 
dum abdtictmt ypr^cipue confertwt. Hunc ft perlegeris , for- 
te erit quo vtilitatem captas non vulgarem . 



VI 



• 
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VINDICI^ 

PRO VERITATE 

SEV ANTAGONISTICON 
In C. Mallium Eudoxum. 

AD LECTOREM. 

IslJ^ GOJilSTICOV^hic inflruimus.mi 
LiSIoryftd innoxium ^ ^ylum Hringimusy fed 
incrutntum ; Oimulum aggredimur ^non hoflemf 
ct^ius nomen anagrammatifmo inuertmns , c o- 
gnomengr£copallto induimus , ne , quod Piini" 
me vohmus ,famam cius eleuemus ytnodeiiia 
faltem fnpericres fnturi , fi non capfa • Euo- 
muic ifle ante ducs annos libellum in quem" 
dam moiihus ^ dc£irinaprananti(Jimum Te- 
ripateticum , meque longe inferioris tnbus Taathcmaticum ; ftd il" 
lum pluribus ijsq; longe turpiffimis , me paucioribus minus^ur pro^ 
fudiofis contumelijs lacefjity ac non fine quadamyinre iniqwfjimay 
aquitatis fpecie excellentiori rirtuti fauius bellum indicit yminorem 
Piinus aeriier infeffatur* Tiihilominus illius nmen , in cutus ms^ 

^ xime 




Cumi ac re6li proportio promota 



xime capiit mdcdiEiorum tela intentabat ^penitus fubticct^nie fo^ 
lum nomine y cognomine ^patriUy ne qu^ dcfint ad cognitionem fym^ 
bola ygraphici deftgnat. Cur tandcm? Ego quidcm illud mctu.hoc 
contemptu accidiffe fufpicor. Ferebatur forte ne fi potentmis «o- 
men contemptius vfurparet humeris lingm proteruiamy ac oris im" 
puritatcm lueret , &- d bono quopiam Omcmetra malus Ceometrd^ 
male mulSaretur ; de me autem meoq;ingenio forfan acceperaty nec 
nocere poffefi vellem , necvelle fi pofem . Hic ergo cmilfis diffidij 
cauftSyqiiibus fuam caufim infirmariy ac exisii?/iaticnem labefaSa-- 
ri non nefciebatyTythagorico fnpercilio y ac fola verborum quA tiv^cr^ 
tipct^authoritate y mibi aut infciticz aut malignitatis notam inurcrc^ 
conatus cH. Vrimum non diffiteor neq; dedecori duco ; vitium id csl , 
cuius (fi quod inefl J probrum aut plurimum mnmit communio , ai*t 
penitus toUit natur<£ conditio . Quotusqnisq; cnim cfl eorum qui rf- 
6ie fapiunt qui nefciatyimmo qui boc ipfum fciat fe y ac mortalium 
pUrosquc omnes nihil fcire : aut ft quid fciat y quod mathcft fortc^ 
acceptum ferre poteft y id vero adco cxiguam cffe partcra eorum qu^e 
ntfciatyVtiampenitus ignartis fit ni vitro concedat fe effeignarumy 
z^lterum vero conftanttr nego y ausq;caufa aduerfario iniuriarum 
dicamfcribo: doli mali crimcn efl qaod nffingitur turpe , ncfarium : 
dcteflubile;cuius mc cumin omni vita immunc7n fuiffe norunt qnot 
quot me norunt;tum vero eo tcmpore quo me cius inftmulat , duyn 
jtmultatcs mccum exercet Eudoxus , nc fufpkionc nuidcm ac ccnic- 
aura coargHcndum fiuffe fatcbcrisyboiie uaor . fi\,,cum otiofc ac 
paticntcr aijfidi^ caufam atq;origtncm iufpcxcris , c> rcm totam d 
carceribus quod aiunt y ad calccm rcuocarts . ^tque id quidcm ad 
propojittones nonam , dccimam , aut vndccimam hutus, in q:-ibus bcl- 
Li fumtnarttm dclttefcit y aperiendum eratytllic ci.:fficum c^nendum, 
^ calamus ad luHam dcfcnftomm arrnandus crat ; f d vt verim 
fttcar nonfoliimpigcbat Uaorcm ab vttlt Uaione ad tntittk fpe- 
aactdum .^actanquam ab jLcadcmta ad jLrnurm .twcarc yfcd pti^ 
dcbatv^rtm (ItidtofumMtrmtlloncm agcrc y ac pulueran IttcrarLm. 
ttirgtofu atramentofadare. ^t vrgeor y vts t.f.no-y q:nd .^.w e 
num dt^uum tolUm arma ft.br.tttam y ac S.h.actde . .v...c>r fpo^ 
luconcedamftnefudorec^fungtunce Confldlius hocfonequ lm 
cffet tn hoc ccrt.mtnts gcnere tn qtw , vtf^pu ntcr Dcmcflhcnisyrin^ 
cn q.t vntcttur y ac tnfertor cU y qut jupcnor cu.Jcrtr ; tdq; cLtno 
agcnm nt cam rntht vtt. condttioncm ac vejflat/oj fortZ. 
ajji^taf^ct qt^am tuen ftnc homtni.m cxijlimat^onc bcL vn n 

fmc 
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L I B E R I r: 13 j 

fine vita .qua^n fine ea vita , potior efie debet) nulla ratione poR^m 
ha vcro impetnio' , atq; arnter impu^r^atur , tgitur vinduanda eH * 
ac omni fi opus fumt ...o^>J^ dcfcndcnda . Humanum eH in eos 
qui hHmamtatis oblmfcuntur effe inhumamm , ne veterem iniuriam 
fcrendo umtcs nouam , ac > quod eH: in prouerbw , fi in ouem dc7e 
ncres luporum , aut Lycanthroporum potius in te fcritatem prouol 
ces^ Xcque tamen muliebri tmpotcntia in conuitia prorumpam.aut 
ex SuburrijormcibHs potms quam ex Sto^ porticibus arma dcpromam, 

Ovy^ (Lhi^ 0T7t yvm/Kci,' clvci?KKiJcii.]n^ipo^iCeis} 

Sed pr^tcxtata veritate Hipatus id agam tantum vtfuam calum^ 
perfonam detraham ,totaq;re tavquam in ^reopa^o candidc^ 
expoftta.tudicio ttio neque verbortm lcnocintjs corrupto, ncqiam^ 
pliftcationum macoinis expugnato citra vllam prouocationem flabo. 
Confido autcm adco Itquido aufpicio caufam hanc d me ft^fceptam . 
Vt vel tmprobitas tpfa tlli vltro candtdo atq;inte^ro calculo fit fuf^ 
fragatura. Docutt anms fuperioribus in Tatatiina .Academia ma- 
thcfin vir trtpltci fcriptorum , maiortim, morumq;gloria ter Gloriofiis 
prima vt non infimum ei inter Mathcmaticos, tta fua aJlimationeS 
longe tnfertus T^men comparatnt . ^ fccunda Co^nomen acccpit 
fplendidum.j^lendorem nullum. Tcrtia ^gnomen indidit qt^od Tlau- 
tmus Tyrgopolynices .Terentianus Thrafo .recentior Scarabombar- 
domdcs tnutdcre pojfet : adeo magnifice de fe fcntire y acTra^ice lo- 
qui dtcitur. Uudio enim iucundiffima fraude quondam ftbihfi im^ 
poftiijje qui Ddathematici nomen mererctur pratcr fc reperiri ncmi- 
nemyac vnum fe inter mortales qui docenda T^lathefcos prouinciam 
pro dignitate obire valeret: adeo autem alte rnentiparalo^ifmum il-- 
lum infidi(le vt ne tribus quidcm Anticyris eltii pofft. Fixcrcdayn 
ita eum credidifle ; nequefi crcdtdit , conftilttim vel curatoribi^s fuis 
duxero eum blandiffimo hoc morbo liberare , ne qtiod illc mondam 
<f>ftvo,Ghctr,v, afcruatoribusfuis perditum fefe exclamet , ac reddit^^fa- 
nitatts bcneficiu?n mmakficij locoducat. Hoc tamen ajfcram tunc 
m me opiniofalltt Juifie inviuis Marinum Ghctaldtim,^lcxandr?m 
^nderf^numy loannun IS^pcrtim , adhuc fuperHites efie Chrifio^ 
fhorum Grtienbergmny Claudium BachetumyHenricum Eri^^ium,lo. 
Kepkrum , FvilUbrordum Snellium , quos qui T^athematicos ncga^ 



1 3 2r Curui ac rc^i proportio promote 

ritsna ille in ali^ mundo natus, ac Mathematicum ne pElum quH 
dem autfidum vnquam vidiffe videatur. Mdonullum vtn liiius 
tunc opus extitifie quod palmarium cenferi , ac dignum cognomint no^ 
nten tribuere pojfct. Quienimextabat deCometts traffatus ex va- 
riis variorum authorum fententijs apte concinnatus authort qutdem 
fuo ornamento erat , hunc tamen centonem qui trabeam dixiffetyac in^ 
de Mathematicoru Imperatorem conieci(fet , annon ille Glaucum ajtt-* 
mandiimperitiafuperafiet^ Quanto lUiinteruaUo.mea quidemfen^ 
tentia, hac in re pr^ferendus Sctpio [laramontius , infignis & Vhtlo^ 
fophus& Mathematicusy qui decumana Tychonis Brahe machma- 
tnenta ne gry quidem reformidansy ac contra immanem qu^in om^ 
nium animisdenouoiUoMhlanteinualuerat opinionem ingcnij vigo^ 
rcy ac demonHrationum ope eluSlatus, Comctas nouaque aitra qu£ tlle 
parum legitima d-rohc^TH in ccfkftta corporaretulerat , ac flellarum 
ciuitate donarat, in ordinem rcdegity aut ita redegifle vtfus eH , vt de 
reyquamprxcox hominum credubtas indubitatam fecerat ^nonftne 
ratione dubitare pojfis : de qua etiam aliquando , Deofauente , meum 
iudiciumqitfilecumq; illud fit interponAm. Sed h^c forte fcrendafuif" 
fent ni Salmonei temeritate etiam maiorum gentium Dees X7nulari , 
atq; ex in%lorio adhuc tJMathematice tn gloriofumTeripateticumy 
immo&T^cripateticorum fuperciliofum ^riHarchum euadere ten^ 
tafiet. Scd 

Dum fulmen louis^ac fonitus imitatur Olympi 

iuflo inYOKTYNlOy LICET, O Leflor , admodum 
benigno vltricemaudacix fim N E M E S I N t xpcrtus eU . Xam 
vir do6irina infignis in Controuersijs de cometartm quicteyloco Bo^ 
realiy acparallaxt ^riflotelea 



•dcnfa inter nubila telum 



Tor{it(non velut illc f^iceSjac fumca tcrdis 
Lumina)prarcipitemq;immani fulminc adcgit. 

Trodierunt poflca in lucem excrcitationcs MathcmaticA^quiX^tumpri^ 
7num amptillas immanes non omnino inanesyfuuwq; authorcm non iam 
UtcTtLm f^d MA$}ifxct7iKoy prodidcrunt. Lictt enim fcopis difio/utis, 

que 



L I B E R II 



ac emiffarifS yariorum temporutn palmitibus fmilia nonnuUis vifit^ 
ftnt quA ibipromit^ neq; ordtne connexa^ 7ieq; in vnum vnius operisfi^ 
nem confpirantia: ego tamen in tanta colle&antori.mfrequentia,furto^ 
tum licentiay canonum inani copia quibuspUraq; recentiorum T^athe^ 
maticorum fcripta laborantnmpotui nonprobarc qnc ine protuhtyCSr 
rerum momentovtilia y&varietate iucunda , fd proprietate prffcr-' 
tim inuentionis rara^ fit enim veritatiy quamprofiteor,fuuslocusynoua 
fuHt pleraque licet non omnia , boni mgenij non irnprobi tuntunu 
laboris partus , fui peculij quaflus non alieni raptus . Jftq; vtinam il^ 
lum bac in re imitarentur quos itifanus tabularum calculus vexatyqui^ 
que confuendis inmonsircfxs vefies priorum authcrum fcrutis imi^i" 
lantyac denique toti in eo funt vt Tandcffarhm fartura Sct r/ bris tuni' 
casparentymeliusecquidem rei Mathematica corfultuni (fkt y ntque 
illa indigeftorum operifm ^ac fuperuacaneortm yoluminum molelaho'* 
rans tardius ad fuum incrcmentum properaret . Scdde hcminis glo^ 
ria fatis ; nunc propius adrem noHram . Cum yir ifte in Tatauino 
Cymnafio prima flipcndia meruiffcty dcfccundis vum llluftrijjimis tyf- 
cademiae moderatoribus conucnire non potuit , vt quifii^ operxpretium 
fua de feipfo opinione metiretur . ^guntquidemhumaniffmi7)omini 
omniay vt virum quem in pretio habebant retineant y rationes cmnes 
adhibent quibus pcruicacem animum fubigant y conditiones proponunt 
aquijfimas yfcdrcfpuit illey cmnesfrater fuaniy cui ^ctthp Kt-ciis Tpo^ 
etaytTeti ,rattis fortafjisneceljitate coaffos in eam tandem venturos . 
Sed^Ufa obflinatione patientia in iuflam indignationcm vertitur, ab^ 
dicatur infcio prouinciay cogitatur de alioy accerfor ego Romay aduoloy 
Jlupet ille tanquam fulmine tSuSy ^ qm feynicam iUamaucm arbi- 
trabatur miratur qmbus ex latebris alia prodierit , flatuit tandem vt 
erattam aliorum ccntemptory quam ftn admiratoryVhanicoptertm ef- 
fcyqui verum Thcniccm colore tantum emcntiatur , aut degenere acch- 
pitrum degenercm Cucullumy qui cumfroprio careat, alieno in nidopa^ 
rere velit . Hinc metusy ne quem viderivolebatfaflidircy re autem ip- 
fa maxime appetebat ybolum alius exfaucibus eriperct . Quare iru 
Seplafio (b(£c illi curia erat ) fuorum Senatum cogity narrat aduenif-' 
fe fucum qt4i in aluear non fuum inuolare relit ; rogat quid agendum vt 
ignautm pecus a prafcpibus arceatur; variantfententia , in hanc tan- 
dem pedibus ituryqu^ etiam confultofancitur^ z>t mihi qua^iopropona 
turex adytis Mathefeos dcprompta noua y ctvttTicSnKTixLquam quia 
foluturus non effemiidenim tanquam ex tripcde pronunciabant ^ac 

futurum 
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1 3 4 Curui ac redi proportio promota 

fHturum omnino velfponfionibus certarcparati crajit^fadeo cert^pra- 
iudicio hominc7n cuius doSrinam ignorahant ignoranii^ daninabant ) 
tnm dcmum Cenforia virga notatus publicc capite dir/rinucrcr , ac in^ 
atrarios Tvlathefcos Trofcjjorcs abltgarcr ; hinc tfjhit qniomnibus ncr^ 
uis contenderc7it ^vt atris 7{cgato} um. caliulis cum didcccrc in vhi" 
mas terras abigcrc) . Sic in Tanegyri illa omnitim ordir/um co/ifnfn 
Hatutum dchominc ignotOy infontCyindicfa caufiy ^ui.ita me Dcus ad- 
iuuct^ eo aduencram non vt in alienam pofcffioni m inuadercm ,fd.vt 
vacuarn occuparcyn, autpotius oblatam d vcris 'Dc ?ninis accipcrLm; 
cui non magis notum erat Eudoxinomenquiem clJ^o^otcIth cuiufpiam ^ 
quod iarnpridc7n clapfafacula oblitcraffent, aut olim ventura not^dum 
prodidilpnl .Sdd hcus vosy o Tatrcs in meamprofcriptioncm Ccnfcri^ 
pti ; Hiccincverus gnomon ac libellaqua Mathcmaticum probetis, 
aut germanus index quo adultcrinum d genuino difcernatis ? ^n igno- 
ratis perquosarifraSius yac finuofas innumerabiiium propofnionu?/Lj> 
ambages ad conclufioncs in Ceometria veluti labyrintho deucniatur , 
quibiis reiegendisyfkpe ne centum quidem ^riadncs glomifufficiant^ 
ncfcitis dcmonflrationum 7\iathematicarum inucntioncm fxpe impro^ 
bo multorum. annorum labori , aliquando Fortunx, nonumquam pccU' 
liari Ccnio atqiingcniotribucndam yinqua quibi^s illis ncnlitarity 
frujira oleum & opi-rafn infumat ^ Q^iid fi codem duo Suclidcs atque 
^rchimedes vixiffcnt , atque hic problema propofuifct quoparabolx 
Aqualequadratumimicnicndum cffetynum ille T^Jathi maticus no7u> 
fuifct ji hoc abfolucrc 7ionpotuiflct? Ccrte fi mathcfn ignoratis^^no-^ 
fco; atfi in ea verfati ejiis yereorne malitia crimcn (quod mihipojiea 
hic^ ininria afjinxit) ego vobis iure tribuerc poffm . H£c cgo tunc;fed 
iusix ratioticsin ina7ics excufationes trahcbantury rifnq;, cacbinniSyac 
ta7itumnonfjbiliscxcipicbantur. Cum igitur animaduertcrcm no?L^ 
^o^''^n.^pcr:culumficriyfcdfa^^^^^ 

caiyceob7iunciarimihi illud in adagio » Trl^i ci-O/, animum ta7i- 
dcm alijscogitationibus diHra^unnnhafic y7ia?n coUigo vt propofit^ 
qu<c^Uo?H fatisficia7n,quod 7iu7n ajjccutus fucrim dccerncymi lc6ior,vt 
ctinniJpraJiarcpoflis demo7ij]ratio7iutn vcritas quccnulUs opinio7iurn 
muibus inumbrata mta^ninatam cx clar:{ftmis fmibusfmdtt luccm; 
vtvcLiSy cvquitatis Hudiumy vcritatis atnor^ o?nniq; ^ratia mtemera" 
tus anmi candor cjjlcict . Erat autcm huiufmcdi Eudoxi manufcri^ 
fuayvbilitcr^s tantum mutauimus.vtcath ad 7;oitrumfcIjcma atta-- 

5a 



L I B E R 11. 




Si a punao L. protradif dia^ 
nictri ducantur in cauam cir- 
culi periphcriam red^ LK. 
LO. quaniturnumarcus OK. 
KD. eandem ^ vel maiorcm^ 
vel minorcm habeant propor- 
tionem quam angulus OLK. 
ad angulum KLD. tota ex-^ 
pofita apodixi . 



C^i ego tribus potiJ[imHmpropofitio?2ibus ref^ondi, 
^Ui^ funt huiufmodi . 

L 

Q I a punc% protrac^T diametri L. ducantur in conuc 

I^^^aV^^^^^^ &cxccntroa-rcuIi 
A T.Vr' ^^^^^orcm cfTc rationcm arcus FC. 

ad arcum EC qiiam anguli FLC ad angulum BLC 
Ducantur finus rc(fti FP. EM. " 
& LE. produchi fecet PF. iru 
N. ConftatrcAam PN. c/Tema- 
iorem quam ME. Lun /i non eft 
maiorratio FC. ad EC, idcft 
anguli FAC ad EAC quam 
anguli FLC. :A ELC. critvcl 
minor vcl ^qualis. Sit primum 
minorjidcoq;maiorratio FLA. 
ad ELA.quaniFAC ad EAC 
QiK^niam FP clt tangcns anguli FLP. & NP. tan^cns 
angulj NLP. maiorcrit ratio^FP.ad PN. quam FLP.ad ' 
NLP. fcd FLP. ad NLP. ponitur maior ouam FAc/ad 
EAO & ratio FAC. ad EAC maiorcltquamlinus rcc^ii coroi.i.is. 

FP.ad ''^'^'^ ' 





Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 



136 Curuiacrecaipropotnopromora. 

FP. ad fimim rcaum EM. Igituraprimoad vltimum ma- 
iorcrit ratio FR ad PN. quam FR ad ME. mmor Jgitur 
cft PN. quam ME. Quodcftabrurdum . 

Scdponaturcademratio FAC ad EAC.qua? FLC.ad 
2<5.i.huius. quoniam maiorcftratio FP. ad PN. quam anguJi 

FLP. ad angulum NLP. poniturautcm vt angulus FLP. 
ad angulum NLP. Jta angulus FAC. ad angulum EAC. 
fcu arcus FC. adarcum EC. fcdarcus FC.ad arcum EC. 
coroil,i.i8. niaiorcm habct rationcm quam finus FP. ad finum EM. 
'5r' Igiturmaioreftratio FP. adPN. quam FP.ad ME.idco- 
io.j! que minor cft PN. quam ME. Quod cft abfurdum . Igitur 
cumncqnninorncqjarqualisfitproportio FAC.ad EAC. 
proportioni FLC. ad ELC nccclTecft vtfitmaior. Qupd 
erat propofitum • 

I I. 

SI a pun(5lo L. produdla? diametri ducantur in cauam-, 
circuli rcdce LK. LO. fecantcsconucxam in E.F.& 
cx ccntro rcdie AK. AO. Dico maiorcm cffc J*ationcm^ 
AOL. ad AKL. quam OLA. ad KLA. Dudiiscnim AF. 
AE. Quoniam pcrmutando maior cli: ratio anguli FAL. ad 
angulum FLA. quam EAL. ad ELA. cx pra^ccdcnti^crit 
componcndo maior ratio angulorum FAL. FLA. ad an- 
gulum FLA. quam angulorum EAL. ELA. ad ELA. fcd 
angulis FAL. FLA. fimul cft a:qualis angulus cxtcrnus 
AFO. jd cft AOF. & angulis EAL. ELA. fimul a^qualis 
cftanguluscxtcrnus AEK. idcft AKE. Igiturmaiorcftra- 
tioanguli AOF. fcu AOL. ad angulum ALO. quaman- 
guli AKE. id cft AKL. ad angulum ALK. & pcrmutan- 
domajorratioanguli AOL. ad AKL. quam anguli OLA. 
a4 KLA. Quod crat probandum . 



Sid 



L I B E R I I. 
I I I. 

SI apuriiflo L. prodadx diametri ducantur in cauam^ 
circuliperipheriam red^ LK. LO. fintqjeadem qu» 
prius. Dicoangulum OAD. adan.^ulum KAD. idcftar^^ 
cum OD. adarcum KD. maiorem habcrerationcm,quam 
OLA. adKLA. Namcum maior /itratio AOL. ad ALO. 
quam AKL. ad ALK. erit componcndo maior ratio vtriuf- 
que AOL. ALO. fimul , id eit ipfius DAO. externi ilhs 
a^quahVad ALO. quam AKL. Alk. fimul id eft ipfius 
DAK. ad ALK. & permutando maior ratio DAO. ad 
DAK. id eft arcus DO. ad DK. quam ALO. ad ALK. 
Qupd erat dcmonftrandum . 

Fbi dem.viSlr.itiofucceffit , e^m ego non Eudoxo , me enim ille tan^ 
quain Diris denotum caput auerfabatury fed Hippico (id nominis erat 
'Patri patrato qui obUto prius aduerfarif libello ymihi bellum indixe- 
rat) eiusamico non vulgari in manus dedi, cuipallor ingenas momen^ 
to emicans turbati exfelici fuccejfu animiindicium non leue dcdit. Hinc 
rogatquemprche demonnrata propoftionis iudiccm ePevclim ; ^on 
aliHmy inqitam, quam aciorem tpfum mibi infenfum. Quid fi ille rc^ 
condemnarit ^ ^ppcllabo typos qui mihi tot KJjadamantos fufci- 
tabunt^ qtiot ^cademioiVlatonic^ ingrefiuGeometria dignos reddit^ 
qiii omnesfcfcundum legem [ornelium de falftSy hominem condemnan- 
tLS^ veris demonsirationum numellisy ac manicis conliri6lumy ac igno- 
mini£ sligmatc inuHum , inpublico literatorum foro catamidiandum 
exlMbcbunt. Sedprouocationey vtaudiuiy opusnonfuity iile demonflra^ 
tionemgenuinam agnouityin qua tamen hoc deeffe diccbat y quod nort^ 
oHcndjrety fed ad abfurditm deduceret^ qux res apud nonnullos Mathe^ 
feos imperitos non demonflratx propofitionis inftar eraty tfficicbatq; vt 
non minus ignarus haberer y quam fi nihildemonllraffem . Hic egOy vt 
verumfatearylabrum momordi , ac totus in vindiflam exarft . i)uid , 
inquam^numquamne Thilotherfites iHe me vitro vexarc , atq; altanu 
cx alia mole^iarn neflere deftnetf autforte hic mihi cum lofcpho Sca- 
ligero negotium efl viro mortalium omnium ctyervun^tiroTctTcj cui eJ<ret' 
J'uvATov tiTAyt^yifcopulhSy ciusq; vfus vioknta in geometria Tyrannis 

S # 
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1 3 8 Curui ac redi proportio promota 

cflevideatur?mimuiey€roypmcxtaniexuithoflis,veterams eH ac 
inter Triarios non vltimus^qHem liuor in pignam acccndit.nonwfcitia: 
obiiiam iiitur cHndum.ac toto corpore, omnibusq; vngulis refifiendum^ 
fugnandum.vinccndum.fdquopaao^^PriniumfjpinwnhquapUra' 

qut mortalium re?unturJatisfccero; htnc fi ufdm. armjs, quilus 
bdflis, Ciw hoflemmceffero, ac Herctllea vltion^ ,qu c dedit n aliimUlucl 
ivfum rcddidero. igiturexertis ingenioU qu.tntuUscumq; viribi^SyaLiam 
tiioJ^ci^tv S^iiJiM inuenio quxerathuifffmodi. 

Si a punfto protraftcX diametri L. diicantur in conuexam 
periphcriamrcft^ LF. LE. & exccntro circuli rcda: AF. 
AE. Dico maiorem cflc 
rationcm arcus FC. ad 
arcum EC. quamanguli 
FLC. ad angulum BLC. 
Ducatur rc(5la LL tan- 
gcnscirculum in pundlo 
L Itcm pcrpunda F. E. 
rcda FB. fecans AL. in 
B. (fccabit autcm cum-* 
angulus LAF. redio mi- 
nor fit^nam cum rciilus fit 
LIA. crit LAI. acmulto 
xnagiscius pars LAF. a- 
cutus3& in triangulo I- 
fofcclc AFE. aneulusad 



bafim AFE. 



acutuS:,qua- 
FAB. e- 




reangulis AFB 
xiftcntibus niinoribus duobus rcdis concurrcnt AB. FB. 
ad partcs B.) maior erit ratio fccftoris AFE. ad triangu- 
lum AEB. quam trianguli AFE. ad idcm triangulum AEB. 
fcd fcdor AFE. adfcctorcm AEC. adhucnuiiorcmhabct 
rationcm quam ad triangulum AEB. Igiturfcdor AFE. 
ad fcclorcm AEC. idcft arcus FE. ad arcum EC maio^ 

rem 
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rcm habet rationcm^ quam triangulum AFE. ad trian- 
gulum AEB. id eft quam FE. ad EB. & conucrtendo i. 6, 
minor eft ratio arcus CE. ad arcum EF. quam rcft? BE. 
ad re(5lam EF. Eodem prorfus modo oftcndcmus maio- 
rem efferationem fedoris HLE. ad fedorem ELG.ideft s^,6. 
arcus HE. adarcum EG. quam trianguli BLE. ad trian- 
gulum ELF. ideftquam BE. ad EF. quareminor eritra- 
tio BE. ad EF. quam arcus HE. ad arcum EG. Cum er^ 
gominorfitproportio arcus CE. adarcum EF. quam rc- 
€tx BE. adredam EF. & BE. ad EF. minor quamarcus 
HE. ad arcum EG. erit etiam minor ratio arcus CE. ad 
arcum EF. quam arcus HE. ad arcum EG. id eft anguli 
LAE. adangulum ELF. &pcrmutando5accomponcndo5 
maiorratio arcus FC. adarcum EC. quam anguli FLC. 
adangulum ELC. Qupd erat demonftrandum . Hinc eo- 
demmodoquofecunda huius Apologi^e oftcndcbam ma- 
iorem elfe rationem AOL. adAKL. quamOLA.adKLA. 
ac tandem ex tertia ciufdem ^ maiorcm cffc rationcm arcus 
OD. ad arcum KD. quam anguli OLA. ad angulum KLA. 
Quod ab aduerfario initio propofitum fucrat . 

Hanc demonHrationem per alium intcrnuncium Eudoxo porrigo. 
QMid dixcrit ignoro . Interim ego totus in taliomm vtrtor . P/noftitc 
fuperiyhi£c fcr?ne prima iniuriafuit qu£patientiam meam dtftoraHityi^ 
in vindiff^ conatum itmocentiam meam impulit . Occurrebat quidem 
fortis animi ef^e contemnere contemptum , nec fuum contumelix telum e 
manibHs tutius extorqueriy quamvbi prudentia lacefjita obmutefcityfed 
rat ionem vicit ( nec tamen fine ratione } recentisy vtvidebatur yiniH" 
rie fenfusy cuius acukum pati velprudentes ac boni viri difficilime pof- 
funt . ^are non vt doffrinam eiusprobarem,fedvtprobationis quam 
in me adbibucrat iniquitatem indicarem , quodipfe miniHrarattclunij, 
ineum pfnm acuerecospiy acquofpharam yquod aiunf.y redderem yfe^ 
quetem, qi icHionem quampotui difficilimam cudi, quam fi quidin Ma- 
tbematicis uduerfariusvaleretydemonflrari ab cofetij; adie£la etianu, 
luculenta conditioncy vt fi demonHraret^ ei loco controutrfoyfi ad gum 
afpiraret, fine controuerfia cederem . 

S 2 In 
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1 40 Curui ac redi proporcio promota 

Incirculo CDE. fumantur quatuor arcus CD. DE. EF. 
FG. fitque primus minor fccundo y hic tertio , & tcrtius 
quarto ^ aut contra i & linca 
qu.Tcumqircila HI. ita di- 
uidatur vt rcdc IK.KL.LH. 
candcm rationem babcant Vi^^J^ 
quam diffcrciuiafinus vcrfi ^^^^"p^ 
arcus GF. ad dilFcrcntiam^ q 
finusvcrfi arcus FE. & hu- ^ 
ius diffcrentia ad diflfcrcn- 
tiam finus vcrfi arcus DE. & 
fic dehiccps , & dudis paral- 

lchs IP. KO. LN. HM. poffitrcaa IP. quadratum choir- 
da^ arcus GF. & dupkmi quadrati , aut quadratum finus 
vcrficiufdcmarcus^atqiita ordinedc rchquis. Quanitur 
numpcrquatuorpunfta P. O. N. M. duci poflit hnca vni^ 
ca rcguhiris^ & cuiufmodi illa fit . 

llanc yhl acccpit primo ccffim irc ^hinc teyg^incyfari y ac taudem 
rcfpondtrc renuit , caufatus proxmum dfitfum : mc mmcrito vt 
cnim erat Tilathcftos pnitus enigma Tcotico difficilius animaduet' 
tityad quodfolucndum mfcio" quid Ocdipt maius rcquircbatur .Tru- 
dentcr igitur irc per extcntum funem rtnuit ne fuo lapfn imperiti-s 
(nec enim apudiuflos rerum t^fiimatorcs minoris habendiisfuifftt) ri^ 
fum itioucret . ytvero reccns effcymfccbat tn ^emntum ira ( cuius 
vt vcrumfitear , v irulcntiam tempus dccvxitj pauca qfcdam Theo^ 
rtmata Geometrica y quc cumvnuo prohlcmatc Dicphanti edidtraty 
fcd minimevulgaria m manus meas tandcm pcrucncrunt , quxccepi 
dtligtntius pcrftrutariyVt nodttm ft f.cripofftt yTcl in fcirpo ipfmn^ 
hcnirc poffcm . ^tq^ rt Lynccos hahct oculcs vlcijcerdi libidoy tria 
cccurrerunt quc vibrarcm teUyqu^ fi nonlcthalc vidnus infcrrent y 
faltem cutcm jion fjnc doloris fvnfu pcrflringcrcnt . Trimtm audiC" 
ram non ahf j^Thcfco fuum illum ^chillcmy ita cnim haberi vole^ 
baty laudem jibi comparaffc . Secundo anmaduerti in Thcorcmat<Lj 
dcti. rmmato pagina nona linea i 5 . ccnf qucntiam rcn rc£Ie tnfcrn cx 
fquo yVt tpfc habcty ncmpc cx si.propojit. ^.Sid cx Siholio propor^ 

tionis 
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tionis 1 5 . ciufdenj quinti , vtinmnti manrfeflnm erit . 7)eniei; oct ur^ 
rit in eadempropofnioyie eum nonomnes cafns perfccutum fuifle^fcd 
tantimcum linca CD. circulum Jecaty non cumtan^it . Exillis i^r^ 
tur tribus capitibus hanc propofitionem efformauiquam ei tranfmiffi 
dcmonflraiidam , vt fuo quodammodo fc gladio iugulare coferctur. 
Trepofitum fit demonflrareTheorcma detemiinatum a C. TnallioEvL 
doxo non fuiffe reSe dcmonHratum : qu£ rcs cum in miramfolicitu^ 
dinem coniccit , cum latcntem cuniculum dcprehendcre non poffct. 
tAtqiheccfl malignitas cuius mc infimulautt Eudoxus , qui fj tam 
reacanimorum -TraBcKoyictv ,quam rcrborum Kcty.f>?.cylAvtcnuiffityhanc 
potius fquifimum talioncfn nidtgetajfct y neq; iniuriam ame illatam 
conqucflus ,fed iuflt(fime propulfatam confijfus fuiffct . Caucat au- 
temnefipergatacriorem iratc 

In fcfc cicat Rhamnufidis iram . 

Dum quod cius afftatu faRnm efl Dirarim teterriwe flylo ini'- 
quifjimo audct afcribcre . Scd quid fcnticndum y tu dixcris intc^cr-* 
rimc Lc5loryqua?n cnim tibi ab initio hac dc rcyde quapotiffimum 
lis co7ttc(iata cfl , cognofcendi , ac pronunciandi potcslatcm , qncd in 
tne fuit yconceffiy candem nunc ratam habco yiudicio tuo ne tantil" 
lum quidcm rcfragaturus . jlt qup-cs quid re vera de illis Thccrc-- 
rnatis fentiam f l^io ejfe elcgant^ijjima , que vel folafuum au-» 
thoremyquisquis illc fity Gcomctrarum albo dignum rcddere pojfint: 
qu^ vero ncgligcntius atit omiffa , aut immutata funt parum aut ni^ 
hil de eius laudc dctrahunt yctmi facilime vel a mcdiocriter inrcbus 
T^athcmaticis verfato reflitui poffint . 

^dcbis y gcncrofc LcSor y homuuciones tanta contentionepro an^ 
guflo ^cadcmia angulo tumultuantcs , B^Qe id quidcm , fi tty^le^ 
xandrum ac 7)arium dc ^fi^ Imperio Cefarcmq;ac Tcmpcium de 
erbis dominatu contcndcntcs rifcris . Spcciofior illisynon maiordif" 
ftdij caufa ftit, J^am rcrum humanarum magnitudimm non mo^ 
lcs fcd fsiimatio facit . Tanri mihiVatauinusfuggeHus quantiTel- 
Ifo iuucni , ac perpetuo Diffatori non ynus fcd Dtmccrjticonnu, 
fnundorum aceruus . Tro co fi pugnant y pugnamus ^ nos folo ar-^ 
worum gcnercynon pugnandi ardore diferentes. llli vclitibusynos 
frolufiombus prelium acccndimus ;illi eminus tela, nonfcommata^ 
iacimHs; cominus tlli baftis,ac gUd^s^ nos fljlts nc caUmis con^ 

gredimur^ 



i \i Cumi ac rcdi proportio promota . 

gredimur , legiones iUi , nos rationes committimus . Vtrifque finis^ 
vi£loria , queque vi£foriam fequitur gloria , fed nofira 'eo fape ma-^ 
ior quod in vnum caput colleiia magis elucefcat , illa ampliffima^ 
communione in multa hominum millia difjipata dubio plerumque^ 
fplendore efulgeat . ^empe ftc voluit qui voluntatis nutu omni^ 
condidit yVt non naturalia tantuTn^fed etiam bumana lite cirami^ 
citia conH^renti illa quidem vt benefica vnione feruarentur , iflaJ 
ne noxio torpore corrumperentur; vt enim marcet fine aduerfario vir^ 
tus , ita amnlatione lacejjita mirum quanta contentione ad egregia 
facinora feratur. 

Tuncbenefortis equus refcratocarcerecurnt, 
Cum quos pr^ecereat ^ quosve fequatur habet . 

Tejlem hxnc ipfam exhibeo ^cademiam y ac infimta prfftantifJimO'' 
rumvirorum , qui ex ea tanquam exequo prodicrunt^ opera^ qu^for-» 
te §terno preffa geluy in authorum y tanqnam terr^z vifceribus deli^ 
tuiflent , ni ea genialis amulationis cflus in foccundum germen , ac 
vberrimos f u6lus cxclufiffct . ( erte hoc quicquid fit operis tot 
nearum y triangulorum ,circul )rum fchematifmis refirtumy non fine 
fumptibus qui cenfum menm longe fupcrant^ nefcio an ego , nefcio an 
antagonifta fuum editurus fuifSet y^ni flimulos xmula virtus add dif 
fet, Huic tu has etiam vindicias , non inuidig , non makuolentiA 
afcribe benigne Le£ior y & f^ale. 



F I N I S. 
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C VRVI AC RECTI 

Proportio promota . 

LIBER TERTIVS. 

THEOREMA I. PROPOS. I. 

I fuerit vt prima reda ad fccun- 
dam, ita tcrtia ad quartam, & affu- 
manrurquinra &fexta : erit vt rc- 
(flangulu m fub prima & <juinta,ad 
recnrangulumiub fccunda & fcxta, 
ita redangulum fub tcrtia & quih- 
ta, adredangulum fubquarta &c fcxta. 

Sit vt A. reAa ad rcdanu. 
B. ita re(5la C. ad re(5lam D. 
&afrutnanturdu^qu?libet E. 
F. Dico ref^angulutn fub E. 
A. ad recftangulum fub F. B.ef- 
fe vt redangulum fub E. C. 
ad recilangulum fub F.D.Cum 
enim fitvt E. ad F. ita E. ad 
F. & vt A. ad B.itaC.id D. 
eritrfttio compofita ex E. adF. &A. ad B. eadem ratio- 

ni 
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1 44 Cumi ac rcdi propottio promoca . 

ni compofit» cx E. ad F. & C. ad D. fed ratio compo- 
"■^■^' fita ex rationc E. ad F. & A. ad B. cft ratio re^aanguli 
fub E. A. ad rcAanguIum fub F. B. & ratio compofita cx 
ratione E. ad F. & C. ad D. eadcm eft qux reaanguh 
fub E. C. ad reaangulum fub F. D. Igitur vt redangu- 
lum fub E. A. ad redtangulum fub F. B. ita redangulum 
fub E. C. ad rciSangulum fub E. D. 

Aliter. Cumrcaangula fub EA. & fub EC. habcant 
eandcmaltitudinem E. cruntvt A. ad C. Rurfuscum rc- 
dangula fub F. B. & F. D. habeant eandcm altitudinem 
F. cruntvt B. ad D. Quarccumfit vt A. ad C.itarctaan- 
gulum fub E. A. ad rcdtangulum fub E. C. vt autem A. 
ad C. ita permutando B. ad D. & vt B. ad D. ita reaan- 
gulum fub F. B. ad redaagulum fub F. D. eritvtredan- 
SchoJ.n.j. gulum fub E. A. ad rcdangulum fub E. C ita rcdangu- 
lum fub F. B. ad rc^flangulum fub F, D. Qupd eiat pro- 
bandum. 



S 



THEOREMA II. PROPOSIT^O IL 
I facrintquatuorrcdxproporrionalejr: eritvt 
quadratum primx ad quadratum fecundxjjita 
redrangulum fub prima & tcrtia^^ad reclangu- 
lum fubrecunda & quarta . 

Sint quatuorrcA^e A. B. C. D. proportionalcs . Di. 
cocfTc vt quadratuiii A. ad quadratum B. ita rcdangu- 
lumfub A. C. adrc(ftangu]um fub B. D. Namcumfit 
vt A. ad B. ita C. ad D. crit pcrmutando vtA. adC. ita 
B. ad D. idcoq;rc(5i:angula fub 

A. C. rcdangulis fub B. D. fi^ [ ' A 

i.dcfin.e^. milia funt: fimilia autcm (unt & [ ' ^ 

quadrata A. B. Igitur fupcrdua ^ 

bus primis A. B, coallituta funt ' 

duo 
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dao redilinca fimiria ^ fimiliteiqi defcripta , vidclicet qua- 
drata A* B. & fuper duabus C. & D. itidemduoredlan- 
gula C. A. & D. B. fimilia : vt igitur quadratum A. ad qua- 
dratum B. ita rcdlangulum fub A. C. ad redanguium iub 
B« D* 

Aliter. CumfitvtA.adB. ita C. ad D. afTumanturE. 
quinta , & F. fexta ; quarum E. 
fit2equalisprim;EA.' & F. fecun- . 1\ r n 
d^eB. eritexpr^pcedenti propofi- i t t i 4 
tione^vtrc<ftangulumE. A.ideft £ p 

quadratum, A. ad redangulum^ • « / 

F. B. id eft quadratum B. ita re-- 

dtangulum fub E. C. id eft , fub A. C. ad redangulum fub 
F. D. id cl\ fub B. D. Quod erat demonftrandura . 

THEOREMA III. PROPOSITIO III. 

SI fuerint trcs quantitates qua^cumq; priores, 
&quatuor re6t^ linea: j^oftcriores fueritque 
vt prima priorum ad lecundam ita prima^ 
polteriorumadfecundam ; & vt fccunda priorum 
ad tertiam 3 ita tertia pofteriorum ad quartaftirerit 
vt prima priorum ad tcrtiam , ita rc(5langulumj 
lub prima & tertia pofteriorum , ad re£langulum 
fub carumdcm fecunda & quarta. 

SI T inprioribusquantitatibusquibufcumqucvtA.ad 
B. itainpoftcrioribusredis lineis 
D. ad t. & vt B. ad C. in priori- A B C 

busquanritatibus^ itaF. adG. in h*- — 1 ' . 

poftcrioribusrc(ftis. Dicoc/revt D_E 1F_Q_ . 
A.ad C. ita rcdangulum fub D. ^ "^' 
Y. ad rtdrangulum iub E. G. Quoniam eft vt A. ad B. ita^ 
D. ad E. & vt B. ad C. ita F. ad G. erit ratio compofita cx 
rationibus A. ad B. & B. ad C. eadcin qux compofiti^ cx ra- 

T tionibus 
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tionibus D. ad E. & F. ad G.fcd ratio GOmpofita cx rationf:- 
bus-A . ad B. & B. ad C. eft ratio A.ad C. & ratio compofita 
cx rationibus D. ad E. & ¥. ad G. cft eadcm qu^ rcc^anguli 
fub D. F. ad reaangulum fub E. G. Igi tur vt A. ad C j ta^ 
rcftangulum fub D. F. ad rcftangulum fub E.G. Qucd de* 
monftj-are volcbamus^ - 

THEOREMA IV. PROPOS- IV. 

SI fueriM quatuor re6la^ proportionales : re- 
(aangulumfubprima& quarta erit medium^ 
proportionale intcr re6langula fub prima 
fccunda , & fub tertia & quarta . 

S I N T Quatuor rea^proportionraks A. B. C. D.ncm- 
pe vt A.adB.itaC.adD. Dicorcaiangulumfub A. D.elfc 
mcdio loco proportionale inter rcftangulum fub A. B. &.re- 
ftangulum fub C. D. AfTumantur dua: infra quatuor datas 
quarum D. fii a^qiialis quarta? D. 
* & A. axpalis prima^ A. crit^ cx A B C 15 

prima tcrtij hiaius ^ vt redangulu , 1 » , — — ^ 

lubD. A. ixicft/ubquarta&pri- I> A 
ma ad rcdungulum fub A. B. pri- * ^ 
mu& f^cuiida^ira rcctangulum^ 

fub D. C.quarta & tcrrra ad redangurum fub A. D. prima 
&quarta. Quarccumfit vtrcc^iangulum A.D. ad rcClan^ 
gulum AB. ita rc(ftangulum D. C .ad rcCtangulum A.D.cric 
conucrtcndovt rcdanguUim A. B. ad rcAanguIum A. D.- 
ka rcdangulum A. D..ad rcc^iangulum D.C. Quod propo-^ 
facramus dcmonftrarc . 



THEa 
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THEOREMA V. PROPOS. V. 

SI fucrint quatuor rcdlx proportionalcs : crit 
vtquadratum primx , ad rcdangulum fub 
fccunda&tcrcia, itarcdangulum fub prima 
& rertia,ad rcdangulum fub quarra& rertia. 

S I N T quatuor rc<a^e proportionalcs : vt A. ad B. ita^ 
C. ad Dicocffe vtquadratuin 
A. ad recaangulum B. C. ita rc A B C D 

<aangulum A.C.ad re^aangulum h 1 1 

C.D.Aflumanturdu^infraqua. A C 

tuordatasquarum A.fita:qualis ' * ' 

prim^ A. & C.cTqualis tertia\C. 

critexprimatcrtijhuius reAangulum fub AA. ideft qua- '^- 
dratum A. prim^ ad re<aangulum C B. fub fecunda & tcr. 
tiaiitaredangulum A.C lubprima& tertia^adrciaangu^ 
lum C. D. fub tertia & quarta • Qupd cft propofitum . 

THEOREMA VI. PROPOS. VI. 

SI fuerint cjuatuor red^ proporrionalcs :erit 
vt rcdangulum fub prima & rcrtia , ad rc- 
d:angulum fub prima & fccunda ita qua- 
drarum tcnix ad redangulum fub prima &f 
quarta. 

Sn vtA.primaad B. fecundam ita C. tertia^ ad Di 
quartam. Dico cffe vt redangu* 
ium A.C. ad redangulum A. B. _A B C D 
ita quadratum. C. ad rcdtangulu ^ < i — rr* 
A.D. Affumantur C. A.a?quales ^ ^ ^ A , ^ ^ 

terti^ & prim^e , Eritex i. j.hu- 

ius redanguJum A. C. fub prima & tertia^ ad reaangulum 
A . B. fub prima & fecunda^ vt rc<aanguJum C.C.id eft qua- 
dratum.C. terti^^ad reiilanguJum A.D>liib prirna & quara. 

T 2 SCHO- 
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SC H O L IVM. 

X eodem prmcipid fojfent demonHrari propofinones 

17. Itb. 6. eleryicnterHm , nempe ft quatmr reclcn //- 

nc£ propertionales fucrint ^ cjuod fuh extremis comprxhendt^ 
tur reitangulum y (fiquale elr e i 
qucd fub medjjs compr^henditur ^ B C D 

re^langulo. Snentmvt A, ad 1 ^ -1 1 ■ 

S huius ^^^^* •^' ajjumantur B. A. B A 
fecund^ dr prim^ Jiquales : Erit 'vt 
re6tangulum B. A. fub prima (jr 

fecunda ^ad re^iangulum A.B.fub fecunda ex prima ita re^ 
ftangulum B, C. f^b fecunda tertia , ad reciangulum A.D. 
fub prima ^ quarta : inqnalia autem fltnt re^ianguta BA. 
AB. Igitur etiam ^qnalia funt rcciangula B. C. A. Z). 

£luod f intermedi^ B. C. aquales ponantur , fodem modo 
■^Hendemus reifangulum A. Z>. reciangulo B. C. id esi quadra-- 
to B^ vel C. ejfe aquale . 

THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

SI finc quotlibet magnitudinum ferics quot- 
libet magnitudines contincntcs finguL^ in., 
qualibct proportione Aritlimetica contmuai 
crunt & compofitx prin>x cum primis , lccundx 
cum fecundis 3 & fic dcinceps ^ in continua propor. 
tione Arithmctica . 

SINT quotlibet fcriesmagnitiidinuni quarum prima 
contincatprimumtres magnitudincs AB. DE.GH. fccun- 
damagnitudinesBC.EF.HI.tcrtiamagnitudmcs CN-FO* 
IP. habcantquc AB. DE. GH. rationcm Arithmcticam , vt 
& 2\\x fcrics . Dico quod etiam compofita? prima: AB. BC. 
CN. &fccundicDE.EI. IB, &tcrtJi GH. Hl-lP. habcnc 

ratio- 
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rationcm Arithmcticam. QuoniamtrcsmagnitudincsAB, 
DE. GH. funt in proportionalitatc Arithmctica, crunt AB. 
GH. duplo ipfius DE. a^quales ( vt oftcndcmus in fcqucnti 
Scholio) item BC. Hh fi- 
muldupl» erunt ipfiusEI. jg q 

&CN. IP. ipfiusFO. Igi- A < r^- — , — , jsj 

tur omnes fimul AB. GH. p 

BC. HI. CN. IP.id cft tota J> * ^ i — . o 

AN, & tota GP. crunt fi- 
mul dupl^ omnium DE. G j i : 
EF. FO.id cft toti DO. Igi- ^ 
tur in ratione Arithmctica 

funt AN. DO- GP. vt fequenti Scholio probabimus . 

Sed contincat qucelibet ferics magnitudincs plurcs tribus 
vt prima contineat magnitudines AB. DE.GH. KL. fecun- 
da magnitudines BC. EF. HI. LM. tcrtia magnitudiaes 
CN. FO. IP. MC^Habeantquc . ^ 

. AB. DE. GH. KL. rationem Ari- ^ 2- ^ 

tbmeticam continuam 3 vt & alia? 
ferics ^ fingulae candem^ aut pe cu- 
Jiarcm.Probabimus ex prima par- 
lehuius propofitionis^tres AN. 
DO. GP. cffc in proportionalita- 

te Arithmetica. Rurfus ex eadem oftendemus^ trcs magni^ 
tudincs DO. GP. KC^cfTe in ratione Arithmctica . Igitur 
cxdcfinitione^ipfarum AN. DO. & DO. GP. eadcm eft 
differentia . ItemipfarumDO.GP.&GP.KC^eademctt 
differcntia : Quarc (^qualcsfuntdifferenti^magnitudinum 
AN.DO.GP.KC^Suntigiturincontinuaraiion-e Arith- 
.metica. Qupderatdcmonftrandum. 

scholjvm. 
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ycd ven duA wAgnitudines AB* GH^ Jtnt dupU ifjius 
jDf. & reliqua qux in propjitione fupponuntur verd 



I f 0 Curui acredti proportio promota . 

ftnt,dmonflrmt pr* cxteris luculentifftme Claudius Gafpar 
Bachetus ,vir non in mathematicis folum^^fed in omni gene- 
re Uteratur* vel antiquis cmfcrendus in ^folutijjimis cem^ 
mentarp qua in Diophaatum edtdit ,cuius aliquot propojttio- 
nesqutainnoftris operihus vfuuenient , a numeris ad quam- 
Itbet quamitatem transferemus ,vt ijsconfulamusquibus for- 
te nobilijjimus hic author non innotuit . 

D E F I N I T I O. 

PRoportio Arithmetica en cum in trtbus aut quatuor feu 
numeris feu magnitudimhus eiufdcrn generis , eadem^ 
iytut nulla) efl differentia primx fecundx,qu£ fecund^ 
& tcrti£ ; aut qux tertix & quartx : ita tamen vt fi prtm.i_-. 
citm fecunda comparetur ac ficunda cum tertia ,aut tertia cum 
q»'trtafiuguUfngulisvel£qualesvel maiores velmtnores exi. 
^ant.Eademveroproportio fin trtbus termims cofisiat yi<ri7, 'g 
fitirnedietas ac anologia^fiin quatuor analogtatantum ac pro- 
porttonalttasArithmettca dicttur . jQuodvero td nomims non 
l^ntumquantttatidtficret,i,fiedctiamcontinuatrtbu:pofjit,au^ 
thorcm habemus prxter altosluculentumPappum Alexandnnu 
tjut Ubro 3. colUcl. mathcm. tllud tn quamttate continui_j 
pajjtm vfiurpauit. 

I. 

SI fucrit coJcm difFcrenti.i primxmagnitudi- 
nis ad lecundam qu.r tcrtixad quartamjleu; 
^ fi fucrint quatuor magnitudincs Arithmeti:. 
cc proportionalcs \ iumma ex cxtremis conflata^ 
cnt mediarum fumma: a:(]ualis: & li cxtrcma fi- 
mul iumntafucrinta:ciualia mcdijs fimul fum- 
ptis,crunt diax magnitudincs Anthmeticcpro- 
portiopalcs . 

SINT 
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H 



SI NT quatuormagnitudinesAB.CD.EF.GH. fitau^ 
eodcm ddFcrentia AB. & CD. qu^ ER & GH. ( quod\a 
cflTc Arithmetice proportio- ^ 
nales ) Dico duas AB. GH. 
fimul duabus CD. EF. eflo A » 
ffqualcs . < ; 

Sit primum AB. ipfi CD. 
^qualisjcumnulla fit difFc- 
rentia inter AB.& CD.etiam 
nulla erit inter EF. GH. ex C - 
fuperiori definitionc,«qua- 
ksigiturfunt EF. GH. Si 

igitur^qualibus AB. CD.addantur requales EF.GH. ncra: 

f ' ?• fl.^t^^^-yk^^- AB.GH. fimul ^equa- 
les ipfis CD EF. fimul . Quod primo probandum erat . 

1 ior A B. quam CD.quorum difFerentia fit 

IB. & duarum EF.GH.dif- 
fcrentia fit KF.manifcftum 
cftAl. CD. cfrexquales 
cum ab i;s pars-IB.qua dif- 
fcrunt fublata' fit : Item^ 
EK. GH.ob eandem ratio- 
ncm funta;quales:jcqualcs 
autemetiam funt IB. KF. 
cx hypotbefi . Igitur cx 

prima parte huiuscrunt dux Al. GH. duobus CD. EH 
q,ualcs,quibus fi addantur «qualcs IB. KF. crit tota AB^ 
€umGH.a:qualis toti EF.cum CD. Qupd fecundo loco 
eratoftendendum. 

^ Tandem inuertatur ordo magnitudinum ; ita vt prima fit 
GH. lecunda EF. tertia CD. vltima A D.eodemprorfus de^ 
monftrandimodooftcndemusduas GH. AB. duabus EF. 
CD. cffc a?quales . 

Sed fint dua? magnitudines AB.GH. ipfis CD.EF. 
quales. DiC0;,differentiamAB. & CD. efle eandem dif-' 

&rcntix 



I 

— ( — 



H 



<1> 



3> 
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ferenti> EF. & GH. feii quatiior 
AB, CD.EF.GH.effe Arithmeticc 
proportionales. Sintrurfusprimo 
cpqualcsAB. &CD. Qupniamse- 
quales funt AB. GH. ipfis CD. 
EF. fi ^quales aufcrantur AB. & CD. rcmanebunt aequale^ 
EF. GH.nullaigitureftdilFcrentia intcr EF.GH. fed 
nuUaeftinter AB. CD. Igiturex fupcriori definitiono 
Arithmeticcproportionaleslunt AB. CD. &EF. GH. 

Sit vero maior magnitudo AB. magnitudine CD.excef^ 
fuIB.&fmtiequalesAB.GH.fimulipfis CD. EF. fimuh 
crunt igitur AI. CD. fublatadifferentia IB. a^quales. Qua- 
rcjfi ex aggregatis AB. GH. 
&CD. EF.quce fupponuntur 
sequalia^ aufcrantur a^qualcs, 
illinc AI. hinc CD. rcmanc- 
bunt IB.GH.ipfi EF.as^qualcs. 
Rurfus dctra(5la EK. crquali 
ipfiGH. itavt fupcrfit KF. fi 

ex a*qualibus IB. GH. & EF. aufcrantur arqualcs EK. GH. 
rcmancnt IB. KF.a?quaIcs , cft autcm KF. difterentia ipfaf u 
EF.GH. IgiturlB. difFcrcntiaprimar:>& fccund^^a^qua- 
lis cft ipfi KF. diifercntia? tcrtia: & quarta:/unt crgo , cx dc- 
finitionc prarcedcnti AB. CD. EF. GH. Arithmetice pro- 
portionalcs. 

Scd lit minor prima magnitudo GH. quam fccunda EF. 
cxcclfu KF.&finta?quaIcs GH. AB. ipfis EF. CD. crunt 
igitur GH. EK. arqualcs. Quarc fi cx aggrcgatis a?qualibus 
GH. AB.& EF. CD. aufcranrur aqualcs illincGH. hinc 
EK. rcmancbunt KF. & CD. ipfi AB. a-qualcs. Itcrum_. 
fumpta ALarquali ipfi CD.crit IB.diftcrcntia ipfarum CD. 
AB. QuarefiabaqualibusKF. CD.&AB. auterantur ^e- 
qualcs^iUinc CD. hinc AI. rcmancbunt^ vt priuSj diffc- 
rcntia: Ki IB. arquales, idcoquc crunt prarditihr quatuor 
magnitudir.cs Arithmeticcproportionalcs. Qupdcrat vU 
timo loco jdcmonftrandum • Si 
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SI fuerint tres magnitudines in medietate A- 
rithmetica : crit prima cum tertia dupla fc« 
cund^e . Et fi prima cum tertia fuerit dupla 
iccund^, erunt tres magnitudines in medietato 
Arithmctica. 



S I N T tres magnitudines A. C. E. in mcdietatc Arith. 
metjca- Dicoduas A. E. ip. 
fius C. cffe duplas. Accipiatur 

G. ^qualis ipfi. C. Erit ipfa^ A f , ^ jeffnit.ru. 

rum A. C. & C. E. cadcm dif. ^ P^^io^i- 

ferenti-a , fcd ipfarum CE. & C < > ^ » 

G.E. ctiam eadcm cll difFercn 

tia 5 ergo ipfarum A. C. & ip- E> i 

farumG. E. cftcadcmdiffc- 

rcntia. Igiturpcr pra?ccdcn. 

tcm du^ A.E. fimul duabus 

C. G. fimu] funt ax]ualcs : fed C. G. fimuJ funt duplre ipfius 
C. cum inuiccm fint a^quaJcs C. & G. crgo A. E. ipfius C. 
funtdupJcT. QupdcfficereprimoJocovoJebamus. 

Sed fint A. E. duip\x ipfius. C. Dicotiics magnitudincs 
A.C.E.c/rc in medictate AritJimetica . Sumpta enim rur- 
fus G. a?quaJi ipfi. C. Cum A. E. fint dupJ^t ipfius. C. erunt 
duabus C. G. a:qua]es. Igitur pcr prarccdcntcm crunt 
quatuor A. C. G. E. id cft A. C.C. E. in proportionc AritJi- 
mctica ^ ideoquc A. C. E. in medietate AritJimetica. Qupd 
fecundoJoco probandumfuerat. 

Priorem patrcm Jiuius propofitionis alitcr dcmonftrat 
Clauius ScJioJ. in 17. 6. propofitionc i. 



V Si 



1 j 4 Curui ac rcdi proportio promota. 

III. 

SI fint quodlibet magnitudincs inproportionc 
Arithmetica continua, extrema^ fimul fum- 
ptx xquales funt duabus ab extremis a^qua- 
liter remotis,&: duplo mcdia^ in multitudinema- 
gnitudinum impari. 

Sintquotlibetmagnitudines A.B. C. D. E. multitudin^ 
impare^cequaliterdilFcrcntes^feu in proportionalitate A- 
rithmetica continua. Dico extremas A.E.cfle «equules ipfis 
B.D. qu^ ab extremis a^qualiter 

remoucntur &tam A. E. fimul 

quam B.D. fimul^ cflTe duplas ip^ 
fius C. Nam cum fefe a?quali 
exccffu fupcrent A.B. & D. E.cx 
hypothcfi & dcfinitionejCrunt 

A. E. ipfis B. D.a?qualcs3pcr pri- D ' — ^ 

mamhuiusSchoIijr&quiaB.C, 
D. funt Arithmcticc proportio- 

nales^^ctiamexhypothcfi^crunt B. D.ipfius C. dupJ^r^^per 
fecundam huius Scholij Scd duabqs B. D. a?quaJes funt duce 
A.E. DupIaMgiturfuntdua? A. E.mediie.C.Quit omnia^ 
ciant demonftranda . 



9v 
c - 



s 



I V. 

I quamor magnitudines fucrint Arithmcti- 
ce proportionales, criam conuertcndo crunt 
Arithm^ticc proportionalcs . 

SI enim quariior magnitiidines fiierint Arithmeticc pro- 
portJonalcs, aut fupcrabunt prima fccundam & tertia quar- 
tam codem cxccfTu , aut ab ijs dcticicnt,aut prima , & fecun- 
da 

, itemfccuHda&tcrtiacrunt arquales. Siprima fupcrec 

fc- 
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fccundamcodemexccffu quo tertia quartam , fccunda eo- 
^demdefcdudeficietaprimaquoquarta a tertia^eadem e- 
nimeftdifferentiaquaminoramaiorideficit5& quc^ maior 
minorcmfuperat.Igitur exdelinitionehuiusSchoJij/ecun- 
da ad primam ^ & quarta ad tertiam candem ha bcnt ratione 
Arithmcticam . Si prima eodem defcdu deficiat a fecunda 
quo tertia a quarta ^ fecunda eodem cxccflii fuperat pri-- 
mam^quoquartatertiam. Atque ita rurfus habcbunt fe- 
cunda ad primai& quarta ad tcrtia proportionem Arithme^ 
ticam . Denique fi prima & fccunda , item tertia & quarta^ 
fint a^qualcs , conftat nullam cffc difFcren tiam inter fccunda 
&primam3itemnullaminterquartam& tertiam : Quarc^ 
fecundaadprimam, &quarta ad tcrtiamh:?bebuntpropor- 
tJonalitatemArithmeticam^ex eadem definitionc. Qiiod 
crat demonftrandum . 



SI quatuor magnitudines fuerint Arithmerice 
proportionaIcs3& vici/fim crunt proportio- 
nales. 

Hxc propo/itio demonftraturaFederico Com- 
mandino , &: ChriftophoroCJauio Lemm. in 80. 
propofit. hb. 10. elcmentorum : fedbreuius hoc 
modo . 

S INT quatuormagnitudinesA.B.C.D. Arithmetice 

proportionalcs. Dico quod pcr. ^ 

mutando A. ad. C. & B. ad D. ha- . ' A 

bentrationem Arithmeticam. Na B 

quoniam A. B. C.D.funt in ratio. ^ 

ne Arithmctica:,criintperprimam * ' 
partcmprimarhuius Scholjj^cxtrema? A. D.medijsB. C.ar- 
quaks. R urfus ftatuantur cf dem magnitudines ordine per- 

V 2 nautato 
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murntc A. C. B. D. crunt ccdcm extrcma? A. D. ijfdcn-i mc- 
dijsC.B. c^qualcs. Igirurpcr fccundam parrcmprim^ pro- 
pofirionis huius Scholij erunr A. C. B. D. in rarionc Arith- 
mctica. Qupd erat probandum . 

THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

SI fint quotcumque niagnirudines & alia^ ipfis 
cquales aumero qux bin^ in cadcm rationc 
Arithmetica fumantur^ & cx xqualitate iii-^ 
eadem ratione Aritlimetica exiftcnt. 



D 

fT 
z 



N 



B \ 



s 



S I N T primum trcsmagnitudincs AD.EG.KT.& alia: 
tres IN. OQJIS. finrquc AD. EG. & IN. OQJn rarionci. 
Arirhmcrjca. Irem EG. HT. & OQ^RS. finr in ratione 
Arirhmcrica. DicoquoquccxcTqualitate AD. KT. & IN. 
R S. cflc in rarionc Arichmcrica. Sirprima: AD. &fccundx 
EG. dirfcrcntiaDC. Ircm.. 
fccundcTEG. & rcrrise HT. 
diifcrenriaGF. cui accipia- 
rura:quah*s CB. crunr HT. 
& EF. ax]ualcs ; ircm EG. 

AC. a^qualcs crunr ^cx 
q u I b u s li d cm an r u r u a 1 cs 
GF. CB. rcmruLbunr BA. 

EF. id cfl: HT. cToualcs . > -ij \, 
Dittcrcnria jgirur jplaruni_. 
AD. & HT. cft pars BD. 

Eodcmmodo infccundis magnitudinibus fi firprim.TlN. 
& fccundcT OC^J^dirtcrcntia MN. ircm fccundcV OQ^ 
tcrticTRS.ditFcicntiaPQ^cuicTqualisfumarurML. crit tc^ 
ta NL, difFcrcnria prim.T IN. & tci ti.v RS. Cum igitur AD. 

EG. & IN.OQ. fintin proporrionalirate Anrhmcrica^erunt 
cxdcrinitioncdittcrcntiaXD. MN. a^qualcs. Itcm quia^ 

EG. 



M 
L 
A 



O R X 
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EG. HT, & OQ^RS.funtinrationeArithmeticacrunt dif- 
fcrcntia? FG. PQ^a:quaics:ipli autem FG.eft rtqualis CB. & 
ipfiPQ.3:qualisLM.Siigitura:qualibus DC. MN. ^rqua- 
lcs addantur C B. ML. crunt tota: DB. NL. a-qualcs ; eft au- 
tcm oftcnfa DB. diftcrentia prima^ AD.& tcrticT HT.& NL. 
diftcrentiaprima,'IN.& tcrtia^RS. in fccundis magnitudi- 
bus. Igitur AD.HT. & IN. RS. habcntcs a^qualcs diftc-- 
rentias DB. NL. cx dcfinitione fiint in rationc Arithmctica. 

Scd fint plurcs magnitudines tribuS;,ita vt fint etiam HT* 
&V.& RS. X. in proportionc Arithmetica. Dico adhuc 
AD. V. & IN. X. cfle in rationc Arithmctica . Ipfarum c- 
nimHT. V. diftcrcntia fit YT. cui ajqualcs fumantur FZ. 
BK. & ipfarum RS. X. diftcrcntia fit r S. cui a?qualcs fuman- 
tur P^. L A. Eodcm modoquoinprimapartehuiuspropo- 
fitionisprobabimusDK.& N A. effe diffcrcntias ipfaJi.m-- 
AD. V. & IN.X. cafdcmquccffe intcr fc aqualcs . Igitur 
AD. V.&IN. X.cruntinrationc Arithmetica. Quod dc- 
monftratum cffc volcbamus . 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

Sl finc quotcuinque magnitudines in rationo 
Arithmetica , &: totidcm alic lumantur qu? 
eandcm cum illis proportioncm Gcometri- 
cam habeant , fingulx fingulis : habcbunt etianfL» 
poftcriqres rationcm Arithmeticam . 

SINT trcs magnitudincs DA. CA.BA.in rationc Arith- 
mctica & vt DA. ad CA'. ita GP. ad FP.& vt CA. ad BA.ita 
FP. ad EP. Dicoetiam GP. FP. EP. cflfe ArithniCtice pro- 
portionalcs . Cum enim fit cx hypothcfi vt DA. ad AC. ita 
GP.adPF.eritdiuidendo vt DC. ad CA. ita GF. ad FR 
Rurfus cum fit v t CA. ad AB. ex hypothefi ita FP. ad PE. e- 
rit pcr conuerfionemrationis vt CA. ad CB. ita FP. ad FE. 

Quare 
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Qua re ex «qiialitate , erit vt DC ad CB. ita GF. ad FE.Scd 

CD. CB. funt differentia? triu 

quantitatuin AD.AC. AB.vi- 

delicet CD.ipfarura AD. AC 

& BC ipfarum AC AB.ha- * H B C 

bentium rationem Arithme- _ ' ' ' ' ^ 

ticam ex hypothefi : arquales p t i i f . G 

igiturfuntDCCB.ex defini- 

tione , jcquales igitur etianu 

GF. FE. eandem cum illis ra- 

tionem habentes : Sedetiam FG.FE. funtdiffcrcnti^trium 
maonitudinum PG. PF. PE. nimirum FG. ipfaruni FG. PF. 
?c '"'^ PF.PE. IgiturctiamtresmagnitudinesPG. 

PF. PE. lunt in rationc Arithmctica . 

Sint vero pJurcsmagnitudinestribus AD. AC. AB.AH. 
in rationcArithmctica&fitpiartcicavtBA.ad HA.ita EP. 
ad IP. Dico ctiam GP. FP. EP. IP. habere rationem Arith- 
mcticam. Namcum fint tics magnitudincsCA. BA. HA. 
m rationc Arithmetica ' quibus Gcomctriccproportionalcs 
funt trcs rP.EP.IP.conftatcxprimapai tchuius propofi- 
tionis diffcrcntiasHB.BC.tumintcrfctiim diltbi entijs lE. 
EF.cffe.TquaJcs,a:quaIesautcm funtBCCD. ERFG.cx 
prinu partc hurus. Quare trcs diffcrcntia^ lE.EF. FG.arqua- 
lcsfuntjidcoquc quatuorquantitates GP. FP.EP.IP. ra- 
tionem Arithmcticam habcnt. Quod cratA'c. 

THEOREMA X. PROPOS. X. 

SI prim X quantiratis ad fccundam rario com- 
ponaturcx rationc rerrifad quartami& quin- 
t? ad icxram crit vr prmia ad lecundam, 
ita rerna ad aliam adquamquarra candcm ratio- 
ncm liabcat quam qumta ad lcxtam. • 



THEO- 
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Sit ratio A. prima? ad B.fccundam compofita cx rationi. 
bus C terti^ ad DH. quartam j & E. quint^ ad F. fextam^. 
Fiat vt E- ad F. ita DH. ad alia 
Quampiam DG. Dico effe vt . 
A. ad B. ita C. ad DG. Ratio ^ 
cnim A. ad B. compofita eft ex B 
rationc C.ad DH.& E.ad F.fcd C 
vtE.adF.itaC.adDG.exhy- _^ 
potefi j crgo ratio A.ad B. com- 
ponitur ex ratione Cad DH.& E h 





h 




G 






«R 



c 



DH.adDG. ErgO:> vt A.adB. 
ita Cad DG.Qupd demonftra- 
oportuit . 

COROLLARIVM. 

O^Jfa^ etiam jfojttis quA in frofojitionr :,ejfevt primam 

ad fecundam ita quintam ad aliam ad quam Jit Jexta 

m tertia ad quartam . Nam quoniam ratia ad B. compa^ 
fita e(i ex ratimihus C. ad DH. E. adF. erit fine difiri- 
mim cmfofita ex ratiQmhMj E.ad C. adBM, erttque 
E. tertia quantitas , F. quarta C. quinta DH, fixta ka-^ 
betqjie DH. fiexta ad DG. eandem rationem quam E.tertia^ 
ad F. quartam . EH autem ojienfium ejfie vt A. ad B. ita C. 
ad 1>G. Igitur vt frima A, ad fiecundam B. ita quinta C. 
ad DG, adquamDH . ficxtaitafie habet vt E. tertia adquar^ 
tam F. 

THEOREMA XL PROPOS. XL 

SI prima^quantitatis {cGundaBa natio com- 
ponatur cx rationctcrtia^ ad.quartam:,§^ quin- 
tx ad fcxcam : ciuftlcm primas ad fecundam ra-r 
tio componctur ex radpac ceruf ai<J fextam ^ (f^ 
quinta^ad quartam- 

Sit 



25 .6, 
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Sit ratio primx quantitatis A.ad fecundam B. compofitil 
tx ratione tcrtiiE C.ad quartam D. & quint^ E. ad fcxtam-j 
F.fintquc ordine vt fex dat;e magnitudincs inter fe^ita lincf 
A.B.C.D.E.F. Fiat cx duabus C.E.rcAangulum 
ex duabus DF. rcdangulum LHM.ita vt GH.HI.ipfis C.t. 
& HM. HL. ipfis DF. I 
fint a^qualcs erit ratio 
GI. ad re- 



H 




L 


A. . 

B' f 



F ^ 



rcftanguli 



fitacx rationibus GH. 
adHM.id eft C.adD. 
& m.ad HL.ideft E. 
ad F. Scd ctiam ratio 

A. ad B. compofita cft 
cx ijfdcm rationibus C. 
ad D. & E. ad F.eadcm 
igitur cft ratio A. ad B. 

rationi re(ftanguli GI. ad rcdangulum LM. at vero ratio rc- 
danguli GI. ad rccaangulum LM. ctiam componitur cx ra- 
tionc GH. ad HL. id cft. C. ad F. & IH. ad HM. id eft E.ad 
D. Igitur etiam ratio A. ad B.componitur cx rationibus C. 
ad F.& E. ad D. Vt autem lincce A.B.C.D.E.F. ita ponun. 
turmagnitudincs A.B.C.D.E.F. Igiturmagnitudinum A. 

B. ratio componitur cxrationibus magnitudmum C 
D.E. Quod intcndcbamus probarc . 



THEOREMA XII. PROPOS. XIL 

SI primxquanriratis ad fccundam rariocom- 
ponatur cx rationc tertix ad quarram,& quin- 
tx ad (cxtani : etiam conucrtcndo ratio fccun- 
dx ad primam componcrur cx rarions lcxrx ad 
quintam^&quartx ad tertiam. 



Sint 



L I B E R III. 



I6i 



Sintomniaqu^fupcnoripropofitionc . Dico rationem 
B.ad A.componi ex rationibus F.ad E.& D.ad C.Erit cnim 
conuertendo vt redlan- t 
gulum LM. ad rc£tan- 
guluGLita B.ad A.eft 
autem ratio redanguli 









Ai 



C 
D 

E 
F 



LM. ad redangulum-i 
GI. compofita ex ratio- 
nibus MH. ad HG.id 
eft D. ad C. & LH. 
compofita ex rationi- 
bus MH. ad HG. id 
eft D.adC. & LH.ad 
Hl.idcft F.ad E. IgiturB.ad A.ratiocompofitaeftex ra- 
nonibus D.ud C.& F. ad E- Qupd crat demonftrandum. 

THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. 

SI prinicX quautitacis ad fecundam ratio com- 
ponatur ex rationibus tcnix ad quartam^ , 
& cjuintx ad lextam : etiam ratio tertia^ ad 
qiiartam componctur cx rationibus prim^e adfc- 
cundam, & fcxta: ad quintam. 

H A BEAT A. prima ad B. fecundam rationem compo- 
fitamcx rationibus. C. tertia? 
ad D. quartam ^ & E. quintce 
adF. fcxtam. Dicorationem 
C. ad D. componi ex rationi- 
busA. adB. &F. adE. Fiat 
cnim vt E. ad F. ita D. ad G. 
Cum proportio A. ad B. fit 
compofita cx ratione C.ad D. 
Sc E. ad F. id cft D. ad G. pro- 
portio autcm compofita ex ra- 

X tionc 



A 

B 
C 

D 

G 



F 



/ 



6. 



1 61 Curui ac redi proportio promota . 

tione C. ad D. & D. adG. cadem eft qux C. ad G. (Nam 
totumfuispaicibusfimulfumptisiEquale eft)crit vt A. ad 
B. ita.C. ad G. Rurfus cum affumpta fit tnter C D. tertia G. 
Schoi.in erit ratio C. ad D. compofita cx rationibus C. ad G.& G.ad 
d(.:fin.5.6. D, fed yt C. ad G. ita A. ad B. & vt G.ad D.ita F.ad E.(cum 
ciiim pofica fit D. ad G. vt E. ad F. crit conuertcndo vt G.ad 
D. ita F. ad E. ) eritratio C. ad D. compofita cx rationibu^ 
A. ad B. & F. ad E. Qupd dcmonftrarc oportuit . 

THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 

SI duorum redangulorum ratio componatur 
ex rationibus primx rectx ad fccundam, & 
temx ad quartam , redlangula fub prima Sc 
tertia , & i^ab iecunda &quarta j crunt datis re<S;an- 
gulis proportionalia . 

D V O R V M rciflangulorum E. F.ratio componaturex 
rationibus A. prima.' ad 





I 

M 


G H 
L 





-B 

.C 

_D 



fccundcim B. & C.tertif 
ad quartam D. fiatque 
rcdlangulum Gl.fub rc- 
Ctis GH. HI. a^quaUbus 
primx A. & tcrtia?.C.& 
rcdangiilum LM. fub 
rc(5i:is HM. HL. a^qua- 
libus fccunda- B. ^ 
quartir D. Dicorc(a.m- 
gula GI. LM. ipfis E. F. cfTcpropoi tionalia . Rei^angula^ 
cnimGI. LM h ibcntrationem compofitam^cx rationc la- 
terum GH, HM. id eft A. B. & ratione latcrum IH. HL. id 
cftC. D. lcdcLiamrc(ftangulaE. K habcnt rationcm com- 
pofitam cx rationibus A. ad B.& C. ad D.igitur ratio rd:anr. 
guli E.adicilangulum F*. compofita cx ijfdcm rationibas 
txquibus ratio rc<aanguliGL adrctitanguUmiLM. eadcm^ 

cil 



L I B E R I I L 

cft qxxx re^aanguli GL ad redlangulum LM. Quod proban- 
dum fufceperamus . 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

SI duorum rccflangulorum Fntio componatur 
ex rationibus prim^ redtx ad quartam, 6<r 
tertia: ad fecundam ; redtangula fub prima^ 
& tcrtia, & fub fecunda & quarta ernnt datis re- 
^3:augulis proportionalia. 

D V O R V M revflangulorum E. F. ratio componaturex 
rationibus A. prima: ad D. quartam3& C.tcrti^ ad B.fccun- 
dam , fiatque redangulum GHL fub rcdis GH.HLqu^^ pri- 
u)x A. & tcrti.T C. fint stquales , & rcAanguium LHM. fub 
reais LH. HM. qu^ B. fccundce & D. quarti^ lint cTqualcs . 
Dico redangula GL LM. rcftangulis E.F.efle proportiona- 
lia. ReftangulacnimGI. LM.habcnt rationem compofi* 
tam cxrationc GH. ad HL. id efl: A. ad D. & ex ratione IH. 
ad HM. id di C. ad B. fcd ctiam rcClangula E. F. ponunrur 
habcrcrationcm compofitam cx rationibus A.adD. &C. 
adB. Eadcmigirurcft^ratiorcdangulorumGI. LM. & re-. 
ftangulorum E. F. Quoda nobisprobandum fucrat. 

SCHOLIVM. 

PTolem^fttfs lih. i . magm conHru^Homs capite^apud Theone, 
Cr Trapc\untiU77i i 2. apud Ramholdum vndecimo , regu- 
lam ,quamvocam ftx quantitatum^ ingemofe admodum ^ vt 
rcliquaommaj excogttautt \qu<A non folum in demonfiratimt' 
hus fpktricis :t fdettam Geometrictsmagnummomentum obtt^ 
nere poteB j w ex fquentthus patehit . Cum tamen harum^ 
quantitatnm plures connextones ftue coniugationes cfcpofjtnt, 
ipf vltra duas progrejfns non eU :,quarumalteram vocat xct- 
Tct ir'jy^i<Tiu fu fcundum compofttonem ^ alteramhcira J^/ctlph^iv 

X 2 tdeft,. 



1 64 Ciiruiacrediproportiopromora. 



td eH fccundum dimfionem. PrimdL Trpirct^rt^ hmufmodt esi 
/tpud Theonem , ex verfionc lo.Bapnf^ Poru.vt quidem reer 
non admodmn bonAm ; 

Si tn duas re^as fnitas angulum. continentesy ab extremis 
producantur dtut re^^ fecantes fe inuicem ^ & qu^^ angulum 
conttnent ^ ratto vnius rectartm ^ qu^t a prtnctpio ang ulum^-on- 
ttnent :,ad ipfam qti^ tntercipttur ad angtdtmia prodt^cta.con- 
tun&a elt ffiue componitur ^ ex rattone prodi:^t<x ab extre- 
mo dtct(Z, rehx , intercept^ ipftus excefus alterius producf^tj 
ad alteram rcctam conttnentium angulum j& prxtcrea ratto- 
ne interccptdi , a fcltone produ^tarum ad tcrmtntim alte- 
rtus angtilum continenttum ^ & tpfus prcducJct . 

Sed breuius , & clarius Regiomontanus Epttomatts lib. i . 
propoftione nona . 

Si a termmis duarum linearum ab angulo altquo difccn- 
denttum , djiA linc^ ff fccjtntes j> f^per dcfcndentes muttto 
reflcxji fdcrtnt : ent lincA dcfcendentis ad partcmfua?n fupe- 
riorem proportto , ex duabus proportionibus , quarum vna cft a 
termtno hutus defendcutis reflcXit ^ ad partem eius fupra fc- 
cttonem ^ alta esl partts tnfra f^ionem altcrtus rcflcw^ j ad 
totam eandem reflcxam compofta . 

EftSeG-iv ac J^iop/crfy.cv habent Ptolenuus y&^heon qu.ttntelUgi 
nonpofunt ftne oculart tnfcBtone dtagrammattsjmagts ad a- 
mujjtm Rcgiomonianus. Ab angtdoA. 
defcenddi du.t Itndt AB.ACa termtnts 
earum B.G.qn^ rcfleCtantur mtiinofu- 
per dtfcendentcs j quit fint BE. GJD, ^ 
fcantcs fc tnZ. Dicoquod proportid 
GA. ad AE. eompofta efl ex dnabus 
fctltcet proportione GD. ad DZ^ (jr B 
proportt&ne ZB.ad BE^ 

KA7ct:ry.ivm ^ ariJ^i^ij cfl Ptolomdii , cxverfone Bainhol- 
4i. Ducatur pcr punff^umE, Itnca EI. xquidistans linex GD. 
/^on^^^^ ^g^tur linc.t GD. EI. fant xqutdiflant€s jratto line^ 
4. GA* ad AE> eadcm eli qua ltne*t GD. ad linca?n EI, AfumA- 

tur 
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turatitein deforislinea ZD. Brit tgitur cempo/ttaratio linea 
CD. ad lineam EI. ex 
rationeGD. ad lineam^ 
jDZ • ex ratione Itnett 
DZ. ad Itneam El.^a- 
re ratto linef. GA. ad 
lineam AE. comfofitaejl 
€X ratione line^GD. ad 
Itneam DZ.d^ex ratio- 
ne lin^a DZ.adlineam 
EI . EH atitem ^ ratto 
Itne.t DZ.ad EI. eadem ratiom lineaZB. ad lineam BE.cum 
-^qmdiHantes fint Itne^ EI. & ZD. JRatio tgttur ItneaiGA.ad 
Imeam AE. compofita ex efi ex ratione linea GD. ad lineam 
DZ. & ex rattone Itnedt ZB. ad Itneam BE. ^od erat de- 
tnonHrandum • 

Eodem modo demonfirahitur quod fecundum diuifione?n 
ratio lineA GE. ad lineam EA. compofita eFi ex rattone Ime^ 
GZ. adZD.(jr exratione lme<eDB. 
ad BA. Du6ta per A. pur/cium li^ 
nea AI. AcjuidiHante ItneA EB. 
protraifa tn eandem GDI, Burfus 
enim quoniamlineaAI. Aquidtfians 
efi Imcdt EZ. efi ficut GE. ad EA. 
Stc GZ. ad ZI. Afiumpta autemde" 
forts linea ZD. ratto Itnedt Gz. ad 
ZI. componitur exrattonelmedi GZ. 
ad ItneamZD.&rattone Ime^DZ. 

ad ImeamZI. E!i autem ratio line^e DZ. ad lineamZI. ea- 
dem quA efi ratto DB. ad BA. eo quod ijs^uidtliantes lineas 
AI.&ZB.du£tdi fint Imea BA. ^ ZI.£luare ratto line^Gz. 
ad Itneam ZI. componitur ex ratione Une^GZ . adlineam ZD. 
& ex ratione (meii DB.ad Imeam BA.Porro ratio lineaGE.ad 
EA. eadem eH qua ImeA GZ. ad lineam ZI. Ergo ratio Itnea 
GE. ad lineam EA. componitur exrattone lineaGZ . adlineam 

ZD. 




4. 
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ZD. (jr e^ratione line^DB. ad lineamBA. ^ufddemonjlran* 
dum erat , 

Ha6icnus VtolemAUs j fed re6te admonet Rainholdus poH 
Theonemconiugatioms kata (ruv6iiT/v cjuadruplicem efavarie- 
tate^KATA hditpitnv, duplicem. Nam fecundum compojitionem, 
aut tota linesi e:>tter or confertur ad partem fuperioremverfus 
angulum,aut ad partem inferiorem ab angulo^aut tota tnte- 
rior confertur dd partem vel fuperiorem , vel tnferiorem . At 
fecundum diuifonem j tam exterioris^quam interiorts pars in- 
feriorad fuperiorem refertur.^^ibus ommbus ftnguU dvttTrAhiv 
feu conuerfm refpondent. Vt extertor GA.confertuy aut cum 
AE. aut cum EG. tota intertor ^GD.aut cumDZ. aut cum 
GZ. aut exterioris pars infertorGE.ad fuperioremEA, autin^ 
teriorts pars tnfertor GZ.ad fttpertorem ZD. dr conuertendo . 
Singult autem cafus demonslrantur dtrefh qutdem a T heone » 
ettam conuerft a Rainholdo . Nempe 

l. Ratto GA. ad AE. componttur ex ratione GD. ad DZ. cJ* 
BZ. ad BE. 

2 Batto AG. ad GE. componttur ex rattone AD. ad DB. dr 

BZ. ad ZE. 

3 BE. ad EZ. ex ratione BA. ad AD. cr DG. cr adGZ. 

4 EB. ad BZ. ex EA. ad AG. dr GD. ad PZ. 

5 GE. ad EA. cx GZ. ad ZD. & DB. ad BA. 

6 BZ. ad ZE. ex BD. ad DA. 6- AG. ad GE. 

Sed Alktndus Arabs y cr ab eo Rainholdus y ammaduertit^ 
in ftngults modis quos fupertus pofmmus , 1 8 o . contkgattones 
direite fiert pojfc, totidem^'^'^'^^^^^ cxquibtis folt 36. fmtvtt^ 
les ac necejfurtj , 12. tmpcfjtbtles ^ rcltqut tnuttles 5 atquc ho^ 
rt4?n 36. modorum octodccim , ejfe reltquorufn conuertentes , 
Modt atitem nccefarij tn fx quibttslibct quantitatibus tn qut^ 
bus prtm.t ad fcundam ratio componatur cx rattontbus terti^ 
aJ quartam , qmntx ad fxtam . hac tabula copittnentur . 



T abida 




L I B E R III. 
TnbttU 1 8. modomm necejfmorum. 



167 



Primus 
I I. 
I I I. 
I V. 
V. 

V I. 

V I I. 
VI II. 
I X. 
X. 

X I. 
X I I. 
XIII. 
X I V. 
X V. 
XVI. 
XVII. 
XVIII. 



. ad 2. ex 3. ad 4. & ad 6. 



2 

3 
5 
5 
4 

4 

6 

6 

4 

4 

6 

6 

5 
5 
6 

6 



6 

4 
6 

6 

4 

3 

5 

5 

3 
2 

5 
2 

5 
I 
6 

2 

3 



6 
6 

4 

4 
6 

6 

4 
4 
3 
3 
4 
4 



4 

6 

4 

4 
6 

5 
3 
3 
5 
5 
2 

5 

2 

6 
I 
5 

2 



Horum autem modertm primum Vtolemens in prima con- 
iugattone Jex prxdtciarum quantttatum -, feptimum ^o^lauumj 
vndecimum y dectmum fepttmum Rainholdns 5 reliquos emnes 
nos aliquando totidem theorematis demonftrauimus i fed nuncy 
quod mirum vtden pojftt j & qutd vix fieri pojfe quis credat 
mnes fequenti propojitione compU)(i fumus . 



THEa 
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16$ Cumi acredi proporcio promota 
THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

DAtis fex quantitatibus quarum prim^ ra- 
tio ad fecundum componatur ex rationi- 
bus tertia: adquartam,& quintas ad fex- 
tam ; omnes modos ncce(IarioS;>quibus ratio dua- 
rum quarumlibet ^ ex aliarum rationibus componi- 
tur, demonftrare. 



A 
B 
C 

D 



II 



TV 



III 



Sint datse fte qwantitates. A.B.C.D.E.F. ia quibus ratio 
A . primar^ ad B. fccun dam , fic 
compofita cx ratione C.tertif , 
ad D. quartam y 8c E. quinta' , 
ad F. fcxtam ; propofitum fit 
demonflrarcjproportioncs fcx 
illarum quantitatum jOtftodc- 

cimmodisjquos in tabulam.. -t— » V 

fupcriori fcholio rcdegimus, j. 

dirc(5lc^totjdcmquc conucrfim 
componi pofTc. 

huiiis Ql^i^^^i^ii"^ ratio A.ad B.componiturcxrationc C.ad D.& 
ij.i. uiiis. £^^j F. pcr primummodumdatumjCtiam ratio C. adD. 
i^.^.huius^ componcturcxrationc A.adB.&F.ad E.qui vndccimusmo 
dus cd . Itcm quia ratio A. ad B. componitur cx rationibus 
E.ad F.& C.ad D.ctiam ratio E.ad F. componctur cx ratio- 
nc A.ad B.& D.ad C. qui cll: modus dccimus fcptimus atqi 
itacxiftunttrcsmodi inquibus ratio 



A. B. C. D. E. F. 

C. ad D. cxrationc A. adB. &Rad F. 
F. A. B. D. C. 



r. 
1 1. 

17- 



componitur ; lam vcro in vnoquoquc horuin modoruni_. 
fcx au^rtitudincs pro ordmc qucm obtincut ordinalibus 

numcris 
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«lumcris infigniantur; ita vt in primo fit A. prima quantitas 
B. fecunda , C tertia , &c. In fccundo C. pnma , D. fecun! 
<la , A. tertia B. quarta F. quinta E. fcxta , atque ita in reli- 
quo , E. prima, F. fecunda &c.Qupniam ratio A. ad B.com^ 
poniturexrationibus.C.adD.cxE. ad F. etiam ratio A. 
adB.componcturexrationibusC.adF.&E.adD. qui fcJ'' 
cundus moduseft ; pra?terea quia ratio C* ad D.componitur 
cx ratronibus A. ad B. & F. ad E. etiam ratio C. ad D. com. r x ^ huins 
poneturexrationibus A.ad E. &F.adB. qui duodecimus 
modus cft. Adh*Ec quia ratio E. ad F. coraponitur cx ratio- 
nibus A. ad B. & D. ad C. eadem ratio £. ad F. componetur'^i-J^«iWf 
cx rationibus A. ad C. & D. ad B. qui eft modus dccimus 
0(5tauus. 



A. B. C F. E. D. 

C. ad D. cxratione A. ad E. & F. ad B. 
E. F. A. C- D. B. 



z 

12 

i8 



Rurfusin vnoquoque horum modorum fexmagnitudK 
ncs pro ordine quem habent ordinali numero afFeiftcT intclh*- 
gantur. QupniamratioA. adB.conftatcxrationibusC.ad 
F. & E. ad D. etiamratio C. ad F. condabit cx rationibusi^.j.huius. 
A. ad B. & D. ad E. qui eft modus 1 3. Item quoniam ratio 
C ad D.conflaturexrationibusA.adE. &F.ad B. ctianu.'^ ^^ww. 
ratio A.adE.conflabiturexrationibusCad D.&B. ad F. 
quieftmodusquintus. Deniquequia ratio E.ad F. coml 
ponitur ex ratione A. ad C. & D. ad B. etiam ratio A. ad C.^s-s .hiuw. 
componetur ex rationibus E. ad F. & B. ad D. qui conftituit 
tertium modum tabUI^e. 



C F- A. 

A ad E. cx C ad D. & 
A. C. E. F. B 



D. E. I 13. 
B. ad F. 
5. D. / ^ 



Pra^tcrea quia in proximismodis ratio primar & fccun. 
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, Curui ac rc6li proportio promota. 

d«,componitur exrationibus tcrtix& quart» , & ratione 
ii.3.huiu5.quinta:&fextar;prob:ibimusex fcxta propofitione tertijhu- 

ius,quodratioC.adF.componiturcxrationibus A. adE. 

& D. ad B. qui eft modus dccimus quartus . Itcm ratio A. 
ji.5.huiu5.^j E. componitur ex rationibus C. ad F. & B. ad D. qui cit 
Ji-j-hnius.iiiodusftxtustabula? jdenique ratio A. ad C. componitur 

ex rationibus E. ad D. & B. ad F. qui modus cft quartus in^ 

tabula . 



C. F. A. E. D. B. 
A. ad E. ex C ad F. & B. ad D. 
A. C. E, D. B. F. 



14. 
6. 



u.j.huius. Eodemmodo,quofupra,exfcptimatertij hutus,omif- 
fo primo trium poftcriorum modorum, ex quonihil noui 
amplius dcmonftrari poteft ,quoniam in fccundo , ratio A. 

it ?huius.a<iE.componiturexrationibusB.ad D.&C.adF, ctiam^ 
ratio B. ad D. componetur ex rationibus A. ad E. & F.ad C. 
qui odauum modum tabula? conftituit; praeterea quia inter- 
tioratioA.adC. conftituitur cx rationibus B. ad F, 6;^ 

j5.j,huius.E.adD, etiam ratio B, ad F, conftituctur cx rationibus 
A. ad C. & D. ad E. qui modus eft decimus tabula? . 



B. D. A. E. F. C. 

ad ex ad & ad 
B. F. A. C. D. E. 



8. 



10, 



t i.j.huiuj. Eadcm rationc , ex 6. tcrti j huius ratio B. ad D. compo- 
. nitur cx nitionibus A. ad C. & F. ad E. qui eft feptimus mo- 
ji.j.huiiw.j^j,^ ^ ratio B. ad F. componitur cx rationibus A. ad E.\^ 

D. adC.quivcftnonus modus. At vcrocx 7. tcrtij huius. 

Qii(>niamratioB. adF.componiturcxrationibus A. ad C. 
ij.j.huLs.^ D. .id E. ctiam ratio D. ad E. componctur cx rationibus 

B. ad F. & C. ad A. qui 16. modus cft in 

tabula. • 

B. 
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B. D. A. C. F. E. 
B. ad F. ex A. ad E. & D. ad C. 
D. E. B. F. C. A. 

Deniquc in vUima ferie quia ratio D. ad E. conftat cx-ra- 
tjonibus B. ad F.& C. ad A. ex propofitionc 12.3. huius ra.xi.j.huius. 
tio D. ad E. conftabit cx ratibnibus B. ad A. & C. ad F. qui 
cftij.modus. 

D. ad E. cx B. ad F. & C ad A. | ly. 

Atqueitadatisfcx quantitatibus, quarum prima: ratio 
ad fecundam componatur ex rationibus tertia? ad quartam , 
& quintje ad fextam^omnes modos nece/Tar ios diredos qui- 
busratioduarum quarumlibet ex aliarumrationibuscom- 
poniturdemonftrauimus . ' ' - 

Conuertentes autem fuperioriim modorum^cx 12. hu-,i.j.huin$^ 
iusapertedemonftranturjnam in omnibus fi fuerit primce 
adfecundamratiocompofitaexrationibus tertia? ad quar- 
tam 3 & quinta? ad fextam , etiam ratio fecundar ad primam 
componetur ex ratione quarta? ad tcrtiam^ & fextar ad quin- 
tam . Quare ctiam fuperiorum modorum conuertentes de- 
monftrauimus j Quod propofitum fuerat. 

SCH OLI VM. 

Hlnc pdtet quAm facilius innn folum medi omnesin Pte- 
lomei prima coniugattone fx quantitatum ,vnica pro- 
fofitione demgnlirentur , quam infinitis j ^ Rainholdo comment. 
in r. 1 1 . primi m^gn^ conftru6tionis 3 fed reltqui reliquarum 
qutnque coniugattonum modi, de quibus in Scholio prAcedin-^ 
tis propgftionts ) ac omnino omnes compoftioues rattonum ne^ 
cejfarix ^quxinter fex quaslibet quantitatesexiftant \quodtn- 
gens compendium eH > acni fallor rnagnum in Ceometrictsv* 
fum hdbebit . 

Y 2 THEO 



7 
9 
16 
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1 71 Cumi acrcdli proporrio promota 



-THEOREMA XVII. PROPOS. XVU. 

SI prima reda 6c^ fecunda angulum faciant a 
quarum etremitatibus ducantur tertia ab cx 
tremitatc prim^e , & quarta ab extremitatc/ 
lccundxin pundtum eoncurrentes ^ &rin oppofitas 
redtas qux angulum prius faciebant > incidentesj 
ita vt quarta primam bifariamdiuidat : eritvtpri- 
ma incidcntium ad fegmcntum^ fuperius:,ita inci- 
dcntium fecunda ad medictatem fcgmenti infc- 
rioris . 

F A C l A T prima AG.cum fecunda AB.angulum ad A. 

fi^ab extremitatibus prima^& fccunda? G- & B. ducantur 

GD. tertia & BE. quarta concurrentes in pun^ilo. Z. & fecet 

GD.oppoficam re<ftam AB, in 

D. & BE. oppofitam AG* bifa- 

riaminE» Dicocfle vt GD.ad 

DZ.itaEB. ad mcdietatem ip* 

fiusBZ. Vocenturautcm AG. 

prima quantitas AB. fecunda^ 

GD. incidentium prima ; BE. 

incidcntium fccunda.Z. pundu 

concurfus. EA. DA. ZE. ZD. 

fcgmenta fupcriora. ZG. ZB. 

EG. DB. fcgmcnta infcriora . Quoniam ratio GA. ad AE^ 

coponitur cx rationibus GD.ad DZ. & BZ.ad BE.vt cx Pto* 
5chol.i5. lcma:oprobauimusin Scholio 1 5 Jiuius^ctJam ratioGD. ad 
Suius. componctur cx rationibus GA. ad AE. & EB. ad BZ.id 

cftcxrationibusEB. adBZ.&GA.ad AE. Igiturcumpri- 

ma: GD. ad fccundam DZ. raiiocomponatur cx tationibns 

tertia: EB. ad quartam BZ. &quintx AG. ad fcxta AE. erit 
io.j.huiu5.vtGl). ad DZ.itaEB.ad aliam adquamfit quarta BZ* vt 

GA. ([uinta ad fcxtam AE. Scd GA. ad AE. tx hypothcfl 

habct 




L I B E R I I L 
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habet rationeduplam ^ergovtGD.ad DZ Jta EB.ad aliara 
adquamBZ.habetproportionem dnplam^id cLl ad diau* 
.diamipfiusBz'. Quoderatpropofitum. 

THEOREMA XVIII. P R O P OS. XVIIL 

Ilfdem pofitis: crit vtfegmenrum fecunciarquan- 
tiratis fupcrius y ad infcrius > ita fegmentum fu- 
perius fecunda^ incidcntium ad mcdietatcnaj 
inferioris- 

S I N T cadcm qua? fuperiori propofitionc . Dico eflo 
vt AD. ad DB. ita zE. ad medictatem ipfius Bz. Quomam 
ratio AG. ad GE. conftat cx ratione AD. ad DB. & Bz. ad 
ZE. QupddcmonftratTheon fexta prop. in 12. caput i. 
Almagefti^&Erafinus Rainholdus in idcm caput ( quod 
ipfe vndccimumftatuit)propgfit. 2. &nos fequenti Scho- 
Jio ex ilhs authoribus demonftrabimus i crit ctiam ratio 
AD. ad DB. compofita cx ratione AG. ad GE. & zE. 
ad Bz. fcu quod idem eft ex rationibus zE. ad Bz. & 
AG. ad GE. Igitur vt AD. ad DB.itazE.ad aliam ad 
quam Bz. habeatrationem quam AG. ad GE. fcd AG. 
ipfius GE. ponitur dupla . Igitur vt AD. ad DB. ita zE. ad 
cam cuius Bz* fit dupla , id eft ^ ad dimidiam Bz. Quod fta- 
lutum fucratdcmonftrarc. 



lo.j.huius^ 



S C H O L I V M, 



QFod ver0 rdtio AG. ad GE. com- 
fondtttr exrariombus AD. ad 
^ DB. dr BZ. adZE.ita ex fit^ 
fradi£iis auSiorihus demonIirdtur.Sit 
tnirn vt in Ss^lia i 5. huius fignra^ 
2. AqfiidtHansAI. reSla EB, fro-- 
ducdturdd ifjam GDJ* erit rdtioAG. 
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1 74 Curui ac redi proportio promoca 



GE. eadem rationi AI. di EZ. &djfumftd BZ. eritrdu$ AU 
ad EZ.hoceJl.AG.ad GE. compofitd rdtionibus AI.adBZ* 
^BZ. ad ZE. eft dutem ratio AI. ad BZ.eademrationiAD* 
adDB. Igitur ratio AG. ad GE. conHatex rdtionibus AD^dd 
DB.&BZ.ddZE. 



I 



THEOREMA XIX. PROPOS. XIX- 

Ifdem pofitis : erit vt fecunda quantitas ad (cg- 

mcntum inferius,itafegmentum inferius pri- 

mx incidentium ad fuperius . 

SINT cademqua? ly.huius. DicoeffevtBA.adDB^ 
itaGZ. adZD. Quoniara ratio GE. adEA. componitur 
rationibus GZ.adZD.&DB.adBA.vtex Ptolema?ic. 12. 
raagnse fyntaxeos probauimus fchol. i y. huius , etiam ratio 

j^^^jjuiyj GZ.adZD.componeturexrationibusGE.ad EA.& BA. 
* ad BD. feu quod idem cft ex rationibus BA. ad DB. & GE. 

io.i.hwius. ad EA. Igitur vtGZ.ad ZD. ita BA.ad aliam ad qu^im^ 
DB. habcatcamrationcmquamGE.adEA.fed GE.poni- 
tur a?qualis ipfi EA. Ergo vt GZ. ad ZD. ita BA. ad arqua- 
lem ipli DB. nimirum ad ipfam DB. Qupd concludere vo- 
lebamus . 

THEOREMA XX. PROPOS. XX. 

Ilfdem pofiris, fint prxterca anguli BEA.BDG. 
xqualcs : crit vt prima cjuantiras ad fccun- 
dam,ita incidcntium prima ad incidcntiuiTu 
fccundim. 

S I N T cadcm omnia quse in fchemate 1 7.huins5& pra:- 
terca iu\ t cnguli BEA. BDG. a^qualcs : Dico cflc vt GA. ad 
AB.itaGU. ^BH. Ducafm EI. ipfi GD.parallcla. Hjnc 
ad duas GD.BE.conftituatur tcrtia lE.crit ratio GD-ad lE. 

com^ 
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compofita rarionibus GD. ad 
BE.&BE.adlE. RurfusintcrGA. 
AE, ponantnrdua: intcrmcdia? BZ. 
ZD^critratioGA.a JAE.copofiw ex 
tribus rj tionibus GA. ad BZ. & BZ. 
ad ZD. & ZD. ad AE. vt vero GA. 
ad AE.itaGD^idlE. ( a:ouiangu^ 
la cnim funt trianguhiGAD. EAI. 
ob paralldasIE.GD.qu^efficiunt angulos externosIEA. 
EIA. iBquales internisAGD. ADG. ) Quare ex dua bus 
proportionibus arqualibus GD.ad lE. & GA. ad AE. prima 
cx duabus rationibus GD. ad BE. & BE. ad I E. compofita. 
cft ; fccunda ex tribus GA. ad BZ. & BZ. ad ZD. & ZD. ad 
AE. compofita eft^ ^quales igitur funt du^ rationes GD.ad 
BE.& BE.ad lE.tribus rationibus GA.ad BZ.& BZ.ad ZD. 
& ZD.ad AE. ( a^qualium enim quantitatum a^quales funt 
omnes partesfimulfumpta?. ) Igiturexduabusprimis ra- 
tionibusauferatur ratio BE.adlE.&ex tribus pofteriori. 
bus ratio BZ. ad ZD. qua? •equali^ feu eadcm cft rationi BE. 
adlE. ( ^equiangulacnimfunttriangula BEL BZD. ob 
communem angulum ad B. & ob duas paeallelas DZ. lE. 
qux cffkiunt angulos»cxternos BDZ.BZD. afqualcs intcrnis 
BIE. BEL ) remanct ratio GD. ad BE. itqualisrationibus 
GA.ad BZ. & ZD. ad AE. Cum igitur ratio QD. prim^ ad 
BE.fecundam fit compofita cx rationibus GA.tcrtia? ad BZ. 
quartam^& ZD.quinta? ad AE.fextam^etiam ratio GD. pri. 
ina^adBE.fecundam^ ( exii.huius) componetur ex ra- 
tionibus GA. tertia? ad AE. fextam ^ & ZD.quinta?ad BZ. 
quartam feu quod idem cft ratio GD. ad BE. componetur 
cxrationibus ZD.adBZ.&GA.adAE. IgiturvtGD.ad ^^•^•^"^'«^ 
BE.ita ZD.ad aliam ad quam BZ.fit vt GA. ad AE. ( ex i o. 
tertijhuius. ) SedGA.cftipfius AE.dupla^feu AE. eft ip- 
fius GA.dimidia : igitur vt GD.ad BE. ita ZD.ad diraidiam 
ipfius BZ. Sed vt ZD.ad dimidium BZ.ita E A.ad dimidium 
AB. ( a^quiangula cnim funt triangula BDZ. BE A.ob com- 

munem 



ii.i.hiuus. 



51. tl 
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1 7 5 Curui acrcdi proportio promota. 

muncm angulum ad B. & ajqualcs ad D. E. idcoque vt DZ. 
'^* ad ZB. ica E A. ad AB. & confcqucntium dimidia vt DZ.ad 

dimidium ZB.ita EA.ad dlmidium AB. ) Igitur vt GD.ad 
if . j. BE. ita EA. ad dimidium AB. Sc polleriorum terminorunu 

dupla cft GA.ad AB. vt GD.ad BE. Qupd &c. 



I 



THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 

Ifdem pofitis, fintpra:rcrea anguli BEA.BDG. 
a^qualcs: etit vt fccunda quantitasad incidcn- 
tium fccundam,ita fegmentum fuperius inci- 
dentium fccundx ad dimidium fcgmcnti fupcrio- 
ris quantitatis fecundx. 

S I N T eadcm omnia quar fupcriori propofitionc. DIco 
3' cflTcvtBA.ad BE.itazE.admedietatemDA.Qupniampa- 
rallelar funt lE. Vz. cx hypothefi^ erit vt Bz.ad zE.ita BD. 
ad DI.afTumatur cxtrinfecus media DA.conftabit ratio BD. 

Bz.ad zE. cx rationibus BD.ad DA.& DA.ad 
DI. vt autcm AD. ad DI. ita AG. ad GE. 
IgiturratioBz. adzE. compofita cft cx 
. rationeBD adDA. &cxAG. ad GE. 
.j. uius. Qy^j.^ pertcrtium modum i6.huius crit 
ratio Bz. ad BD. compofita cx rationibus 
.j. huius. ZE. ad DA. & AG. ad GE. Igitur vt Bz. 
adBD. itazD. admedietatcm DA. ad 
quam intcgra DA. rationcm habct quam 
AG.adfuidimidium GE. VtautcmBZ. 
adBD.itaBA.adBE. ( -equiangulacnim funttriangula.., 
I. JiD-^ .BEA.ob communcm angulum ad B.& angulos BDZ. 
BEA.qui ^equalcs ponuntur. ) Igitur vt BA.ad BE.ita ZE. 
ad mcdiccatcm DA. Qupd crat &c. 




THEO- 



TaHgcns 
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THEOREMA.XXIL PROPOS. XXIL 

CHordac diiorum arcuum ina^qualium fcmi- 
circulum complentium , camdcm habcnt 
rationcm quam fecans arcus minoris cum 
finu toto ad tangentcm eiufdcm arcus,aut quam 
tangcns ad dilFerentiam fecancis. 

SIT circulusFAB.cuiuscentrum D. diameter BF, ar- 
cusminorFA.maiorfemicirculum complcns AB. Chorda 
arcus minoris AF. m:iiorisAB. fmustotus DA 
eiufdem arcus FA. rcfta GA. du- 
fta ex punfto A. ad puniSum G.in 
diamctro produAa; ideoquc DG. 
fccans arcus FA.& GF.cius difFe, 
rcntia FE. finus rc^aus AE. verfus 
FE. complcmcnti ED. & rccSa^ 
BG.compofita ex finu toto BD. & 
fecantcDG. Dico eamcfTcratfo- 
ncmBA.adAF. qu^ eft BG. ad 
GA.autGA.adGF. Eruntenim 
triangub BAF. & GAD. rccftan- 
gula ad A. qu^ diuidentur perpcndiculari AE. communi ad 
bafim in trianguJa fimilia , eritque vt BE. ad E A. ica E A. ad 
FE. ideoque quadratum AE.tam redangulo BEF.quam re- 
dangulo GED. i^quale eft. Igitur^qualiafunt redangu- 
laBEF.GED.atqucadcovtBE.adED.icaGE.ad EF. & 
diuidendo vt BD. ad DE. ita GF, ad FE. fcd vt BD. ad DE. 
ita AD.ad DE. quoda^qnalcsfint^BD. AD.& vt AD.ad 
DE, ita GA. ad AE. crgo vt GF. ad FE. ita GA. ad AE. 
permutando^acconucrtendo^vt GA. ad GF. ita AE. ad 
EF.fed vtAE.adEF.itaBA.adAF.ergo vt GA. tangens 
arcus AF.adGFdilFerentiamfccantis^ita chorda BA. ad 
chordam AF. Rurfus cum re(5tanguJum BGF. fic ^Tqualc 
quadrato GA. crit vt AG. ad GF. ita BG.ad GA.ideoque vt 

^ chorda 




4. 6. 

17. 

I- pron, 
14. 6. 



n. f. 
8. 4, 



lyS Cu rui ac redi proportio promota . 

chorda BA. ad chordam AF. ita BG. compofita ex finu tot®^ 
&fccantcarcus AF. adGA.tangentemeiufdem arcus AF, 
Quod eratpropofitum . 

COROLLARIVM. 1. 

EX di^iis mantfesl:um eUeffe vt Jirjum totum ad Jiut^yn^ 
complementi arcus ^ ita dtfferentiam fecantis ad fnum 
verfum. probatum enim eji ejfe vt BD. ad DE. tta GF. ad FE. 

COROLLARIVM. IL 

COnJiat prditerea ejfe vt tangentem ad Jinum recium;, tta 
dijferentiam fecantis ad Jtnum verfum etufdem arcus. 
Nam demonjiratum eft ejfe vt GF. adFE. itaGA. adAE. 

COROLLARIVM. IIL 

ADhsic f^ciutturft exeodem punBocircultad dtametrum^ 
eiufdem arcus tangens ^chorda ^atcjue ftnus ducantur-y 
angulum a tangente (jr Jiuu re^io contentum a chorda fecart 
btfartam . Nam cum cx eodem pun^oA. ad dtametrumduftA 
ftnt AG. AF. AF.ftt^ue vt GF. ad FE. itaGA. ad AE.angu- 
lus GAE. dtktdttur bijartam a chordaAF. 



D 



COROLLARIVM. IV. 

Entque probatum eft ejjc vt BG. ad GA. ita GA. ad GF, 



THEOREMA XXIIL PROPOS. XXIIL 

QVadrarum circulo infcriptibilc ad quadra- 
tum chordar arcus Quadrante minoris ra- 
tioncmhabct quam lccans eiuldem arcus 
ad luam difTcrcntiani 5 aut quam finus 
totus ad finum verfum . 

SINT 
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Sinteademqu«fupcrioripropofitione. Dico elTcqua- 
aratum circulo infcriptibile ad quadratum cordar AF. arcus 
AKquadran te minoris, vt eft fecans eiufdem arcus AF. ad 
hTr ^'^"""s difFerentiam j aut vt cft DF. finus totus 
A t; 7* fl^'? ^**" ad FE.ita GA.ad Coroii. 

At.& AD.hoc eft FD. ad DE. & GD. ad DA. id eft ad DF "i- '«''"s- 
erit vt FD. ad DE.ita GD.ad DF.& per con- ' *• 

uerfionem rationis vt DF. ad FE.ita DG.ad 
DF. Aflumantur duje BF. BF. fcu eadem BF. 
bis,eritperprimam tcrtij huius vtrc<aanPul 
l umfub BF. DG, ad recaangulu fub BF. GF. 

ita rc(ftangu- 
lumfub BF. 
DF.ad rcda- 
gulum fub 





BF. F£. fed vt rcc^angulum fub BF. DG. ad 
redangulum fub BF. Gf. ita DG. ad GF. er- 
govtDG.ad GF. itaredanguIum BFD.ad 
rc^aangulum BFE. at vcro rcdangulo BFD. 
a?quale eft quadrarumcirculo infcriptibilo 
cum vrrumque quadrati DF.fit duplum,& rc<aangulo BFE. 
ffquale eft quadrarum AFJgitur vt DG.fccans arcus AF.ad 
FG. fccantis diffcrentiam , ita Quadratum circuloinfcripti- 
bilc , ad Qi^iadratum chorda- FA. Vt autem DG. ad GF. ita 
oftcnfum cft paulo antecffc DF.finum totum ad EF.finum_ 
verfum : vt crgo DF. ad EF.ita quadratum circuloinfcripti. 
bile , ad quadratum chordie FA. Qupd crat &c. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

Vadratum chordxad quadratum tangencis 
eiufdem arcus eft vcquadratum circulo in- 
fcriptibile ad redlangulum fub fecante ciufl 
dem arcus , Sc fecante cum finu toto . 

Z 2 SINT 




t So Curui ac rcdi proportio promota. 

SI NT cadem qu« duabus fuperioribus prapofitioni- 

bus. Dicoeflequadratumchorda:AF. adquadratumtan. 

gentis AG. vtquadratum circuloinfcriptibilead redangu- 

lum BGD.contentum fecantc DG. 

& fecante cum finu toto, BG. Nam 
Cwoll.z. cum fit vt GF. ad VE. ita GA. ad 
"■^8"!"^' A£- id eft GD. ad Z)A. feu GZ). ad 
i.j.huius. ad Z)F.fi affumantur BG.BF.crir vt 

redangulum BG. GZ). ad redan- 

gulum BF. Z)F, ita reclangulunu 




8.& 17^' 
3 6. }• 



GZ>. Z)F. GF. F£. 
BG. BF. 



BG.GF.ad rc<aanguJum BF. FE. & conuertcndo etit reaan- 
guluSFD. ad rcCtangulum SGl>. vt reaangulu SFF.ad re- 
CtanguluOT .bGF. Sed reftangulo SFD. 2cqu3i\c eftquadra- 
dratum circulo ijifcriptibiie,vt conftat ex progreiTu fuperio.^ 
ris propofitionis,&: re<aangulo SFF. eft squalc quadratum- 
FA.& rcCtaiJgulo ^GF. quadratum G A. Igitur erit vt qua- 
dratum circul© infcriptibilcad redangulum.BGz>. itaqua- 
dratum AF. ad quadratum AG. Qupd crat demonftran- 
dura.». 

COROLLARIVM. 

EX demonnrattseoKHdtep vt rc^dngMlMm SFD.4d rt- 
BangulHm SGD. iti quadrAtHiH FA. dd qM4drattim Gui. 
tlam frobatumesl ejfcvt reliangMlHm SFD.ad rcffangulHWL^ 
SGD.tta rtUangMlum SFE. tdeji quadratMm AF. ad rc£i angu- 
UmBGF.id cst qMAdrAfum GA. 



THEO- 
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THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXV. 

QVadratorum chordarum ina^qualium femi- 
circulum complentium maius ad minus 
rationcm habet quam finus totus compo- 
^ fitus cum finu complementi arcus cui 
minor chorda fubtcnditur,ad finum verfum ciuC 
demarcus,&quam fecans eiufdemarcus compofi- 
ta cumfinu toto ad difFerentiam fecantis • 

Supponantur adhuc fuperiora diagnimmata. Dico qua- 
dratumBA.adquadratum AF.eflfcvtBE.adEF.&vt BG. Coroll, i. 
ad GF. Cum enim fit vt EF. ad GF. ita EA. ad AG. & per- " ^f^"^"^- 
mutando vt EF. ad EA. id eft EA. ad EB. it^ 
FG. ad AG. fedcftctiamrt FG. ad AG. ita 

GA. ad GB.crit crgo vt EA. ad EB.ita GA.ad 

GB. & permutando vt EA. ad GA. id eft EF. 
ad FG. ita EB, ad GB. & permutando ac con- 
uertendo vt BE. ad EF. ita BG.ad GF.Rurfus 
cum quadrato BA. fit ^qualc redangulum^ 
FBE.& quadrato]FA. redlangulum BFE. ha- 
beantque di(fta rcftangula communcm bafim 
BF. etunt vt altitudines BE. EF. Igitur vt BE. 
ad EF. ita rcAangulum FBE.ad rcAangulum 
BFE.id eft quadratum BA.ad quadratum AF. 
fcdctiampauloanteoftenfum eft cffe vt BE. 
ad EF. ita BG. ad GF. ergo vt BG. ad GF. ita quadratunu. 
BA. ad quadratum AF.Quod propofitum fuit demonftrare* 

COROLLARIVM. L 




CoroII. 4. 
u. y. 



Hlnc fdtet ejfe vt qnadratum fmus totiusad quadratum 
tangentts arcusjita Jinum complementi dtcti arcusad 
differentiam fmus comflmenti dr fecantis* Nam f fonatnr 



I $ t Curui *c rcdi proportio promota 



BA.finusmus in trUnguU reltanguloAEB.erit AF.tAngens 
angult ABF. BF.fecms eiufdem anguU BE. finus re- 
(fusanguU BAE. qui eH compUmentum anguU ABF. dr EF. 
dtjferentia fecantis BF. e^ finus compUmenti BE. eli autem 
frobatum effe vt quadratum BA. ad quadratum AF. ita BE. 
ad EF. 

COROLLARIVM. IL 




Onfiat etiam efie vt BE. ad EF. ita BG. ad GF. hoc 
nim in progrefiu demonHrationis ofiendetamus* 



THEOREMA XXVL PROPOS. XXVL 



QVadratum tangcntis arcus Quadrantc mi* 
noris ad quadratum finus totius rationenu 
habet cjuam rcdlangulum fub ^ggrcgato 
' finus totius y & fccantis ac finu vcrlo , ad re- 
(Jlangulum fub finu toro:, &: finucomplcmcnti. 

SINT eadciiiomniaquarfupcrioiibuspropo/itionibus. 
Dico eflc quadratum AG. ad qua- 
dratum AD. vt rcdangulun-» fub 
Corolj. 2. -^E- ^d rcdangulum BDE. 
22.5.hmus. Quoniam cft vt GF.ad TE.ita GA 
\ ad AE.id cft AD. ud DH. id cft 
FD. ad DE. crit vt Gf. ad FlE. ita 
/'D.ad DE.&pcrniUtardo vt Gf. 
zdFld.\i^FE.;xdDh. AjTuman^ 
i.i.hiuus. turduxBG.BD.critvtrLdangu. 



GV. FD. FE, DE. 
BG. BD. 




lum iub BG. G/\ ad rcdangulum fub BD. FD. ita rcc%n. 
guJum lub BG. FE. ad rcvitanguJum fub BD.DE.fcd rct^tan. 

iiulo 



L I B E R I I r. ,83 

.gu]oBG/-.efta?qua]equadratumAG.&reaagulo fubBD i^- J- 
/■D.quadratum AD.vtJgitur quadratum AG.ad quadra* 
tum AD.itaredangulutn BG. Ef. ad reaangulum BDe" 
tiupd intendebamus detnonftrare . 

THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 

Slnus verfus ad finum totum cum fecante ratio- 
nehabet^cjuam reaangula fubfinu comple- 
mcnt; & lub finu verfo , ad reaangulum fub 
linu toto , & iub aggregato finus totius & finus 
complementi. 

gulumDEF.adrc(5iangulumDBE. CumcnimfitvtEF ad "•^•h"'"^. 
vrFr^Pr^S-T;'^'?5?''''^^^'^^"f D.adDB.c^^^ 

iJii.ad tlr.critratiocompofitaexz^F.ad FG.&FG.adBG. ^^^''""«k- 

eadem . quie compo/it^ D^' 
adBD. &EV. ad£B. Igi- ,.,.h.au5. 
tur cx 5. 3. hujus vtfF.ad 
BG. ita redangulum VeF. 
demonftrareoportuit. ^d^^-^^^nSulum^BD.Qupd 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

QVadrata finus totius,chord^arcusquadran. 
te maioris, & chordjearcusqui prioris fit 
complementum ad duos reaos ordine 
coniunao habent cam rationcmquam 
tria reaangula, primum fub fccante & finu toto j 
lecundum fub diametro & fecanre cum finutoto j 



^F. 


FG. 


De. 


BD. 


FG. 


BG. 


EF. 


EB. 



ter- 
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I «4 Cumi ac redi proportio promota 

tcrtium fub differcntia fccantis & diametro. Ac 
tamquadrataquam redangula ordine, acconiun- 
aim fe habcnt vt finus totus i duplum compoliti 
cx fmu complementi &fmutoto i &duplumfinus 
verfi minoris arcus : aut etiam ordine ha:c tcrna^ 
rationem habent quam fecans , duplum fecantis 
cum finu toto , & duplum differentix fecantis . 

Repetantur figur« prsccedentes cum i^^'^<r» prop. 22. 
huius. DicoquadratareaarumBD.BA.AF. eamhabcrc 
ordinerationem,quam habenttriarcAangula GDF.GBF. 
GJ-B. Item quam tres rcdae DF. duplum B£. duplum F£. 
Itcmquamtresreaa; DG. duplura BG. & duplum FG. 
Qupniam tria tredtangula fub FB. FD; & fub FB. & du- 
pla B£; & fub FB. & dupla F£; ha bent eandem ba- 
fim FB. erunt ordine vt akitudines FZ». duphun BE- 
& dMplum F£. fed reaanguU fub Fs. Fz). dimidiuai- 
cftquadratum FZ); & rcdanguH fub F^. ac duplo^f. 
dimidiumeftrcdangukmiF^f. ac deniquc redanguh fub 
duplo r£. & F^. dimidium eft re^langulum /?F£.qua' omnia 
fe habenr vt fua dupla ; crgo quadratum FZ). reClangukinu. 
FiS£. & rc^aangulum BFE. inter fc funtordine , vt tres red^ 
FD\ dupkim BE. & dupkim FE. Rcdangulo autem TBE. eft 
jtqualc quadratum Kb. & rc(5langulo BEE. quadratum hF. 
( nam cum in trianguli rc«aanguH BAF. bafim BF. cx angulo 
ie»5lo A.dcmiflaritperpcndicuhuis A£. crit vt FB. ad B\. 
itaBA.ad^£.ideoquc qu.adratum A^. aquak- rcdangulo 
/•B£. & vt 5F. ad FA. ita FA. ad F£. idcoquc quadratum-. 
FA. jequalc re(ftanguIo BFE. ) Igitur quadrara FD ; B .'V; AF; 
intcr fe ordinc funt , vttrcs xcQtx £Z).dupla ££.& dupla££. 
wuiuii. I. Rurfus cum odenfum fit fuperius cfte vt G£. ad ££. ita_r 
it.j.iiuius. G A. ad A£. id cft Gz>. ad DA. feu GZ). ad dV. ciit vt GF.a<i 
FE. ita GZ). ad DF. & conucrtcndo , vt ££. ad FG. ita DF. 
o . ad Z)G. Item cum fit vt GF. ad F£. ita GA. ad A£. id eft 

AD. 



17. 6. 



Cowll. t 
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Az).ad DE. feu ED. ad DE. tnt 
componendo vt Gr.ad ij/^.ita BE. 
ad J^Z^.&permutando^accompo- 
ncndojVt G^. ad^£. ita FZ). ad 
Z)£. id eft Az). ad Z)^. id eft GA. 
ad Af.ideftGF.adFZ'. Quarevt 
GF. ad F£. ita G^. ad BE. &c con- 
uertendo vt FZ'. ad Gz*. ita BE. ad 
G^. fcd etiam paulo ante often- 
fum eft efle vt F£. ad GF.ita Z)F. 
adZ)G. erit igitur vtZ)F.ad Z)G. 

ita^£.adG^.&F£.adGF.&permutando,vtZ)F. ad SE. 
ita Z)G. ad G5.eft autcm vt BE. ad Ve. ita G^. ad GF. idco- 
que vt Z)F. ad duplum BE. ita Z)G. ad duplum ^G. & vt du- 
plum ad duplum F£. ita duplum ^G. ad duplum FG. 
DE. Z^uplum BE. Z)uplum FE. 
DG. Z)uplum BG. Z)uplum FG. 
Cum igiturquadrataZ)/'.^^. /'^. ordine fe habcant vt 
Z)F; duplum BE', &duplum FE'y & vttrcsilla?re(flirit3u 
ordine/intZ)C7. duplum BG. duplum FG, habcbuntqua- 
drata LF. BA. Fh. eam ordine rationemquam tresrccflie 
DG. duplum BG. &duplum FG. 

Z^cniquc tria rcdlangula fub GD. FB; & fub duplo CB. \J 
FB'j & fub duplo ¥G. & FB', cum habeanteandcm bafim F^. 
crunt ordinc ac coniundim vt tres altitudines(7Z) j duplum-j. 
GBy duplum FG. Sumpto autem in vno quoquc rcAangulo 
dimidio vniuslatcris^erit rcdangulumfub GD. &FD. di- 
niidioip/ius FB. &rcdlangulumfub GB. FB.medictas prio. 
risrcdanguIifubduploGB.&FB.&rccftangulumfub FG. ' 
FB. medictas re(ftanguIifubdupIoFG.& FB. Eruntigitur 
redangula GDF. GBF. GFB. vnumquodque in raiionc re. 
danguli dupli i fcd rc<ftangula dupla oftcnfa funt cfTe in ra- 
tioncrcd:arum DG. dupli GB. dupli FG. Igiturrcdangu- 
h^GBF. GDf. GEB. funtordinevt DG. duplpm BG. Du- 
pIumZ^G. fed eandcmordineacconiundimfatiQne habent: 

A a qua- 



8. 6. 



CoroJ/. 



4. 



I 8 6 Cariii acredi proportio promota. 

quadrata Df. BA. fA. Igitur ordinc^ac coniundlim eam ra- 
tionem habent quadrata DA.BA.M. quam rcciangula,- 
GDf. GBf. GfB. Quod erat demonftrandum . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

TRia Qaadrata tangentis^ chord^j & fitms 
rcdi eiufdem arcus intcr fe rationem ha- 
bcnt ordineconiun(3:am quamordineper- 
turbato habent compofita ex finu toto & fecan- 
te j dupla finus complemcnti ; &^ dupla fecantis . 
Etquadratum tangentis ad quadratum finusredti 
ciufdem arcus rationem habet quam lecans ad fi- 
num complcmenti . 

Repetatur adhucfupcriorum propofitionum dclineatio^ 
inquaarcus AF. tangcnsGA.finusredus AE. chorda AF. 
Item fccans DG. finus complementi ED. & compofita ex li- 
nu toto BD. & fccantc DG. refta 
BG. Dico Quadrata GA. fA.EA. 
ordine;,acconiundim habcre ra- 
tioncmquam habent ordine pcr- 
tiirbato tota'BGi & dupla finus 
complcmcntiEDi&dupla fccan- 
tis DG.ideftcffe vt quadratum^ 
GA. adquadratumFA. ita BG. 
ad duplam finus coraplcmcnti 
ED. & vt quadratum FA. ad 
fluadratum EA. ita HB. dupla 
kcantis ad rcdam BG. compo- 
fitam cx finu toto, & fccantciv. 

^'^'^^uT?^; ^^^^"^ipfiG^- fumaturctqualisGH.crit 
rccta i5H.dup a fccantis DG. nam cum raualcsfintBD.D/-. 
fra^quaks addantur FG. GH. crunt tota^ DG. & compofita 

cx 




L I B E R I IL itj 

cx BD. GH. ^quales; eft autcm DG. fecans , igitur du« 
BD.GH. fecantifunta?quaIes; tota igitur BH. cx duabus 
fecantibus conftat^ideoquc fecantis DG. dupla cft. 

Rurfus conftat rediangulum BGf. quadrato GA. effe tc^ ^c. |. 
quale ; item rciaangulum B-PE. quadrato kr. 8c re<aangu^ 
lumBE/^.quadratoAE.CNamobfimiiitudmem trianoulo. 
rum BfA. AM. itcm BE A. AE/*. eft vt Bf. ad fA. ita M. ^ 
ad FE. Item vt BE. ad EA. ita EA. ad Ef. ideoque tam re^ 17. 
<aangulum Bz-E. quadrato fA. quam redangulum BEf. 
Quadrato AE. cft ^quale. ) 

Redangula autem BGf. BfE. habent rationem compo^ 
mamexrationcGB.adB/^.&G/^.ad fE. vt vero Gf. ad 
/'E.itaGA.adAE.CobanguIum GAE. bifariam fc<aum^ corolf', 
rcaiAF.) &vtGA.adA£.itaAD.adDE.ideft fD. ad "-W 
DE. & vt fD. ad DE. ( fumpto terminorum duplo ) ita du- V* 
plum fD. ad duplum DE. id eft fB. ad duplum DE. Igitur 
a primo ad vltimum ^ vt Gf. ad /"E. ita FB. ad duplum DE. 
Qiiare cum ratio BGF.BFE.fit compo/ita ex rationibus GB. 
ad BF. & BF. ad duplam DE. erit vt redangulum BGF. ad 
rciftangulum BFE. id eft quadratum C7^.ad quadratum FA. 
itaGB.addupIamDE. 

Infuperredlangula BfE.BEf. pofitacommuni altitudi^ 
nc EF. intcr fe funt vt bafes FB. EB. vt igitur FB. ad BE. ita 
redangulum B^E.ad reftangulum BEf. Quoniam vero eft 
vt BE.ad Ef. ita BG. ad Gf. id eft BG. ad GJ/. erit conuer. ^^"^J!:*'. 
tendo.& componendo , vt FB. ad BE. ita HB. ad BG. fed vt ^ 
FB. ad BE. ita modo probatum eft effe re(5tangulum Bfe. 
adredanguIumBi?/'. igitur redangulum B/^E. ad fecaan- 
guIumB£/'.ideftQuadratumM. ad quadratum EA. ra- 
tionem habetquam HB. nimirumduplumfccantisad BG. 
compofitam ex finu toto ^ & fecante . 

Cumigiturfitvt(7-^.quadratum,ad quadratum FA.ita 
GB. ad dupium D£. vt probauimus in prima parte huius ; & 
vtquadratumFA.adquadratumM.itaHB. ad BG. Con- 
ftat quod primo proponcbatun Et ex «qualitateerlt vt BH. 

Aa a dupla 
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dupla fccantis ad DE. duplam finus complemcnti y ita Qua- 
dratum(7^.adquadratumEA.&priorum tcrminorum di- 
mid ia, vt fccans DG. ad (inum complcmcnti D^.ita quadra- 
tumC/^.adquadratumEA. Quodcratpropofitum. 

THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 

SI in triangulo reclangulo ex pundlo vbi dua 
larcra angulum rc6lum cfFiciunr , dua^ redar 
ciica alccrurrum laterum ducanrur, quaruna 
altcra cxtra, altcra incra triangulum bafim reccr> 
cflScicnccs cum dido laccrc angulos a-qualcs : cric 
vt compofica cx bafi&fcgmenco cxccriorijadicg. 
mcncnm cxccrius , ica fcgmcncorum inccriorum rc- 
mocius ab cxccriori^ad vicinius • 

SIT triangulum rc(5langulum BI/'. cuius bafis Bf. latc- 

racircaangulumrcduml-fint IFJi^.cxpunCio I. in bafina 

ducantur dua! xq&:x If.intra trian- 

gulum 1(7. extra:, faciences angulos 

f IF. F\G. ^qualcs & fccantcs ba- 

fim produdam in tria fegmenta, 

cxternum GF. interna BE- rcmo- 

tius ab cxterno , & EF. vicinius^ac 

contiguum . Dico cfTe vt £(7. ad 

GV. itaJSfE.ad £F. Diamctro BF. 
oLiniT. circaangulumredum FlB.dcfcri- 

batur ciiculus FI^. cadatquc an, 

gulusrcftusfuprapundtumconta^ftus Iinca:du(flx apun<So 

G. incirculum,&producantur Gl. IE.qu;eprimo circuluin 

fccentin punftis KL. ac connedantur KB.i?L. fiatquo 
36 ^ ^ngulus K^M. (produ(aa(JK. in M. ) a-qualis angulo KB(7. 
14. 6, QiK)niam arqualia funt rcdangula BGF. K(7l. erit circa an^ 

gulumG. vti?c/. adGl. ka KG. adGF. & permutando vt BG. 

ad 




L I B E R III. 



ad KG.ita(7l.ad(7/-.squiangu1aigiturfunt triangula GIf- 
yi?K.&;tquaIesanguli(7lF.(75K.& GFI. GKB. Item cum 
Jn triahgulis IeF.EBL. itqualesfintanguli ad jE.verticem,& 
duo FIE. EBL. cidem arcui Fz. infiftcntes , «quiangula funt 
totatriangula,fedanguId TIe. ^qualis ponitur FI(7. & ipfi 
FI(7.oftenfuscft jequalis K^(7. jequales igitur funt anguli 
K2?(7. Lbe. fed angulo Ki?(7.fa(fius clt «qualis KbM. Igitur 
KBM.^quaiisefttamanguIoLi?E.quam GlF.&FlE at- 
que ideo totus Mbg. toti GlF. xqualis eft, communis autem 
cftangulusad(7.a?qualisigitureftreliquusl£/'id eft BeL. 
reliquoBMK. Cum igiturduotriangulaK2?M. L2?E. ha- 
bcant duos angulos K2?M.i?MK.£Equales duobusLi? E.BeL. 
&latera K^. bL. xqualia ( cum enimjcqualesfint an- 
guliA-^^^.L^^. a^qualcs eruntarcus FK. fL. ideoquc «Sc 
complementa ad duos rcftos Kb.Lb. ac propterea etiam ea^ 
rum chorda Kb. Lb. JEqualcs ) «quilatcra erunt triangula^ 
K^M. BLE. &latus KM.^quale erit ipfi eL.Sc £B.ipfi BM. 
Igitur cumangulus GIE.fit diuifus bifariam reeta IF.ex hy- 
pothefi erit vt GF. ad FE. ita GI. ad lE. & vt GL ad lE. ita 
GB. ad BM. finiilia cnim oftcnfa funt triangula GIF. GBM. 
&vtGBadBM.itaGK.ad KM. ^qualcs cnim pofiti funt 
anguli KBG. KBM. ipfi autem KM. «qualis oftenfa eft EL. 
crit igitur vt GF. ad FE. ita GK. ad EL. Rurfus cum fit vt 
GI. ad lE. ita GF. ad Ee. critpcrmutando vt GI. ad GF. id 
cft vt BG. ad GK. ita lE. ad FE. id cft BE. ad EL. &permu. 
tando vtBG. ad BE. ita GK. ad EL. Cum igitur oftenfunu 
fitpauloanteeflcGF.ad FE. vtGK.adEL.& nunc cfle vt 
GK. ad EL. ita BG. ad BE. crit vt FG.ad FE.ita BG.ad BE. 
&pcrmutando,acconuertendo,vtBG.adGF. ita Be. ad 
EF. Qupdpropofitumcratdemonftrare. 

Qupd fi rcda duda ex G. circulum non fecct , fcd tangat 
inpundoA.fitquetriangulumrcdanguIum BAF. (um cu- 
iuslatereAF. faciantdux AG. AE.angulosxqualcs GAF. 
FAE. DicorurfusvtBG.adGF.itaefleBE.adEF. Duda 
enim cxcentrociiculiD.re<aaadpun(aum conta<ftus DA^ 

faciet 



17. 



15- 



2(f. 3. 

i. pron. 
16. 1. 
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190 Curui ac rcdi proportio promora • 

facictangulumrctaum DAG. rc 
^lusautemeft&BAF.quarcfi co- 
mum*sauferaturanguIusMD. rc- 
mancbunt ^quales GAF. DAB. 
fed ipfi GAF. ponitur arqualis 
FAE. Sc ipfi DAB- ^qualis eft 
DBA. iequalis igitur eft totus 
GAE. duobus DAB. DBA. id cft 
angulo GDA. Cum igitur duo 
triangulaGAD. GAE. habeant 
angulum communem ad G.& an- 
guIusGAE. ^qualis fit angulo ADE.etiamreliqui(7EA. 
GAD. itquales erunt^reftus autem eft GAD. igitur redus 
cft & GEA. Quare ex 2. CoroII.2 5. huius erit vtBG. ad C7F*, 
ita BE. ad EF. 

Deniquecadatangulusredusfub pun(5lumconta(5lus,vt 
in K. & fit triangulum rei^angulum BKF. cum cuius latero 
KF. du^e rG<fca? KG. KE. faciant angulos icqualcs GKf.fKE. 
fecentqucdjiftarlinex circuli pcri- 
pheriam in pundis I. N. & connc^ 
(ftantur rc6tx FN. FI. ac ducatur 

IE. fccans periphcriam in L. rur- 
furaque conncdantur KB. BL.Di- 
corurfusefrcvtC7B.adB£. ita G¥. 
ad Te. Qupniam irqualesfunt an- 
guliGKF.FKE.arqualcs funtS;^ 
arcus IF. FN. ^equalesigiturredfle 

IF. FN. & anguli IFe. NFE.Qua- 
re cum duo triangula ^FI. e¥N. habcan t duo latcra EF. FL 
duobus eV. FN . a:qualia & angulos E¥l. £FN. diftis latcri- 
buscontentosfqualcs&bafimlE. bafi £N. a^qualem ha- 
bebun t, & angulum l£F. angulo NfARurfus cum in trian- 
guhs Kl£. LNE. angulus KlE. angulo LN£. vtpote cidem 
arcui KL. infiftcns arqualis fit, &angulus IKE. angulo 
NLf.itidcmcidcmarcuilN.infiftcns^qualis, & arqualia 

laccra 
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latera 1e. £N. arqualia erunt & latera eK. eL. Quare cum 
m tnangulis eKE. eLB. anguli Keb. Leb. ^quaJes fint 
(luntenim^qualcs angulisad verticem Ni-/-. lEF.qui mo- 
dooftenfi funt Kqualcs)&circa eos latcra Be. f K.Iaxeribus 
BE. eL. xquilh eruntanguli Ki?£.L2?£.xqnaIes:angulo au- 
tem Kbe. feu KbG. eft ^quaJis angulus GlF. vt prima parto 
humspropofitionisprobatumeft,& angulo Lbe. aneulus 
FIE. xquaks igjtur funt anguli GlF. FlE.kd rcdus eft Fi^. 
Jii lemicircuJo. Igitur per primam partem huius propofitio- 
Bis vt BG ad G¥. ita BE. ad e¥. Sc permutando vt G2?: ad B£, 
lUGF, ad ¥e. Qupd propofitum fueratdemonftrarc . 

COROLLARIVIVf. L 

EX dims mamfenum eB.fianguU GlF. FIE. po»4ntur 
aquales.AHgulos LBE. KBG. & arcus BL.BK.(ir LF. 
KF. etum effeaquales , drft arcusKF. LF.&BL. BK. aut a». 
gultLBE. Km.fmantur aejuales,fequiangulosGlF. Flt. 
effexquales. Hecemmin progrefu prtma partis demonftrati». 
msprobatumefl, namfemper angulusLBE.anguloFIE.dran. 
gulusKBG.anguloIFG.eB aqualts.-poftis autem angulisLBE. 
KBG.aqualibus,<tquales funtareus infffentes KF.LF,dr eorum ' 
tmpUmenta KB. LB. 

COROLLARIVM. IL 

COnHat pratereajtanguli GKF. FKE.ponanturaquales '^ 
etiam arcusIF.FN.item arcusBL.BK.d^eorumcomple- 
mentaLF.KF.eJfexqualia. ^od vltima parte huius proba- 
tu^eJf, ' 
COROLLARIVJVl, in. 

DEniqueft i» triangulo reSiangulo CAD. ex angulo reStt^ 
GAD.inbaJim redta demtttatur faciens angulum GAe! 
^^HAlm Angulo 4iiQ,reiiam4U^efe perpendicularemad ba- 

Jim 



1 9 1 Curui ac recfli proporcio promota 

fimGjb.hocenim fecmda partehuius probatumefl,eJ{que vnA 
ex comertentihus o6laux fexti elementorum . 



THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXI. 



S 



I in trianguloredtanguloex punclo vbi duo 

fficiun 



Jatcra angulum rectum ctticmntj> du^ recta: 
circa alterutrum latcrumducantur^ quarum 
altcra cxtra,altera intra triangulum bafim fecet, 
fitquc vt compolita cx bafi & fegmen to exteriori ad 
figmentumcxtcrius;, ita rcgmentorum interiorum 
remotius ab cxtcriori ad vicinius efficicntdua^ il- 
la^ rcd^ cum laterc trianguli circa quod duClx funt 
angulos a^qualcs. 

S I N T cadem qua? priori propofitionc ^ nimirum fit 
triangulum rcdanguIumBIF. cuius bafis BF. larcra circa». 
angulum rcdum I. fint IF. I^. & cx pundo I. in bafim duje 
rcdla? ducantur \E. intra triangulum IG. cxtra^facicntes an- 
guIosflF.Z-IG. & fccantcs bafim pro- 
duc^lam in tria fcgmcuta extcrnum QF. G 
interna vero BE. rcmotins ab cxtci no^^ 
£F. vicinius ac continguum fitquc vt 
BG. ad GF. ita B£. ad £F. Dico angulos 
C7lF.GlE.cfIc arquales.Si cnim non lint a:- 
qualcs 3 fit piimura GIF. maior quam 
Fl£. & fiat FIP. (rqualis ipfi GIF. cadat- 
qucpundum R fupra E. Quoniam re- 
iiiuscftangulus FI^. & a:quaic5 anguli 
ClAFI^.critpcrpra^cdcntcm vt ^G^ ad 
CF. itai?P.ad IV.fcd ctiam cx hypothcfi 
cft vr BG. ad CF, it.i BE, ad EF. vt igitur 

BE. ad EF, ita ^P. ad PF- & componcndo vt BF. ad Ye. it.i 

BF. ad F\\ arqualc- l.^ fu.c EF. I- F. pais & totum;Quod 

cU 
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eft abfurdum . Idem fcquetur fi angulus GIF. ponatur mi- 
nor angulo FIE. & pundum P. cadat infra E. 

Neque aliter procedit demonftratio in ali js cafibus^vt ia- 
ducentimanifeftiflimum eft. Igiturfi in triangulo ex pun- 
fto&c. Quod oportebat demonftrare. 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 

SI ex duobus puncflis circumferentiar circuli 
a^qualiter a diametroremotisduar izCix du- 
cantur quarum prior diametrumintracircu- 
lum:» &r peripheriam fecet; pofteriorperpundum 
vbi prior peripheriam fecat tranfiens in diametrum 
extra circulum incidat.ac cx puncSlo internodia- 
metri ad diametrum perpendicularis ducatur pe- 
ripheriam fecans in pundo \ reda ex hoc pundlo 
ad pundlum externum diametri ducfta circulurru 
tangit. 

SIT circulus FAB. cuius diametcr BF.a cuiuspundio B, 
a^qualitcr rcmota fint 
I. K. in pcripheria cir- 
culi 5 id eft arcus BI. 
arcui BK. fit ^qualis 
& duda IL. fecet dia- 
metrum intra circulum 
in E. & peripheriam in_4 
L.& ducatur per pundu 
L. rc(5la KL.qu*eprodu. 
i5la fecet diametru pro- 
du(ftam in G.denique ex 
E. ad diametrum BF. 
ducatur perpendicularis 
EA. circuliperipheriam fecans in A. & conne<aatur AG. 

Bb Dico 




Coroll. 2. 
2 5. huiiis . 



9' 5' 



194 Curui ac redi proportio promotd. 

Dico quod refta AG. circulum tangit in A. fi enim AG.non 
iit tangcnsjfit qua*piam aliavt AM. Cumarcus KB. BT. 
fint^pqualcs^conftatex 50. 3. huius Coroll. i.& 2. fi duca- 
turLF. L^. angulo BLF, exiftenre reAo angulos ELF. 
FhG.cffc arquales. Igiturex 25. huius vt BG. ad GF. ita 
B£.ad EF. Rurfijs cum tangcns fit;, ex hypothefi^reda MA. 
& AE.finus rcftusarcus AF.patct cx Corol.2.2 ^.huius cfiTc 
vt BM. ad MF. ita BE.ad EF. Igitui vt BG.ad GF.ita BM. 
ad MF. &diuidcndo vt BF. ad FG. ita BF. ad FM.arqualcs 
igitur funt GF. MF. pars & totum . Qood cll abfiirdum . 
Igiturfiex duobus punclis &c. Qiiod oportebat demon- 
ftrare . 



S C H O L IVM. 

patct ratio facilis ducendt tayjgemeni circttli ex da^ 
to puKch extra ctrcHlum ^ vt ex puricto G. JDucatttr f rt- 
fhum dtarneter CB. htr/c recia GLK. utctmiquc fccans circu^ 
lum tn L.K,cr auferens arcum KB. cut fumatur .aqualts BI,(^ 
ex I.diicatur IL.fccans diametrum tn E.perpcndtcularis EA. 
ad diametrum fecahtt ctrculum tn A,puncto conta^us ^vt ex 
demonHratis tn tpfo tcxtu aperte consiat. 

TFIEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIIL 

I cx pundo vbiduo latera triaiiguli aiiguliim 
recluni fciciunt dudra rccta balim bj'£iriam 
diuidat^&ex codcni punclo pcrpendicularis 
ad diclam rcclam ^ bafim cxtra triangulum fcccr^ 
atc]uc a Jcclrionis pundo pcrpcndiculari xqualis 
in bafi lumatur vcrlus triangulum datum.ca ba- 
fim trianguli m ratione latcVim diuidcc. 

SIT 
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L I B E R I I I. 

SIT tmngulumBAF.recaangulutnad A. vndc demit- 
tatur AD. bafim BF. bifariam fecans in ^ 
D. &ex A. ad AD. perpendicuIarisduca-< 
tur AG. fccans bafim produdam in G. ac 
ipfi AG.^qualisfumatur GI. Dico effo 
vt B A. ad AF. ita BI. ad IF. Cenrro D.di- 
ftantiaDB. vcl DF. dcfcribatur circulus 
qui tranfibit pcr A. &ducatur ex A. reda 
EA.pcrpendicularis ad BF. & connccfta- 
tur lA. Qnpniam angulo 2)AB. ^qualis 
eft DBA. & angulo DBA. arqualis FAE. 
obperpcndicularcm AE. in bafim trian^ 
gulirecTranguli cadcntem ^a^quales erunt 
anguliDAB.FAE. Atquiare(5i^GA.^^. 
qualis accepta eft GI. duda Al. angulum DAE. bifariam^ 
diuidet , vt propofitione 40. primi huius demonftrauimus . 
Ergo fi ^equalibus BAD. FAE. a?quales addantur EAl'. 
Z) AI. erunt anguli BA I. FAl.^quales. Igitur vt B A.ad AF. 
ita BI. ad IF. Qupd erat demonftrandum . 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 

SI ad datam retlam infinitam a dato puncflo 
quod in ea non fit quatuor rcO:x ducantur, 
quarum prima & tcrtia item fecundad^^ 
quarra ad datum pundum angulum redum effi. 
ciant ^ & cum parribus dara: quas intercipiunt trian- 
gula recTrangula ; a pundo autem vbi tertia bafim 
lccar (juarta: parallela ducatur primx occurrens : 
crit vr tota paralJcla ad fcgmentum* inter bafini 
& fecundam^ ita reclangulum lub vtraquc bafium > 
ad rcClanguIum fiib fegmcntomedio, &lcgmen- 
to intercxtremas comprehenfiim. 

Bb 2 Datum 




2^. T. 
«. 6. 

4. 6. 
27- 



4. 6. 



Curui ac redi proportio promota . 

Datiim fit piin(5iuin A . a quo in da tam infi nitam BG.du- 
canturquatuorred^eAB. Az). AF. AG. cfficiantque AB. 
AF. ucm AD. AG. angulos rcdos BAF, 
^ AG. ad puncSum A. ita vt fint retfiangula 
triangula BAF. DAG. quorum bafcs BR 
^G. Jatera cxteriora AB. AG. interiora-. 
DA.AF.&ex pundoF.parallelaipfi GA. 
ducaturFI.lccansAB. inl. & AD. in H. 
Dico cfTc vt IF. ad FH. ita rcc^ianguJuni^ 
BG. DG. ad rcdangulum BG. DF. 
Qnoniam angulus Z)AG, pofitione rcdus 
eft^critctiam FHA. rec5lus , fcd rcftus 
etiam eft pofitione lAF. a:quiangula igitur 
funt triangulalFA. AFH.eftqucvt IF.ad FA. ita AF.ad 
FI. ideoque arquale cft quadratum AF. rediangulo IFH. 
Rurfijs quia fimilia funt triangula GBA. FBI. (ob angu- 
lum communem ad^B. & cxtcrnos BFI. BIF. ^quaJes 
internis BGA. BAG. ) crit vt GA. ad Fh ita GB. ad 
BF. & conucrtendo vt FI. ad GA. ita BF. ad GB. & ob ean. 
demcaufamm triangulisarquiangulis Z)AG. DHF. eft vt 
GA ad FH. ita GD. ad DF. Cum ergo fit vt FI. ad G A.ita 

BF. ad GB.&vtGA.ad 
FH.itaGD.adDF. crit 




FI. 

BF. 



GA. 

GB. 



FH. 
GD. 



DF, 



cx 3. 3. huius vt FI. ad 
FH.itareftangulumBF. GZ). ad rc(5langulum GB. Z>F. 
Quod propcfitum erat dcmonftrare . 

COROLLARIVM. L 

Hlnc ettam e^citMt efJc vtrtctAfjgtduwBGD.adrcCtan^ 
gtiltm BFD. itA ^adrjtttm CJ. ad quadrattim TA. 
€umcmmcx demonftratts tn propoJirtoHe Jit vt CA. ad FI. ttd 
CB.ad BF,i^vtGA.ad FH. ttaGD.ad DF. ertt proportto com-^ 
fofitacx GA.ad cx CA, ad F//. cadem qtt£ ccmpo^ 

Jita cx GB. ad BF, dr CD. ad DF.fcd ratto compojitacx CA. 

4d 
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L I B E R I I L 
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ad FI.QrGA.ad FH.ell eademtju^quadran GA.ad reStangu- 
lum IFH. id eli ad ofuadratnTn FA. ( quod refiangulo IFH. 
in fropofnione demonsiratum ejl ^zquale) compojitn 'vero ex 
rationc GB. ad BF. dr cx GD. ad DF. eft eademquA re£ian^ 
guU BGD. ad re^tangulum BFD. vtergo reiiangulum BGD. ad 
re6tangulum BFD. tta qttadratum GA. ad quadratum FA. 

COROLLARIVM, IL 

QVodfiDA. DF. fuertnt £quales,& defcendat in BG. 
perpendicularis AE.eritttFB.ad BEatare£langulum^ 
^BF. GD.ad reHangulum cB. DF. Nam quia aquales 
funt DA.DF.^quales erunt anguli EFA,HAF.rcat autem funt 
dr angult ad EH .tgitur fimtlia funt triarigula FEA.id eftAEB. 
&AHF.td esi IHA. Vt igiturlH.ad HA. tta FE.ad EA. 
'vtAH.ad HF.itaAE.ad EB.ergo ex (tqualttate,(^ componen-^ 
do.vtlF.ad FH.itaFB.ad BEfed^t IF.ad FH.tta rc^angu^ 
lumBF.DG^ad relfangulumBG, DF.vt in propofitione proha^ 
tumefi:vt igitur FB.ad BE.ttare6iangulumB^ ,DG*ad reffan- 
gulum BG.DF. 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

IIAciantrurfus rcdxAB AF. &rea^ DA. AG. 
^ in datam BG. cadentes exdato pundo A. an- 
gulos redos BAR DAG. & expunao D. vbi 
fecunda bafim fecat quarta^parallela ducatur L. M. 
fecans primam AB.in L. &tcrtiam AF. in M. Dico 
cffe vt LD. ad DM. ita rectan^nlum BD. GF. ad rc- 
d:angulum BG. FD- 

NAM quia ob parallelas L7>. AG. fimilia funt trian- 
gula BLz>. BAG. erit vt Lz>. ad AG. ita BD. ad BG. Rur- 

fus 



1 9 8 Curui ac redi proportio promora • 

fiisquiaobparallelas AG. 7)M. 
fimilia funt triangula DFM. 
GFA. eiit vt AG.ad DM.ita GF. 
ad FD.cum igitur fit vt LD. ad 
AG. ita BD.ad BG.&vtAG. 
s.i.huiiis. adDM.itaG/^.adFz^.critex 3. 

LD. AG. DM; j 
BD. B G. GF. FD. I 

3. huiusvt LD. ad DM. ita re- 
dlangulum BD.GF. ad rcftangu- 
lum BG. FD. Quod crat demonnrandum . 

COROLLARIVM. L 

HI/^c facife deducitur ejje vt ffuadratumG A. ad quadr 
turnDA. ita recfanguLurn BGh . ad rcc7angu/um BjDF. 
?jam curn oftenfum fit e fe vt LD. ad ACj. na BD, adBq. erit 
conuertendo vt AG. ad LJD. tta 'BG. ad BD.fed eli ettam vt 
AQ* ad DM. tta GF. ad FD. erit ergo proportto compofta ex 
ACj.ad LD. AG, ad DM. eadem qn^ compofta ex "BG* ad 
^Z). cr cx CjF. ad FD.fed ratio cor/ipofta ex Aq. ad LD, cr 
25. 6. -^^- DM, ell ratio quadrati AG. ad rectangulum LDM^ 
^i- 5. & ratio compoftta ex 'Bg. ad BD. cr fx qF. ad iD.esl ratio 
rectanguU BgF. ad reitangalum BDF. tgitur vt quadratum 
AG. ad rc^tangulum LDM, tta rec7.ingulumBGF.ad recian^ 
gulum BDF.fdreefangulo LDM. ejf^^quale quadr ^:!um AD. 
{Namcum paralleU fntDM.AG.^ redus ft angulusDAG. 
ex hypothef rcffus ertt MDA. fed ettam pofttone rectus e!i 
4! 6. ^^^^' ^g^t^ir Jtmtlta funt trtanguU LDA. DAM.&vtLD. 
27' 6. ^d DA. ita DA. ad DM, quare rectangulum LDM. quadra^ 
to AD.xquale ef) vtergo quadratumAG, ad quadratumAD. 
tta rcffangulum BGF, ad re^angulum bDF. 




COROL 



L I B E R hhi^ 
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COROLLARIVM. IL 

Qr^^ BA. DF. fMerint ^q^talfSj ^ dtfcemUt exA. in 
CjB^perpendicuUris AE. Erit vt TE.ad^Bata rc^angu- 
gulum Bj), FQ. ad reUangulurn EG, D¥. Na?n cum^- 
quales fnt DA,DF .^quales erunt anguU DAf.D FA. ^arc^ 
cumintrtagults re^angulis Aef .ADM .i^quales ettam fntan- 
guU DAM.EFA.fmilia erunt triaguU FEA.id est Aeb,^ tria- 
guUADM.td efl LDA.IgtturvtLD. adDA. ita FE. ad EA.(^ 
vt DA.adDM.ttaEA.adEB.ergo ex.arjuaU.vt LD. ad DM.tta 
TE.ad EBfed vtLD.ad DM .tta ofenfumefl reciangulumBD. 
TG.ad rectangulum BG. DF. igtturvt FE. ad EB. ttareclangu- 
lum BD.FG.ad re6langulum BG. FG. 

THEOREMA XXXVL PROPOS. XXXVL 

SI cxpundisdiamctri, cxquibus adcircumfe- 
rentiam tangens^ac finus reclus eiuldlcmaf- 
cus ducuntur , dux alix tcCtx periphcriam 
vbilibet in eodem pundo fecenc : habcbit ea qu.r 
ex pun(5bo tangcntis:> ad eam qUcTcxpundo finus 
re<3:i ducitur eandem rationem^ quam tangensad 
finum rec5lum . 

Sl T circulus FAB. 
cuius diametcr BF. ar- 
cus quilibet AF. cuius 
tangens AG.fecans dia- 
inetrfi producftam inG. 
& rmns rcdus AE. fccas 
diamctru in E. fumatur 
quodiibctpunJium 1. in 
periphcria , & ducatur 
GI. EI. Dico c/Te vt 
GA. ad A£.itaGLad 

lE, 



8. 6, 
4. 6. 
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3U 3. 
Coroll. 1. 
^5..huius, 

ji.j.huius 

Coroll. 1, 
ii. hiiius 
II. 5. 



100 Cumi ac redli proportio promota. 

lE* cadatprimo puiKauml. inter A.»& F. & conncAatur 
IF. Conftat primo angulum FIB. in femicirculo reiftum 
effcjDeindc manifeftumcfiicxCorollario 2. ^j.huiusefrc 
vt BE. ad EF. ita BG. ad GF. & permutando ac conuertcn- 
d05VtBG.adBE.itaGF.adEF. Igitur^ex propofit. 31. 
huius 5 crit angulus GIF.arquahs angulo FIE. Ergo vt GI. 
ad lE. ita GF. ad Ff.fcd etiam ex Coroll. 2. 22. huius 
eft vt GF. ad FE. ita GA. ad AE. Igitur vt GI. ad lE. ita eft 
GA.adAE. Quodprimoptopofitumerat. 

Sed pundum affumptum in peripheria non fit inter F.& 
A.fed cadat inter A.& B. vt in K.& ducantur KE. KG.Item- 
que conneftatur KF.Eodem modo quo prius 5 oftendemus 
cum anguIusFKB.in femicirculofitrecaus^&fit vtGB. ad 
BE.itaGF.adFE. angulum GKE. bifariam diuidi reAa-> 
KF. erit igitur vt prius^vt GK. ad KE. ita Gf. ad FE. & vt 
Gf. ad FE. ita GA. ad AE. ac proinde vt GK. ad KE. ita- 
GA.ad AE. 

Cadat dcnique pundum affumptum in puncflum ^ vbi 
diameter circululum fccat , ac primum qu idem in B. ac du- 
Coroli. 2. canturBG.BE. Dicocffe vtBG. adBE.itaGA.ad AE.Eft 
ij.i.huius. enimexCorolIario2.2 5.huiusvtBG. ad GF. ita BF. ad 
GF. & pcrmutando vtBG. ad BE. itaGF. ad FE. lcd vt 
FE.ad FE.ita GA.ad A£.cx Coroll. 2.2 ^.^.huius.Igitur vt 
BG. ad BE. ita GA. ad AE. Qiiod fi pundlum afiumptum-. 
fitB.Iamprobatumcft Coroll. 2. 22. 3. huius clTc vt GF. 
ad FE. ita G A. ad Ae. Qiiarc ii cx pundis diamctri &c. 
Qupd erat demonftrandum . 

COROLLARI VM. L 

H lnc ftquitf^r ejjk vt £/. Ad IG. ttaEK. ad KC x^fftj 
du£ ilU projjeytioncs , proporttom £J. da Ac* exdirrus 
fmt dcn)0f7frat^ . 



Coroll. 2. 
21. 5. huius. 



co- 
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L I B E R I I L 
COROLLARIVM. IL 

COnsldt etiam angulos £ 19 . MKq. ^ re&is l^.KV. hifariAm 
diuidi . 

THEOREMA XXXVIL PROPOS. XXXVIL 

SI ex quolibet puntlo pcripherix ad puncla^ 
diametri in cjua incidunt tangensac/inusda^ 
n arcus, dux xz(kx ducanturcircuJi periphe^ 
riam in duobus pun^is fecantesi interceptc-einter 
pundla afllimpta in peripheria & diamerro , ad 
interceptas inter punauni diametri, & punclrum. 
lcdlionis in periphcriafunt in eadem ratione. 

SIT circiiIusFAB.inqiioarcusARciiiustangcnsGA 
finus rcdus AE. incidcntes in diamctrum BF. produiaajiu \ 
lumatur quodlibct pun- 
(flum K. in pcriphcria ^ cx 
quoadpunda G. E. du- 
canturrcdce KG. KEM, 
fccantcs , peripheriam il- 
la in I.hax in M.Erit KG. 
intcrccpta intcr pundum 
afTumptum K. &pundu 
G. in diamctro ; IG. vcro 
intcrccpta intcr pundum 
fcftionis I.&pundlum G. 
in diamctro ^ rcCia vcro 
KE. crit intcrccpta intcr 

pundumafTumptum K. &pundum E.indiamctro>& EM* 
intcr M. punclum fccflionis^ &punc'tumE.Dico c/Tc vt Kg! 
adGI.itaKE.adEM. 

Cadatprimopundum affumptumintcrpuhiaa A.B. iiu 

Cc 




toi Curuiacrediproportiopromota 

"^Coroin^^ K.&iiingantLirlF.FM.EI. Qupniam^qualesfunt angu- 
29' 5. * li GKF.FKE.^rquales eiunt & arcus IF.FM.quibus infiftutj 
^equales igitur & chordx IF. FM. Sc a^qualia complemcnt^ 
IB. MB. arcuuni IF. FM. quarea?qualcs quoque IFE.EFM. 
illis infiftentescum igiturduo triagula IFE. MFE.habeanc 
circaanguloso-qualesIFE. EFM.duo Jatera EF. FI. duo- 
4. I. busEF.FM.crqualiajCrunt&bafcsIE.EM.arquales. Infu- 
Coroii. 2. percumfitvtGK. adKE.itaGI.adlE.cx Coroll. 2. pr^r- 
S6..huius. cedcntis3Critpermutand0vtGK.adGI.itaKE.ad lE. id 
cftad EM.quc-eipfilE. oftcnfaeftcxqualis. 

Sit fecundo pundtum affumptum intcr punfta AF. videli- 
cetin I. &ducantur GIK. lEL. Dicorurfuscffe vt IG. ad 
GK. ita lE. ad EL. Nam cum a:qualcs fint anguli ad verti- 
^7. 3' ccm E. in trlangulis lEK. MEL. & anguli KIE. LME. ei- 
dcm arcui KL. itcm anguli MLE. IKH. cidcm arcui IM. in- 
fiftcntcsjitcmqnca^qualialatcralE. EM. vt modo proba- 
tumcft^^a-^qualiacrunt&IateraKE. EL. lam vcro cum fit 
Coroii. I. vtlG. adlE. itaGK.adEK.ex CoroUario i. prarcedcntis 
36. fiiiius, pj-QpQj^iQnis 3 crit permutando vt IG.ad GK.ita lE. ad EK. 
id cft ad EL. qua" ipfi EK. probata cft ax]ualis . 

Sit d.'niquc pundtum aftiimptumin diamctro^vt in B.vel 
Coroll. 1. F. acpiimoinB. ConftatcxCoroll. 2. 25. huiuscfie vt BG. 
z5.j.mi;ii5. ^^p^ itaBE.ad EF. Quodfipunaumalfumptum fitin F. 
manifcftumcft^pcrationcmidcntitatiscflevt FG. ad GF. 
ita 1 E. ad hF. Quod erat &c. 



THEOREMA XXXVIII. PROPOS. XXXVIIL 



Ilfdcmpofitis: fi circn EG. circuliis defcribatur 
fccans citculum FAB. in I. & ducantur IG. IF. 
lE. IB. Dico trcs angulos CIF. f lE. ElB.cacm- 
tcr le^acfingulos axjuales rcmuedo. 

Rur- 



103 




L 1 B E R III. 

Retflusenim cft vterquc angulo- 
rum BIF. GIE. in fcmtcirculo : 
apqualisitcm cll GIF. angulo FIE. 
cx 3 6. huius i vtcrquc igitur fcmirc- 
6lus ell y crgo & fcmircdus rcliquus 
EIB. anguH redi FIB. Igitur 
ctq ualcs ac femircdi funt tres anguli 
GIF.FIE.EIB. Qupderatpropofi- 
tum. 



THEOREMA XXXIX. PROPOS. XXXIX. 

QVadratum tangentis arcus quadrantc mi- 
noris , ad quadratum finus totius rationcm 
habct quam redangulum fub aggreo-ato 
^ finus totius &:fecantis,&fub aggrega- 
to diiferentia^ fccantis &c dupli finus verfi , ad re- 
dangulum fub aggre^ato finus totius & dupli fi, 
nus complcmenti ^ & lub finu toto . 

SINT eadcm qua? fuperiori 
propofitione . Scdipfi ED.nimi- 
rum finuicompJcmenti arcus AF. 
a^qualis fumatur EM. vcrfus G. 
& finui vcrfo EF. a:quaJis EN. 
vcrfus D. erit GN.aggrcgatum 
cx diffcrentia fccantis GF. 
duplo finus vcrfi FE. EN. \^ 
MN. aggrcgatnm exfinus com- 
pkmcnti ME. ideft ED. & fi- 
nu verfo EF. idcoquc MN. 
qualis finui toto DF. & BG.ag- 
grcgatum cx finu toto BD. &^ 

Cc fccan 



CoroJJ. I. 
5^. j.huiiis.. 




m 



2. 04 Cu rui ac recfli proportio promora • 

fecantc DG. Dcniquc BM. aggrcgatum cxBD.finu to- 
to & DE. EM. duplo finus complcmcnti . Dico cfTc vt 
quadratum GA. ad quadratnm AD. ita recaaugulum-, 
ad Jc<a:angulum BMN. Quoniam rcdanguJum-. 
5^17.6. Q£j) a^qualc quadrato AE. & rcftangulum BEF. 
eidcm quadrato AE. a^qualia erunt rcAangula GED. 
BEF. vt in progrcfTu. 22. huius dcmonftratumcft^ideft 
redangula GEM. BEN. crgo vt BE. ad EG. ita ME. 
ad EN. & ftimptis antcccdentibus^jfimul & confcqucn- 
tibus fimul^vt tota BM. ad totam GN. ita ME. ad 
EN. & conucrtendo vt GN. ad BM. ita EN.ad ME. 
Rurfus quoniam rcdlangulum BEN. redlangulo GEM. 
^quale cft.erit vt BE. ad EM. ita GE. ad EN. 
fumptis antecedentibus fimu]5& confcquentibus fimul^ 
vt tota BG. ad totam NM. ita GE. ad EN. erat au- 
tcm vt GN. ad BM. jta EN. ad Me. Quarc propor, 
tio compofita cx rationibus BG. ad NM. &: GN. ad 
BM. eadem eft ci qua? componitur ex rationibus GE.ad 
^iJimus.HN. & EN. ad ME. Igitur cx 5. huius vc GE. ad 



14. 6. 
XI. J. 



14. 6. 



11.. I. 



BG. 

GN. 



NM. 

BM. 



GE. 
EN. 



EN. 
ME. 



ME. ita rcdlangulum BGN. ad rcftangiilum BMN. Scd 
vt GE. ad ME. ita GE. ad E D. ( cum politx lint 
a?qualcs EM. ED ) & vt GE. ad ED. ita quadra- 
tuin GA. ad quadratum AD. ( nam quadrato AG. a:- 
». &.7.<s- ^:!^'^'^ cft rcdangulum DGE. & quadrato AD. redan- 
gulum GDE. & pofita comnuini bafi DG. rct^langula^ 
*• DGE; GDE. funt vt altitudmcs GE. ED. Quarc ctiam 
Qiuxdrata AG. AD. funt vt GE. ED. ) Igitur vt 
QiKidratum AG. ad quadratum A D. ita redangulum 
BGN. ad rt(itangulum BMN. Qupd crat propofitum- 



THEO. 
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L I B E R IIL loj 

THEOREMA XL. PROPOS. XL. 

SI a piiudo in quo dianieter periphcriam cir- 
culi fccat in ipfa diametro a^quales partcs 
fumantur altcra extra circulum , altera in- 
tra ; & a punclo extra circulum in periphe- 
riam tangens.a pundlointra finus ducaturarcum 
fecans s Quadrata tangentis , & finus pofte- 
rioris arcus fimul fumpta funt dupla quadrati 
chordx eiufdem arcus. 



pcrpcndi- 



Circiilum FAB. fecet diameter in F. piinao.aqiio 
atqualcs fumantiir FE. FK. illa intra , hxc extra circu- 
lum :> & tangat KI. circulum in I. & EA 
cularisad BF. feu finus arcus 
FA. fecet circulum in A. 6^ 
ducatur chorda AF. Dicoqua- 
drata HI. & AE. fimul cffo 
dupla quadrati AF. ^qualo 
cnim eft quadratum KI. rc— 
(ftangulo BGF. & quadratum 
FA. rciftangulo BFE. & qua- 
dratum EA. rcdangulo BET\ 
redangulorum aute BKF.BFE. 
BEF. arqualis cft altitudo FK. 
FE. FE. cx hypothcfi ^ funt 
igitur intcr fc vt bafcs BK. 
BF. BE. quare ctiam quadra- 
ta KI. FA, EA. ordinc funt 

vt n6ix BK. BF. BE. Scd rcd^ BK. BF. BA. funt in 
proportionalitate Arithmctica ^ cum a^quales fint earuou 

difFc^ 




5^. h 
8.6:17. 6. 
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lo (» Curui ac te{ki proportio promoca . 

9.j.huiu$." differcntiseEF. FK. Igitur ctiam,ex8.5.huius quadrata.; 
KI. FA. EA. funt in proportionalitatc ArithmeticsC, 
quare quadrata KI. EA. (imul fumpta funt dupla^ 

^7jj.huii«. quadrati FA. vt in Schol. propofit. 7.3. huiusprobatum eil.' 

pofit. i. - 

FINIS LIBRI III, 




CVR\I 



1 
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207 




C VRVI AC RECTI 

Proportio promota . 

L I B E R Q^V A RT V S. 

THEOREMA L PROPOS. L 

I trianguli amblygonij angulunij 
obtufum duas tertias duorumre- 
dorumcontinentcm reda lecans 
faciat cumminorilatereangulum 
redlum , & exbafiauferatpartem- 
a^qualem minori lateri : erit ma- 
ius latus maior duarum mediarum proportiona- 
lium quac inter minus latns 5c eius duplum fu- 
mi polTunt. 

SIT triangulumamblygorium HDC. cuius maius la- 
tus DC. minus DH. quibuscontentusangulusobtufus 
HDC. contineat duas tGnia,s duorum rcdorum ^ & dudla^ 
exD. re(fta DG. ad HD. perpendicularis auferat ex bafi 
HC. redam GC. a?qualcm re£tx DH. Dico latus DC. efle 
maiorem duarum mediarum proporrionalium qu;e inter la- 
tus DH. &eius duplum duci poffunt. Producatur CD, 
quamtumlibetin K. &ducT:acxD.ad CD. perpendiculari 
DA. qu« fit dupla ipfius DH. Item DE. a?quali ipfi DH.id 

eft 




I 
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10 8 Cumiacrcdiproportio promota. 



ij. I 



1(1 



35. I. 



6. 6. 



i8. r. 




cftmcdietati ipfiusDA. 
compleatur parallelogia 
DANE.diuifoque late- 
re EN.bifariam in L.du- 
daALK.fecct CD.pro^ 
du(5lamin K, & conne- 
(ftatur KH. Denique ex 
H.ad CH. perpendicu- 
larisducatur HL Cum.^ 
angulus HDC. fit du^e 
tertivT duorum vt^XoxUy 
erit reliquus HDL vna 
tertia duorum rcftoru , 

id eft ducT tertia: vnius rc<fti . ideoquc HD. id eft DE. diipla 
ipfius DLItcmquecumangulusHDC. fit du^eterticX duo- 
rum rc(5lorum id eft quatuor tcitiar vniiis rccfli, dcmpto 
HDG.icdoidcfttribustcrtijsvnius rcdi rcmanct GDC. 
vna tcrtia vnius rcdi.Rurfus cum in triangulus KEL.A LN 
anguli ad E. N. fint redli ^ item anguli ad verticem L. & la- 
tera adiaccntja EL. LN. (int arqualia ^ a^qualia erunt Jatera 
KE. NA. id cft KE. ED. cft igitur KD. dupla ipfius ED. id 
eft ipfius DH. quarpofita cft ipfi ED. a^qualis . Cum crgo 
fit ctiam HD. dupla ipfius DL erit vt KD. ad DH. ita H D. 
ad DL arquiangulaigitur funt triangula KDH.HDI.angu- 
lusigitur DHK.rccftuscft^a^qualisncmpeangulo HID. & 
angulusHKD.a:quaIisi:mgulo IHD. eft vna tcrtia rcdi^ 
jdcoquccTqualisanguloGDC. quioftcnfuscft vna tcrtia^ 
rccfti :para]Ic]a?igiturfuntKH. DG. Quarccxijs qua: dc^ 
monftrarafuntaNicomcde apud Pappum Alcxandnnum 
lib. 3. coJlcdionum mathcmaticarum prop. 5. & Eutocium 
in 2.dc fplicra & cylindro Archimcdis patct latus maius 
DC. cUc maiorcm cjcduabus mcdijs propoi tionulibus po- 
fitisintcrDH. minusIatusA rcdam DA. duplam latcris 
DH. Qupd crat dcmonftrandum . 



THEO- 
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L I B E R ini. 
PROBLEMA I. PROPOS. II. 

TRianguIum reaangulum conftitucre , ac 
parallela ad minus lacus ita fccarevtqua- 
tuor fegmcnta flnt in continua rationc. 
Ducatur rc6ti MC vtcumquc, qux diuidatur in B.extrc " 
maacmcdiarationcreademquediuifa bifariam in G. dc" 
fcrjbatur femiarcuJus MEC.ad qucm ducatur cx B.pcrpen: 
dJcuJaris BE. fccans femicircu- ^^^'pcn. 
lum in E. & connc<5lantur ME. 
CE. ipfique BC. accipiatur x- 
qualis MA. &ex A. ad ME.du- 
caturperpendicularisAN. Di- 
co fa(ftum cffc quod proponc- 
baturjnempetriangulu MEC. 
recftangulumadE. ita diuifum 
teaa NA. paraJJela ad EC. 
(quodminuscfTe larus mox o- 
ftcndcmus ) vt /it vcJut AC. ad — 
NE itaNE. ad AM.&AM.adMN.DucanturadEC Dcr 
pendicuJarcs AD. BF. Qupniam eft vt CM.ad MB.ita MB 
^ r ^^^'^ proportionaJis intcr CM. BC fcd e * 
tiam Ch. cft mcdia proportionaJis intcr CM. BC ^an^ ]Z 
igJtur funt CE. MB. Quare vt EM. ad MB. ita EM.dFr 

ME. ad EC. .mjor ai«cm cft ba/Is CM Jatere ME. ip|tu; c 
t.am majus cftlatus ME.Iatcc EC. Rurfusquoniam accc" 
pt^ fu«t arquaJcs MA. BC. add.ta communi AB. c u^t MB 
AC . arqualcs , ^quaJjs autcm cft MB. ipfi EC.vt modo p o ' 
baturn eft: jg.tur ctJam a^qualis cft AC ipfi ECEt MC ctH 
m A. feda cft extrema ac media ratjoncfcum fit vt CM d 
MA. jta CM.ad CB.qu^quidcm CB.m,nuseftfcg,ncntum 
cx hypothcfi . Cum vero in trianguJis MNA. BFC rX 

guhsad N.& F.&;cquianguhsobWlIeJas NA.EC.^^^^^^^ 




6. 
6. 



I, 
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26. 



Schol. 



54 



4. 

1 1. 



2. 1 o Curui acredli proportio promota. 

lcs fint bafcs BC. M A. ex hypothcfi ^ ^qualia erunt latcra^ 
FC. NA. &EF. MN. intcrfc. Itcrumquoniam rcfta MC. 
fcftacftcxtrcmaacm^diarationc in B. & A. crit tam MB. 
quam AC. maiusfcgmcntum, & tam MA. quam BC. mi- 
' nus : dctrado igitur MA. cx MB. rcmancbit maius fcgmen- 
tum MB.fcdium cxtrcma ac mcdia rationc in A. eritquc A B. 
minuSjMA.nuius fcgmcntum . Quarc cum arqualcs fint 
BC. BA. ipfis MA. AB. etiam AC. fcdacritcxircma ac mc- 
dia rationc in B. Igitur in triangulo rccftangulo ADC. ipfi 
MEC. fimih' fimiliterquc pofito bafis AC. fcdhi eft exi rema 
acmcdiarationcmB. idcoquecritDC. ipfi BC. id cft ipfi 
MA. cTquahs ( Nam cum fimilia fint trianguhi ADC. MEC. 
in quibus bafcs MC. AB. fimihtcr fc^fta^ in A. B. fitque AC. 
ipfi EC. a^qualis y crit etiam BC. ipfi CD. a:qualis cx rcguhs 
proportionumO Erit igitur vt CA. ad AD. fcu ad NE. ita^ 
AD.fcu NE.ad DC. ( cum cnim fimiha fint trian^ula^ 
MEC. ADC.fitquevtCM.adME.itaME.ad EC. crit e^ 
tiamvtCA.ad AD.itaAD.adDC.)ncmpe ad CB.id eft 
ad AM.qua?partim probata^^partim fumpta?funt cequalcs : 
fcd cft ctiam vt CA. ad AD. ita AM. ad MN. crgo vt EN. 
ad AM. ita AM. ad MN. probatum igitur eft cftc vt CA. a:d 
NE.itaNE.ad AM.& AM. ad MN. Quarc triangulumrc- 
^langulumconftitutumeft &c. Quod crat facieiidum. 



COROLLARIVM. L 

Hlnc maniftfiHm cH ^fi rcffa dimdatur cxtrcma ac me- 
dta rattonc ,fuper qua consittuatur triarjgulumrcffari^ 
gulum a cuius angulo rcfto pcrpcnd/cularis ad hafim incidat 
tn fctionem 5 effc vt bafim ad matus^tta maius latus ad mtnus . 
Vrobatum cnim cf m propojittone y tn qtta hxc ejf^'^ f^^it > 
efse vt CM. adME. tta ME. ad f C. 



COROL 
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L I B E R Iiii. ^,, 

COROLLARIVM. II. 

COnflatetum ijfdem pofitis maius figmentum bajis^ ^i. 
non Uter, ejfe ^quMe. I>emonflr4tumnamcue efl Z 
»"ntumMB. latertMC.efe*quitle. - e/tfeg. 

THEOREMA IL PROPOS. IIL 

SI in triangulo reaanguJo fic vt bafls ad ma. 
lus iatus ,ita maius Jatus ad niinus ; iJemifTa 
ex anguio rcdo perpendicuJaVis inba/im fe. 
cat eam cxtrema ac media ratione & maius feff- 
mentum mmori Jatcri eft jequaJe. 

Repetatur figura propofitionis prxcedentis ac fn frf^n 
guloreftanguload E./?t vt CM ad ME. ita ME.^EC fit" 
queEB ex angulo re<fto E. perpendicu- ^^'^f' 
larisad bafim MC. Dico MC. fe<aam cfTe 
in B. extrema ac media ratione,& fcg- 
mentum MB. Jateri ECefrexquale. Cum 
enjmfitME.adEC. vt CM. ad ME. cx 
hypothefi , & vt CM. ad ME. ita ME. ad 
MB. critvtME.adEC.ita ME. ad MB. 
a^qudcs igiturfunt EC.&MB.quod fe- 
cundo proponcbatur. Rurfus quoniam 
;equa]cs funt EC. MB.crit vt MC ad CE 
ita MC. ad MB fcd vt MC. ad CE. ita EC. id eft MB. ad 
BC. vt igi tur MC. ad MB. ita MB. ad BC. Quod primo pro- 
politura tuerat. ^ r r 




«. 6. 



1. 
4. 



s 



THEOREMA IIL PROPOS. IV. 

I in triangulo rearangulo tria latera fintcon- 
tinue proportipjaaJja ba%ue fecctur extre. 
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2. 1 1 Cur ui ac icCki propor tio promo ra. 

ma ac mcdia rationc, fitquc maius rcgmcnrum-> 
maiori latcricontiguum rccCla : cx angulo rcdo iti 
fedioncm dcmifla cft ad bafim pcrpcndicularis . 



huius. 



17. ^« 



S I T in triangulo rc^angulo ad E. vt CM. ad ME. ira^ 
ME.adEC.&diuifaMC in B. cxtrcma ac media rationo 
ducatur EB. & Cit MB. maius fcgmentum maiori latcri ME. 
contiguum. Dico EB. ad MC. efTe pcrpendicularem . Si 
cnimnon^fit quarpiam aliaEA. perpendicularisad bafiai 
MC. erit cx praeccdcnti CM. fcda 
inalio pundlo vt in A. extrema ac 
media rationc > fcd ctiam fe(5la eft ]y| 
in B. extrcma ac media rationc ^ er- 
go vt CM. ad MB. ita MB. ad BC 
cftque quadratum MB. re^tangulo 
MCB. sequale codem modo crit 
quadratum MA.rccilangulo MCA. 
ajqualc^ fcd re(5langulum MCA. 
maius cft rcdlangulo MCB. crgo 
quadratum M A.quadrato MB.crit 
maius,pars toto • Qupd cft abfur- 
duni. 




T 



PROBLEMA II. PROPOS. V- 

Riangulum rcdangulum conftituerc cuius 
tria latcra3& bafis abangiilo redo adba- 
lim fint continue proportionalia. 



Ducatur rcfta MC vtcumquc qiia^diuidatur m B. cxtre- 
ma ac niedia rationc ; cadcm bifariam diuifa in G.dcfcriba- 
turfcmrcirculusMEC.adqucmducaturcx B. pcrpcndicu- 
larisBE.iScconncaaniur Me»EC. Dicofadum cfTequod 

THEO^ 



L J B E R H H. 




proponebatur; ncmpo 
effcvtCM.adME. itJL. 
ME.ad EC. &EC.ad 
EB. Ac primo quidem 
cflcvt CM.ad ME. ita 
ME. ad EC. patct cx 
Corollario primo pra:- 
cedcntis, Qupd vcro fit 
vt ME.ad ECita EC. 
ad EB. probatur , cft 
cnim vt ME.adEC.ita 
CM. ad ME. cx didto 
Corollario,fed vtCM. 
zdME.iu CE.ad EB.crgo vt^E.adECiita EC.adEB. 
Igitur triangulum re^langulum conftituimus,&c. Qupd 
crat facicndum . ^ 

COROLLARIVM. 

MAmfeHkm etidm eH ineodemtriangulominus fegmen^ 
tum BC. ejfe quAtuor re6tis CM. ME. EC. EB. quin* 
$$ loco proportionale : Cum enim triangulum EBC. triangulo 
CME. ftfmile , fttque vt CM. ad ME. ita ME. ad EC. erit 
ttiam vt CE. ad EB. ita EB. ad BC. 

THEOREMA IV- PROPOS. VI. 

SI trianguli rcdanguli cuius ma latcra funt 
continue proportionalia latus maius pro-- 
portionalitcr fe^aum fucrit:crit maius feg~ 
jncntum pcrpcndiculari ab angulo rcilo adbafira 
d\x(kx a:quale> 



C«ro?f. X. 



8. e. 



Trian- 
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114 Ciirui ac rc^li proportio promoca • 

TrIangulij\/ECrc(ftanguIi ad E. tria latcra CM. mE. 
CorolJ. I. EC.fint continue proportionalia, a cuius angulo E.in bafitn 
a.4./iuius. Cm. pcrpendicularis duda fit EB. erit Cm. in B. fe(5la pra« 
portionaliter^feuextremaac media ra- 
tionc^ minufque fegmentum erit CB. 
maiusBi^. fumaturiVA.^equalis ipfi GB. 
erunt CA. mB. a-quales ideoque AC. 
maius fcgmentum i^A.minus line^ mC. 
proportionaliterdiuif^. Ducatur AN. 
parallela ipfi CE. cum fit vt CA.ad Am. 
itaEN.adNM.eritEM.fecaainN.pro- ' 
portionaliter ^ cuius maius fegmentum EN. minus NAf.Di. 
co EN. effe ^qualem ipfi EB. Nam vt mE. ad EB. ita mC. 
adCE. &vt3/C. adCE. itaj^C. ad 3/B. (xqualescnim-. 
funt EC. ^B. ex Scholio 2 .'4. huius ) Sc MC. ad AC. (nam- 
a^quaIcsoftenfefuntAC.3/B.) &vt3/C. ad AC. ita ME. 
ad EN. ergo a primo ad vltimum vt mE. ad EB. ita mE. ad 
EN.^qualcsigiturfuntEB. EN. Qupd erat demonftran^ 
dum . 




14. 



5.4.huius. 
4. 6. 



^ 5. 



8. 6. 



26. 



E 



COROLLARIVM. 

X diBis fAcile demonHrari pteli rectas etidm NA. AS. 
ejfexqndes. Du6ia entm ad EC. perpendiculari BF, 
cum duo trtangula CEM. EBC. Jimilta 
fint, &ftmtliter fiBa in F. B. fttjjue MB. a- 
ef UAHs tpfiEC. erit EF. aqualts tpfi BC.fi 
igtturex otqualthus EC. CA. auferantur a- 
cjuales EF. CB.remanent aquales FC. AB. 
I . fed ipfi FC . efi xqu.tlts NA. ( nam in trtan^ 
gults aqutangulis BFC.MNA. etiam latera 
MA. BC funt aqualta tdeoque & reltqua Na. FC.) ^cuaUs 
tgttur funt AB. AN. ^'-'/*quAio 




THEO- 



L I B E R IIII. tj^ 

THEOREMA V. PROPOS. VII. 



I intra triangulumredangulum redx abeo- 



dem puncto bafis ad vrrumquelatus perpen- 
diculares ducantur.circa quas delcriprus cir- 
culusm bafi «qualem minori perpendicularium 
interius comprarhendat, exterius duas pai tes a-qua- 
icsrhnquatrfecabitur bafis ^ circnJo extrema ac 
media ratione , eruntquc rria latera trianguJi iil, 
continuarationc. 



^ Iiuratriangulumrediangulum MEC. a pundo hdis A. 
ducantur dux AN. AD. per- 

pendicuIaresjjJJaad maius Ja- 

tusME.iftaadminus EC. & 

dcfcriptus circuJus NAB. cen- 

tro P. circa paraJJeJogrammum 

NADE. abfcindatex bafi MC. 

interius redam AB. a-quaJem- 

jpfi AN. & reax A M. BC. fmt 

sequaks . Dico bafim MC. fc- 

ftam effe, tara in A. quam in B. 
extremaac media ratione : Ite, 
que eJTe v t CM.ad ME. ita ME.ad 
EC.Connc^aanturBD. AE. QuoniajequaJesfunt NA.ED 
Jtem NA. AB. exliypotJiefi ,aqualeserunt E/D. AB. paraJ- 
lelae jgjtur funt AE. BD. ( Nam cum ^qualcs fint arcus ED. 
AB. additocommuniBD. a^qualeseiuntarcusEB AD 
ideoqueiequaJcsanguIj AED. EAB. &eodemmodo angu* 
liEDB.ABD. probantur.-equaJes/untautcm anguJi AED 
ABD.xquales duobus rc(5iis , ig itur AED.EDB.fbjnt aqua- 
les ducbus rc<5tjs, acpropttrca AE. BD.paraJIeJ») igitur vt 
AB. ad AC. iu ED. ad EC. ^quales igitur funt AC. EC 




54. I 



iS. 



11. ?. 



2ff. I. 

• 6. 



X I Curui acrci^iproportio promota . 

fed ipfi CA. cft iiequalisBM; (cum cnim pofitse fint ^equalcs 
Schol.ji. ^.^A.BC.additacommuni BA. crunt a?quales CA. BM.) 
*a?qualesigiturfuntCE. MB. Rurfum cum femicirculus fit 
ADE. contincnsangulumrcdlum EDA.critetiam ABE.an- 
gulus rc^ftus . Quarc cum latus minus EC. fic a?qualc maio- 
rifcgmcntoMB. crit^exdemonftratis in fuperioribus pro- 
pofitionibu« CM. fcda in B. aut A. cxtrema ac media ratio- 
nCjideoqucetiamexdiiaiseritvtCM.adME. ita ME. ad 



51. 5 



Schol. 1. 
4.huuis 



CorolJ. 1. 
2.4. huius. 



EC. Qupd fuit demonftrandum . 

THEOREMA VI. PROPOS. VIII. 



I. 



SI iii triangulo rccflangulo cuius tria latcra-i 
funt continue proportionalia a pundlo bafis 
in quod cx angulo rccflo perpcndicularis de- 
mifiTa eft,in latus maius perpcndicularis ducatur 
crit illa fegmcntominori bafisarqualis. 

IntriangulorecflanguIoMEC.fitvt bafis CM. ad latus 
ME. ita ME. ad EC. & ex angulo MEC.ducatur EB.ad ba* 
fimMC. pcrpcndicularis3& cx B. adlatus maius ME. 
pcrpcndicularis BO. Dico BO. ipfi BC. cffc jequa- 
lcm . Sumatur vt in fccunda^ 
huius MA. ^equalis ipfi CB. & 
ducantur perpendicularcs AN. 
ad ME. & AD. ad EC. fccans 
OB. in S. Itcm ducatur per- 
pcndicularis BF.ad EC. Cum 
OS. NA.finr^tqualcsitcmque 
NA. & FC.vt 2. huiusoftcudi^ 
mus erunt OS. FC. a^qualcs, 
additis igitur arquahbus a:qua- 
lcs crunt OB. DC. at vero ar- 
qualis e(t DC. ipfi BC. vt 2. & tcrtia huins oftcnfum cft , x^. 
qualcsjgiturfunt OB. BC. Qjipdcrat dcmonftrandum. 

THEO. 




L I B E R I I I L 
THEOREMA VII. PROPOS. IX. 



117 



SI angulum obliquum maiorem in triangulo 
redlangulo cuius latera continueproportio- 
nalia diuidens rcda fecet oppofitum latus ex- 
crema ac media rationc:,fecabitdi6lum anguluni 
bifariam ; & fi fecet bifariam fccabit extrema ac 
media rationc. 

' SIT rurfustrianguIumMEC.inquo vt CM. ad ME. 

x^J'^?'/^^^'^^^^^^^-^^*"^*^^"^ angulum maioreml 
MCE. fecet oppofitum latus ME. in O. extrema ac media^ 
ratione^ ita vt OM. fit maius 
fegmentum OE. minus. Dico 
angulum ECO. e/Te arquaJem 
angulo OCM. Ducatur OB. 
parallcla ipfi EC. erit vt MO. 
ad OE. ita MB. ad BC.feda eft 
autcm ME. in O. extrema ac 
mcdia ratione • igitur etiam-. 
MC.inB.eodem modo fc(5la^ 
eft^a^qualisigitur eft EC. ipfi 
MB.cx ^.huius.VtigiturMC. 

ad CE. ita MC ad MB. id eft EM. ad MO. id eft MO ad 
OE. ^qualis igitur cft angulus ECO. angulo OCM. Quod 
priuscratoftcndcndum. 

Sed rurfus in triagulo pra?di(flo fcAusfit angulus ECM. 
rcda CO. bjfariam. Dico rcdlam EM. fcdam cflc in O.cx* 
tj-ema ac media ratione . Nam quoniam anguJus ECM.fc!^ 
ftuseftbifariameritvtMC.adCE.idcftvt CM. ad Mb' 
ita MO. ad OE. fcd vt MO. ad OE. ita MB. ad BC. ergo vi 
CM. ad MB. ita MO. ad OE. fcd vt CM. ad MB. ita EM. 
ad MO. IgiturvtMO.adOE.itaEM.adMO. 'witurkl 
c^la cft MC. in O. cxtrcma &c. Qupderat&c. ^ 




1» 6. 



2. 14. 

$• huius. 
7. 

4. 6. 
defin.j, 6. 



5. 6. 
4. 6. 



Ee 



THEO.- 
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I 



a 1 8 Curai acre^li proportio promota 
THEOREMA VIII. PROPOS. X. 



S 



M 



17. ^ 
5 .defin. 6 



.^17^6. 




I in triangulo rcdlangulo perpcndicularise^c 

angulo redo in bafim demifla aufcrat feg- 

mcnrum a:qualc minori laterit : erir bafis le- 

da extrema ac mcdia rationc, & tria latera coii- 

tinuc proportionalia • 

I N triangulo redangulo MEC. pcrpendicularis EB. cx 
anguloreaoE.adbafim MC. ducfla auferat lcgincntuni^ 
MB. ^quale minori latcri EC. Dico MC. clle fccum in B. 
cxtrema ac mcdia rationci& elTe vt CM.. 
adME.itaME.adEC. Nam quoniam 
^equales funt EC.MB.cx hypothefi erunt 
quadrata EC MB. ^^qualia^^fcd quadra- 
j^Q^ ^fl. apqtialc re^aangulum MCB. 
IgiturquadratoMB. a^quale €ftrc(5tan« 
gulum MCB. vt igitur CM. ad MB. ita.. 
MB.ad BC. quare MC- fedia eft in B.cx- 
tremaac mcdia rationc- Qupd primo 
erat probandum . 

Rurfusciuoniam quadratum EM. cft a?qualc rcifiangulo 
CMB.ipfiautemMB.sequahsponitur EC. crit redangu^ 
lum MC.B.a:quaIcquadr«ito ME. Igitur vt CM. adME.. 
ita ME. ad EC. Quod fceundo ctlicicndum crat . 

THEOREMA IX. PROPOS. XI. 

SI in trianguld inarqualium larcrum, continuc 
proporrionaliuni ex angulo in oppofitum^ 
latLis rc^Sta ducatur illud lccans cxtrema ac 
mcciia rationc y ita vt maius lcgmentum maiori 
latcri adlixrensfit c^qualcminori latcrum : angu- 

ii 



17. 6. 
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L I B E R IIII. xij 

litam ex cjuo recta dudla eft, quamquos cumla- 
tere occurenre facit, rc6ti func. 

Sittriangulum MEC.in^qualium Litcrum , ica vt Ot Cu 
cut CM. ad ME. ita ME. ad EC. & ex angulo E. dudla EB^ 
in latus MC.illud fecet in B.media & ex- 
trema ratione, fitqucfegmcntum conti. 
guumlatcri ME. a?qualclatcri EC.Dico 
angulos MEC. EBC cfTc rccl^os . Nam 
quoniam rcda MC. fcfta cft in B. cxtre- 
ma ac mcdia ratione ^ ex hypothcfi ^ crit 
TCvflangulum MCB. quadrato MB. id cft 
quadraro EC. (ponuntur cnim Ofquales 
MB. EC. ) ^equale . Rurfus quia cx fup- 
pofitione cft vt CM. ad ME. ita ME. ad 
EC. crit quadratutn ME. rcdangulo MCE. ideft CMB. 3C^ 
quale. Quareduo rcftangula MCB. CMB- duobus qua- 
dratis CE. EM. a:qualia funt^ at duobus rcd^ngulis MCB» 
CMB.^rqualecftquadratum CM. Igitur qu^^dratum CM. 
cTqualccltduobus quadratis CE. EM. Igitu^^ccauscft an- 
guIusMEC. QiK)d primoprobandumfuit. 

Scd dico etiam EBC. eftercdlum ifcu EB. c/fcpcrpcndi* 
cularem ad MC. Nam cum in triangulo rcAangulo MEC* 
cxan[?ulo vctio MEC. duda fit EB.ad MC.fccans illud cx- 
trcmaacmcdiaratione^fmtquetria latcra CM.ME. EC. 
continuc proportionalia erit FB. ad MC. pcrpcndicularis . 




<icfin. & 
17. 



17. 6. 



2. 
4«. 



Quod fccundodcmonftracjonecomprobandum erat 



4. huiiis. 



T 



ter. 



PROBLEMA III. PROPOS. XIL 

Riangulum Ifbfceles defcribere excuius an- 
gulis ad oppofita latera a:qualia dudra: 
perpendiculares ea fecent proparcionali- 



Ee 



I 
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110 Curui ac redi proportio promota. 



Diicatiir rtda MC. 

vtcumquc qua: diuida- 

tur in B. cxtrema ac M 

mcdia ratione 3 feu 

(quodidcm eft^vt a-> 

multis vfurpatur ) pro^ 

portionalitcr : cadcm- 

qucdiuifa bifariam in 

G.dcfc ribatur femicir- 

culus MEC. ad qucm 

ducatur cx B. pcrpen- 

dicularis BE.fecans fe- 

micirculum m E. 

connedatur ME. CE. 

ipfiquc BC. accipiatur ^qualis MA. atqucconne(flatur 

EA. Dico triangulum ACE. cffe Ifofcclcs , cuius Jatc- 

ra EC. AC. funt a:qualia5& latus AC. pcrpendicula^ 

ri EB. fcdum cft proportionalitcr . Qapniam c-^qualcs 

funt pofita: BC. MA. addita communi AB. ^qualcs 
5. huuis, erunt MB. AC. ipfi autcm MB. cft a?qualis EC. Igi- 

tur ctiam ipfi AC. eft ^equalis EC. Triangulum ergo 

Ifofcclcs cft ACE. fed MB. eft maius fcgmentum linca? 

MC. proportionaliter k6i9e : igitur etiam AC. cft ma- 

ius fcgmcntum linca? MC. proportionaliter feda? ^ fcd 
Schol. 5. icBC. cft minus fcgmcntum :ergo CA. fcila eft cxtrema^ 

ac mcdia rationc^ fcu proportionalitcr in B. cuius ma- 

ius fcgmentum BC. minus BA. Quarc triangulum Ifo- 

fcclcs dcfcripfimus &c. Qupd crat facicndum . 




THEO^ 



L I B E R HH. 

THEOREMA X. PROPGS. XIII. 

SI in triangulooxygonioexfingulisangujisa 
latera oppofira perpendicularcs ducantur 
reaangula fub latenbus aut perpendicula- 
ribus ac iegmentis in idem anguli pundum de- 
linentibus . item fub perpendicularium reemen- 
tis contentardeniquc eaqusfublaterum feemen- 
tis & ijs qnx fub perpcnJicularibus ex oppofito 
angulo in latus cadcntibus,6^ fegmento perpen- 
diculans mter pundum concurfus, & latus con- 
tento comprehcnduntur recT:anguIa a^qualiafunt. 

■ SIT triangulum oxygonium ABCcx cuius fingulisan- 
giJ:s demKtatur ad oppofita latcra perpendiculares AD. 
Bfc. CG. qux quidcm 
omncs fefc interfeca- 
buntin\^riopun<fto F. 
vt prfmo a Pappo Ale- 
xandrino dcmonftra- 
tnm cft lib. 7. colled. 
Mathcmat. propofit. 
60. hinc fufius a lo: 
Camillo Gloriofo, e- 
xcrcit. 2. Thcor.4.Di- 
co redangula ABG. 
CBD. £BF. lateribus 
AB. CB. pcrpcndicu- 

lariquc EB. ac fegmentis GB. DB. FB. in idem anguli pun- 
aum B. definentibuscontenta inter fe eflc a-qualia ; itcou. 
rc<5tangulaBAG. CAE.DAF. ijfdcmlateribusac fcomcn- 
tis GA. EA. FA. in punAum A.dcfinentibus comprehcnfa, 
ad haec rc^angula BCD. GCF. ACE. in puntfluro. C dcfi. 

nentia 




tlt 



Cami acrediproportiopromot^; 



Scho]. 21 



Coroll. I 
36. S' 



axiom. I. 
31. I. 

4. 6, 

\6. 6. 
I. pron. 



4. 



ncntia inter fc cffe cTqualiailnfuper re^ftangula BFF. DFA.' 
CFG.qua:fcgmenta pcrpendicularium contincnt.icidcm 
inter fe cfTe ^rqualia . Deniquc rcdangulum CDB. rc6lan- 
gulo ADF. & PGA. ipfi CGF.& AEC.ipfi BEF.cffc cTqua^ 
lc . Nam quoniam in quadrilatcro AGFE. anguli oppofiti 

^^•G. E. fuat rcdi.crit ipfum in circulo:atquc candcm ob cau- 
famquadrilatcraBGFD.DFEC.eruntincircuIo. Circura- 
fcribanturigiturilliscirculiAGFE.BGFD. DFEC. tran- 
fibunt primus & fccundus per eadcm punda G.F.fecundus 
&tcrtiuspereadempun(ftaF.D.primus & tertius pcr ea- 
dcm F. E. Quarc cum linc^t AC.GC.fcccnt cundcm circu- 

• lum AGFE crunt rcftangula ACE.GCF. arqualia Itcni-. 
quia red:^ GC . BC. fecant eundem circulum GBDF.in pu- 
disF. D.cruntrcdangulafubGCF.BCD.inter fc ^qua- 
liaiquarc &a^qualiaeruntrc(5langula ACE.BCD. 

Eodcmmodooftcndcmus BAG.DAF. CAE. intcrfo:, 
itcm CBD. EBF. ABG. rcdangula cffc arqualia . 

Pra^terca cum arquiangula linttriangula CFE. BFG. ob 
angulosrc(ftcsad E. G.& xqualcs ad vcrtitcm F. crit vt 
CF. ad FE. ita BF. ad FG. Qiuirc rcdangulum CFG. erit 
a:qualc rcdangulo BFf. & quia cTquiangula funt triangula 
F£A. FDB.ob candcm:>caunim crit rccflangulum BFE. 
qualc rc(ftangulo DFA. & ipfi CFG. 

Dcniqucquoniam Tquiangula funt triangula DAC. 
FAH. obrcclosad D.E. & comuncm A. ircm triangula.. 
FAE. FBD. ob rc(ftos ad D. E. & cxqualcs ad verticcm F. 
Tquiangula crunt triangula CDA. FDB. Quarc crit v.t 
CD.ad^DA.itaFD.ad DB. crgo rc(5langulum CDB. rc. 
(iiangulo ADF. cTqualccft. Rurfusquia iunt xquiangula 
CGB. CDF. obcomuncmangulumad C. & rcclos ad D, 
G. itcm triangula FDC. GFA. ob rc^ftos ad D. G. & cVqua- 
lcsad verticcm F.etiam cTquiangula crunt triangula CGB- 
GFA. idcoquc crit vt CG. ad JiG. ita AG. ad GF. erg<^ 
rcciiangula CGF.BGA.funt arqualia. Tandcm codcm mo-i 
doc.xcoquodcriangulaCEB.iiAF.fint a^quianguia Intcr 

fc 
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L r B E R IIII. * 

fcqniaxquiangula tertio ADC oftendemus rcdiangulmn 
A. eQe a?qualc redangulo BEF» 

S C H O L I V M. 

HIc habes (^natuor comMgationes vbi ter»a i»ter fi , 
'vnam vbt terna termsrei^tangulaxqualia fimt yquam 
fropojmonem non tantum triangulo aquicrun aptauimus.vt 
Pappuslih. s.CeU: Math: Thear. i. adpropsfittonem 25. fed 
etiamfialeno tam acutangulo ^quam obtufangulo inec vnum 
tamumcafum, quod ille.fid ad ocJodecim demonfirattonc^ 
haud admodum longiore , certe multo faciltore complexi fu- 
mus. ^od fi tn fuperiori figura tnangulum ABC. ctrcul» 
comprehendamus , ac perpendtcularesAD.BE.CG.tn ctrcum- 
ferenttam vfque producamus in punH^ I. H. K. erunt earum^ 
partesextra trtangulum ^partibus intra trtangulumlatere ac 
funtto concurfus defintt<e aquales ; nempe DI. tpfi DF. HE. 
ipfiEF.dr\KG. tpfi GF, nam refUngulo CDB. oBenfum ek 
xquale reSlangulum ADF^ dr eidem reaangulo CDB. aqua- 
le ent reeianguLum ADI. aqualta igitur funt recJangula AD F. ' 6. 6. 
ADI. atque adeo aquales DF. DI. atque eodem modo prtba. ^ 
bttur xquales efie reliquas . 

THEOREMA XI. PROPOS. XIV. 

SI cx trianguli Ifofcelis fingulis angulis per- 
pendicularcs fecent oppolita latera extrcma^ 
ac niedia rationei redangulum fublatere ac 
maiori fegmcnto^ a^cjuale cft cjuadtato pcrpcndi- 
cularis in latus cadentis. 

SIT trianguJumlfofceJesIBM. cuiuslatcra IB. MB. 
jequaJia:, ex cuius angulis emittantur ad oppofita iatera pcr- 
pendiculares IP. MV. &ad bafimipfampcrpendicularis 
BF. ( quar iranfibunt omnes per vnumpundum R. vt fu- 

pra 



i 
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214 Curui ac re6li propor tio promoca 
rS^^pj^^probatumeft ) feccnturautemlatera in pun(aisV.P; 



i?.hu,ius. 



47. I. 



17. ^ 




extremaacmediaratioi)^fintq; fegmcnta maiora BV.BP^. 
minoraVL PM. Dicorc(ftangu- 
lum IBV.Qiydrato IP.cfTe^qua- 
le. Nam quadratum BI. a?quale 
eft redlangulisIBV.BIV. Itcin^ 
quadratis BP. PI. Igitut duo 
triangula IBV. BI V. a^qualia funt 
duobus quadratis BP.PLRe^tan- 
gulo autem BIV. sequaleeftqua- 
dratumBV. ( nam cumdiuilalit ^ 
BI. proportionalitcr in V. cuius 
maius fegmcntum BV. crit vt IB. 
ad B V.ita B V. ad VI. ideoque redlangulum BI V. quadrat» 
BV.^equaleeft ) igitur redangulumlBV.&quadratum-. 
BV.funr^equalia quaoiratisBP.PI. Quadratum autem BV. 
efta?quale quadrato BP. ( namcuma^qualcsfint BI.BM. 
&afqualiterdiuifit,eruntBV.BP.c'tquales) fi igitur cx 
qualibus^redangulo IBV. cumquadrato BV. &duobus 
quadratis BP. PI. a:quj]ia dcmantur quadrata BV. BP. tc- 
mancnt ctqualia rcdangulum IB V.& quadratum PI. Qupd 
crat oftcndcndum. 

THEOREMA XV. PROPOS. XII. 

O I cx triangLiIi Ifofcclis angulis perpendicula- 
rcs {cccnc oppofita latcra proporrionalircr : 
Quadrara larcris;, pcrpcndicularis ad balim ; 
pcrpcndicLiIans ad lattis, crLiiuin proporrionalira- 
tc Arithmctica,qLiorumdiffcrcnria quadratumdi- 
midix bafis;&: ordinc candcm habcbunt rationcm, 
quam latus, compofitacx maiori lcgm.cnto cunij 
dimidio mmoris, & maius fcgmcntum . 

SIT 
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L I B E R H H. 




Sch»I,jtf.i. 



SIT tnanguIuma;quicrureIBM.cu)us 
Iatera«quaJia 13. mb. bafisIM.excuius 
anguhs ad oppofita latcra , ad bafim du<a« 
lint perpendicularesIP. MV. BF. fecantcs 
lc in pun<ao R.cx diais propofit. 1 5 . huius, 
&laterainpun<aisV. P. itavtre<5i* IB. 
MB. [c£tx fint proportionaliter in V. P. 
ointqj BV. BP. raaiora fcgmcnta. VI. PM. 
mmora,&PA. dimidiumfegmcntimino, , 
ris. Dicoquadrata rc<aarum BI. BF. IP * 
eflc in proportionalitate Arirhmetica ,cu- 
Samm BF^V^^^^T^''- EteiTe , vtquadratumBI.ad 

MA.ad AP 

dratum IB. cxcedit quadratum BF.quadrato IF. Cum Lo 
quadratumBF.fit^qualcduobus re<ftangulis FBR. BFR 
fu autem re<aangulum FBR.jtqualc redangulo IBV cx i 
huius,<S:re<aanguIumIBV.quadratoIP. vt fupra propol 

IP 'rc^^a^ntloRTpf-.T^^^^^"'^^^^"'" BF.qLd^atuL h-.u;. 
n .icetanguIoBFR.jdeftquadrato IF. quod paulo anrc 

b l' P^op««'onaI,tate Arithmctich quo. 

rumditferentiaquadratum IF.Qupd priusprobandQ mt 
Prjeterea cum a:quiangula /int tnangula IBF. FBA oh 
angulos re<itos ad FA. & ^qualcs IBF. FBA. erit vt IB* TdT^^hol.^^.r 
BF. ita BF. ad BA. igitur eft vt IB.idelt MB.ad BA ita o..7^*'°"- 
dratumIB.,deftMB.adquadratumBF.&conumenirki 

cnt vt IB.f^uMB. ad PB.ita quadratu IB. ku MB.ad qu" ^^'^»^"'^ 
dratum IP. Quare cx squaliute, erit etiam vt re<aa AB.ad 

Ff re<aam 



47. 

z. 



ij' huius. 



li-huius. 



2 1 Cumi ac rcdi proportio promota 

redamBP. ita quadratum BF. ad quadratum IP. Tgitur 
quadrata BI. BF.IP. fe habent vt rcdx MB. AB. PB. Quod 
fecuiido loco oftendendum crat . 



THEOREMA XIII. PROPOS. XVI. 

SI ex trianguli Iforcelis angulis pcrpendicula- 
res fecent oppofita latera proporrionaliter : 
erit vt latus Hexagoni ad latus decagoni^ita 
latus ad maius regmentum vt vero latus quadrati 
ad latus Hexagonijta maius fcgmentum lateris, 
ad fcgmentum bafis j & vt latus quadratiad latus 
dccagoni , ita latus ad regmentum bafis j dcniquc 
vt htus Hcxagoni /ad larus quadrati , ita maius 
fc^rmcntum lateris ad totam bafim . 

S I NT in codem triangulo IBM.Ifofcclc cx angulis fc- 
<ftalatera proportionalitcr, modo fa-pc fupcrius mculca- 
to. Dico cffc vt latus He^ca- 
goni ad latus Dccagoni^ica^ 
IB. ad BV. & vt latus qua- 
drati ad latus Hexagonij ita^ 
BV. ad ir. & vt latus quadra- 
ti ad latus dcc.igoni ita BI. ad 
ir.dcniquc vtlatus quadrati 
ad latus Hcxagoni^ita IM. ad 
BV. 

Acprimumquidcmaio rc- 
(5lam IB.ad fcgincntum maius 
rationem habcrc quam Jatus 
Hcxagoni ad latus Dccagbni . NamTi componantur in v* 
nam Imcam rc(ftam dux IB.B V.tota rcdla fccundum txtrc^ 

mam 
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L I B E R Ull 




I. 6. 



SchoI.47-i' 



inam ac mediam rationem fecabitur in B. eritque IB.maius 
fegmcntum , BV. minus i quare fi IB. ponatur latus Hexa-^^^^^'^'^^' 
goni 3 crit B V. latus dccagoni habcbuntquc hx Yc£tx ratio- 
nem ^ quam latus Hcxagoni ad latus Dccagoni . 

Secundo j cetitro F. difliantia FM. FI. defcribatur circu- 
lus fccans B. F. in X. & connedatur IX» Cum quadratunxv 
VB. fit ^equale rcdanguJo BI V. 
(vt 14. liuiusprobatum €lt)& 
hoc redangulo MIF.ex 13. hu- 
iusjrecftangulum autem MIF. 
duplum eft quadrati IF. crit 
quadratum BV. duplum qua- 
dratilF. eftautem&IX. du- 
pIumquadratilF.^qualia igi- 
turfuntquadrata^itemque la-. 
tcra VB. IX. fcd IX. in circulo 
MXI. cftlatusquadratijIF. la. 
tus Hcxagoni i Igitur vt IX. latus Quadrati , ad IR latus 6. 4. 
Hexagoni ^ ita B V. ad IF. Coroll.i^4 

Tertio , AiTumatur Iinea O. ^quah's ipfi BI. & P. ipfi IF. 
& du^e Q^R. sequalcs ipCis B V. XI. fiatque vt O. ad P. ita^ 
Qj^fcuR.adS.ftatuaturqueipfa BI. feu 
O.femidiametercirculi^circa ipfam dc- 
fcripti/cu latus Hexagoni:,& IF.feu P.fe- 
midiametercirculi MXI. &BV.feu QJ:i- 
tus dccagoni refpedu femidiamctri IB. 
quoet paulo antc probatum eft ; 8c IX. feu 
R.Iatus quadrati in circulo MXI. Qup- 
niam fa^Sum cft vt O. ad P. ita Q^ad 
cri t permutando vt O. ad Q^jta P. ad S. 
fed O.ad Q^rationem habct quam latus 
Hcxagoni ad iatus Dccagoni , vt modo probatum eft :> igu 
tui P. ad S. xationcm habebit ^ quam latus Hexagoni ad la- 

Ff 2 tu$ 



1 



1 1 8 Curui ac rc<3:i proportio promoca . 

tusdecagoni,critquc S. inciKulo cuius fcmidiametcr eft 
iF.fcu in circiilo MXI. latusdcc^goiii in c]iio etiarn rcft^ 
R.fciiIX.cftJatiisqiKidrati. SedvtQ.adS. ita R. ad S. 
ciim ^qualesfint R. habct autcm R. ad S. rationcm^ 
quam latus Quadrati ad latus dccagoni ^ & vt R. id S. ita 
|x>rita eft O. ad P. ideft BI. ad IF. ipi tur vthtus Quadraii 
himis '^^"^DecagofiiitaO.adP.fcuBI.ad IF. 
i^. iniis. Dcnique quoniam ex fuperi/»ribus propofitionibus re- 
M iiuiiis. <^^ingu]umMIF.*equaIeeftrc(aangulo BIV. & rcdangu- 
lumBIV.quadratoBV.eritredlanguluaiMIF.^equalcqua- 
drato B V. ideoquc totum quadratum MI. duplum quadra- 
ti BV. Duplum autem cft quadratum latcris quadratij qua- 
. dratoIatcrisHexagoni. Igiturvtlatus Quadratiad latus 
Hexagoni^ ita IM. ad BV. Qua? omnia fucrunt dcmon- 
ftranda . 



THEOREMA XIV. PROPOS. XVII. 

Ilfdem pofitis Bafis nd minus rcgmentum Li- 
teris; ucm maius fegmentum pcrpendicula- 
ris latcris ad minus pcrpcndicularis balisjdc. 
nique niarus fcgmcntum perpendicularis bafis, 
ad minus perpcndicularis latcris habent rationcm 
<]uam latus Qiiadrati ad latus Dccaironi. 

In figurafupcriori. Dicobafim Ml.ad minus fegmcn- 
tumlaterisIV.Itcmmiiusfcgmcntum IR. pcrpcndicula. 
ri5latcns,ad RF. minusfcgmcntum perpcndicularisbafis: 
dcniquc BR. maius fcgmcntum perpendicularis bafis ad 
KV.mmusfegmcntum pcrpcndicularis ]atcris,rationcm- 
habcrcquamJatusquadrati ad latus Dccagoni. Sirailia^ 
funttriangulaBIF. IMP.obrcC^osad F. & P. & .xquales 
ad I. M. )tcm triangaJa IMP.IRF.ob cominuncm angulnm 

ad 
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L I B E R I r r I. 

adl.&reAosadFP. denique triangula IRF, BRP. ob x. 
quaks ad vcrticcm R. & redosad P. F. vt igitur BI. Jatus 
qu jdrati ad IF.latus Decagoni ( vt in propofitione demon- 
ftratumeft)italM.adMP.&IR.adRF.&BR. ad RP. 
Qiipd fuitprobandum . 

THEOREMA XV. PROPOS. XVIII. 

Ilfdem pofitis : Dico,maius fegmcntum pcr- 
pcndicularis bafis BR.ad maius pcrpcndicu- 
laris lateris RI. rationcm habcre quam latus 
quadratiad latus Hexagoni. 

Cum cnim paulo ante in prop. ly.huius oftenfa fint fimi- 
hatriangula IFR.BPR. itemfimiJia ctiam fint triangula., 
BPR. BVR. ob «qualcsangulosadB.&recaosadPV.crit 
igitur vt VB. ad BR. ita FI. ad 1R.& permutando vt VB.ad 
IF. itaBR.adlK.fed VB.adlF.probataett in propofitio- i 
ne i6.habcrerationemquamJatusquadrati ad Ltus De- 
cagoni : igitur vt latus quadrati ad latus Htxagoni, ita BR. 
adlR. Qupd fuit demonftrandum . 

THEOREMA XVI. PROPOS. XIX. 

IN triangulo Iloicele cx cuius angulis pcrpcn- 
dicularcs fccant oppo/ita latera proportiona- 
litcr ; ctiam perpcndicularcs latcrum fcfe pro- 
portionalitcr lccant^ maiufquc (egmcntum cftab 
angulo ad pun<llum comzdxis. 

S I T rurfbs triangulum 'Ifofcclcs IBM. qualc propo- 
fitum cft > ac fupcrioribus propofiiionjbss defcripiuiiLi 
cft. 

Pico 



z^o Curui dc redi proporcio promora. 

Dicotam IP* quam MV. 
pcrpendiculares fecari propor- 
tionalirerin pund:o R. maiuf- 
qucfcgmcntumefTcIR. minus 
RP. itcm maius MR. minu$ 
RV. 

Naracum fa(5la primji IM. 
cum fccunda MB. angulum 
ad M.&ab extremitatibus pri- 
nicTj & fecunda? I. B. ducft^ fint 
IP. BF. tcrtia & quartacon- 
currentcs in R. pundlo ^ & fecantes oppofita BM. in P. 
IM. bifciriaminF.eritpcr. ip.huius vtMB. ad BP. id cfi: 
vt BP. ad PM. ita IR* ad RP. fed BP. efl: niaius fegmentun^ 
linccTproportionaliterfei^tiTjPM. minus, Igituretiam IR. 
dl maius fcgmentumjRP.minus liaca? LP.proportioaalitcr 
fcclar. QLKjderatdcmonftrandum . 




THEOREMA XVIL PROPOS. XX. 

SI in triangulo Ifofccfc cx cuins angulis pcr- 
pcndiculares fccant oppofita latcra propor- 
tionalitcr , lcgmentnm minus pcrpcndicula- 
ris ad bafim duplicctur ; (ccabitur aggrcgatum per^ 
pcndicularis l<c minoris (cgnicnti m punclo con- 
curlus propc^rtionalitcr, cuius minus (cgmcntLvm 
crit duplum minoris fcgmcnti>& maius ^ inaius 
lcgmcntum perpcndiculans . 

^ SIT itcrumtriangulum Ifofcelcs qualc fa?pc fuperro- 
nbus propofitionibus dclincatum cfi:. ' Producatur perpcn- 
dJcularisb.ifisBF.in G. fintqUc RF. IG. a^qualcs. Dico 

bg: 
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L I B E R Ilir. 




BG. fcaratn efle in R . proportio- 
iialiter,cuiusminiis fcgmentum 
GR. maius RB. Nam quia ex 
iS. propofitionerertijhuius efl: 
vt MP. ad PB.ita FR.ad mcdie- 
tatemipiiusRB.critvt MP. ad 
PB. ita duplum FR. vidclicet 
tota RG. ad totam RB. fcda eft 
autem MB. in P. proportiona, 
iitef cx hypothcfi, cuius ininus 
fegmentum MP. inaius PB. Igi. 
ttir & GB. fldb eltproporcionahter in R. cuius minus fco- 
menrumGR..xrarus RB. Qnod erat demoXa.Tdum . ^ 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XXI, 

yN triangulo irofcelc cx cuius angulis perpcn- 
diculares lecant oppofita latera proportiona- 
lircr : mcdietas aggregari ex pcrpcndicuiari 

ad bafnii & minori eiusfegmcntocftsqualis ma- 

Jon fegmcnto eiufdem perpendicuJarisproportio- 

nalifer/cd.-E. 

r "r jdemtriangulum Ifofcdes quodfuperion propo- 
fitionc IBM. & produda FG, fn xqnaUs fcgmcnco FR & 
connc(5tatur PG. irem FV. fecans BF.inH. Cum /int 
qualcs BP. BV. jrcm BM. J3I. paraJIcIa: erunt MF PH 
& vt BP. ad PM. ita BH. ad HF. idcoque cum BM fit 
fcAa proportjonaljtcr Jn P. fitque naaius IcgroentumBP 
mmrjs PM. cnt BF. fcda proportionalitcr in H maiuf 
que fegmcntr,m BH. minus HF. Dico HG. c/fc mcdic 
tatem jpfius BG. aut arqualem ipfi HB. Cum enim J-R. 
ad RF. rationem habcat quam Jatus quadrati ad latus 
Hcxagoni , erit quadratum PR.dupJum quadrati RF.ftd 

etiam 



I?. J- 



1. «. 



14. 



i^. huius. 



I 



\X 
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r. 6. 

17. 6. 

i. 6. 
4. 6. 

itf.huius. 




1 3 i Curai ac re(5li proportio promota 

ctiara rcdangulum GRF. cft 
duplum quadrati RF. igitur 
«qualc cft quadratum PR. 
rciaangulo GRF. ergovt GR. 
ad RP. ita RP. ad RF. xqui, 
angula igitur funt triangula^ 
GRP. PRF. vt igitur PR. ad 
RF. ita GR. ad RP. fcd PR. 
ad RF. rationem habct quam 
latus Quadrati ad latus Hc- 
xagoni igitur GR. ad RP. ra- 

tionem habet quam latus Quadrati ad latus Hexagoni, 
vt vcro larus Quadratiadlatus Hexagoni ita BR. ad 
RI. Vt igiturGR. ad RP. ita BR. ad RI. fed & xqualis 
eft angulns ad verticem R. ^quiangulaigitur funttrian- 
gula GRP. BRI. atque adeo angulus PGR. arqualis an- 
gulo IBR. id cft RBM. parallc].Y igitur funt PG BI. & 
^quaiis PB. fcu BV ipfi PG. crgo & parallela VG. ipfi 
defin.is.i.^^^-^^P^i^^l^^^^ogf^mmumeftBI GV. in quo fe diametri 
PV. BG. bifariam fecant m H. cft igitur BH. .tqualis 
HG. Qupd crat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 

HInc conUat j>ur,&um H. ep centrum circuli circa_j 
trtangulum BJM. defcripti , atque euttdem circulum 
tranftre pcr pUK^um G . Nam quodcentrum ctrculi d. £to trtan- 
gulo ctrcumfcrtptt fit tn rcfU GB. patet e.x Corellarto prtm.t 
tertif : £^od m puKeto H. ccnMat ^juta rula BG. diutfa eB 
btfartam tn H, ^c^cd circulus tranfat per. G. eodem modo 
probatur quta c^ propoftttonc,HB.HG. funt aquales. 



I J. hiiius. 



27. I. 



THEO^ 



I 
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L I B E R lUl. 
THEOREMA XIX. PROPOS. XXIL 

Ilfdem pofiris. Dico aggregarum BG. cxper- 
pendiculari BF. ad bafim, &minori fegmen- 
toFRJdeftFG. feu diamcrrum circuli circii- 
fcripti triangulo BIM. ad maius fegmcntum per- 
pendicularis ad latus IR. rationem habere quam-i 
latus Quadrari ad latus Decagoni . 

Nam fi connccaatur MG.crit angalus BMG.re(5lus;rcdus 
autem cft etiam MFG.Igimr vt BM.ad M F.id ci[ latus qua- 
^rati ad latus Decagoni , ita BG. ad GM. id cft BG. ad MR. 
(namcumduotriangula MFG. MFR. habcantduo latera 
MFG. MFR. .Tqualia circaangulosrcdos ad F. erunt bafes 
MG. MR. a^quales ) Quod erat &c. 

PROBLEMA IV. PROPOS. XXIIL 

SVper data bafi triangulum Ijfofcelesdefcribc- 
re,excuius angulis perpcndicularcs leccnt 
oppofita latera^in quas incidunt:,proportio- 
iialirer. 

S I T data in fecunda figura biRs IM. fuper qua opor- 
tetconftituere triangulum Ifofceles vtpropofitumcft. Pri- 
mo fit conftrudum triangulum BIM. in prima figura 3 nuJ- 
Ja data determinata linea 5 per 1 2. huius^ in quo pcrpendi- 
culares MV. IP. fccentoppofitalateraproportionaritcr, 
fintq;dclineataeaqua? 14. huiusdidiafunt. Hinc in fccuh- 
da figura diuidatur IM. bjfariam in F. & centro F.diftantia 
FM. defcriptusfitcirculus IXM. & fiat vt latus quadrati 
circuIoin(criptibiJisadlatusdecagoniitaIM. ad JVIP. quar 
MP.in circulo aptctur cx pundio M.qua? produdia fccct du- 
dam ad IM.pcrpcndicularemFB. in B. (fccabitautemco , 
quod angulus BFM. & acutusFMB.minorcsfint duobus 

^ Gg MP. 




SchoLi 



31. 3' 



7. 6, 
15.- 





X 3 4 Curui ac tcdi propcirio promow 

rcdlis ) 
& con— 
ne<ftatiir 
IB.fecas 
circulu 
in V. ite 
m MV- 
IP. fe^ 
cantesfc 
in R.per 
quod tra 

fit &perpcndicularisFB. Dico in fccunda figuraconftitutii 
effe fuper bafi data IM. trianguluin Ifofcelcs IBM. in quo 
perpcndiculares MV. IP. fecant oppofita latera BI. BM. 
proportionaliter. Cuni enim triangula IMP.BMF.habeant 
angulum communcm ad M. & rcdtos ad F.P. ( eft enim BF. 
pcrpcndicularis ad IM. & IPM.in femicirculo re(ftus)erunc 
icquiangula : igitur vt IM. id eft latus quadrati ad MP. id 
eft latus dccagoni y ita BM. latus quadrati ad MF. latusde- 
cagoni^fcdcriameftinprimafiguraBM.ad MF. vt larus 
quadrati ad latus Dccagoni , & in vtroque anguJus rciftus 
BFM, idcoquc reliquornm vtcrqueminorredorfimilia igi- 
tur funt triangula FMB.atqucadcotota MBI. in vtraqufe 
figura. Scd &fiiniliterfc(aafunt : Nam vtBM.ad Ml.ia^ 
prima^ita BM^ad MI. infccunda^vtmodooftcnfum tft3& 
vt IM. ad MP. in prima jita IM. ad MP. in fccunda jigituf 
cXvTquali vtBM. ad IM. in primaita BM.ad IM.in fccun- 
dayledinprimafcdiaeftBM. proportionalirer in P. ergc^ 
&infeeundar Igiturfuperdata bafi&c. Qupd crat facicn- 
dum . 



s 



THEOREMA XX. PRoPOS. XXIV. 

I cx aJditionc afrcriiciduarurii lincaruni cjua. 
rum prin;>a (ic rcgmcutum ttviws>altcrama. 



L I B E R IIIL 



ABCDEF 



ius rcclac propornonaliter fedx fcx magnitu- 
dines ordine conftituantur qu^ terna^ ordino/ 
continuo coniugantur : prima & fecunda coniu- 
gatio in mediecatc Geomctrica ; tcrtia in medie- 
tate cjuintaGeometrica: oppofita ; quarta in Har- 
monica proportionalitatc confiftcc. 

Tria funt pra?cipua medictatum gencra ytcRc Pappo 
iexandrino col]c(5lionum mathematicarum libro. ^.prop. 
16. Gcometrica , Arithmetica ^Muficaj qux maximc vtilcs 
funtad antiquorum lediones^quibus NicomachusPytha- 
goreus&alijnonnullitrcs addidcrunt^rcccntioics adhuc 
quatuor alias rGcometrica medietas eft 
cum tres quantitatcs eandem proportio- 
ncm habent; Arithmetica^cum trium 
quantitatemeadem eft dilFerenriajde 
qua fuperius plura . Harmonica quan- 
do trcsnumcri ita difponuntur vt eade 
fit proportio maximi ad minimum 5 qua? 
differentiitintcrmaiorcs duos, ad dif- 
fercntiamintcrduos minorcs . medie- 
tas vero quinta fcu Antigcometrica^ vt 
aliaSjomittamus.cft cum vt tertius ter- 
iriiniisadfccundum^ita primi exceffus 
ad exccfTum fectindi . 

Sint igitur fex linca? rcdar quarunu* 
prima A*iit minus fcgmcntu xc£tx pro- 
portionalitcr fe^fta-^ fecunda B. maius 
fcgmcntumeiufdcmrc(ila? eodem modo fcda? • tertia CP. 
conftituaturcxmaiori &minorifegmcnto : Quarta DRcx 
tcrtia & maiori fcgmento : quinta EK. cx quarta & minori 
fegmento : fexta FM. ex quinta & maiori fcgmento : Dico 
iiconiugcnturordinccontinuo tcrn:e A.B.CP. & B. CP. 
DH. & CP. DH. EK. & DH. EK. FM. tres primas A. B. 

Gg 2 CP. 



K 



M 



O 



N 



1^6 Curui ac rcdi prcportio promota . 

CP. item tres fecimdas B. CR DH; effcin medietato 
Geometrica : tres veroterti^ecoFiiugationis CP. DH. EK. 
effc in medictate Antigeometrica ; dcniquc trcs vltimas 
DH. EK. FM. eflc in proportionalitate Harmonica . 

PrimocLimreiaaCP. fitcompofita ex minori fegmento 
defin.j.($. A.&maioriB.conftatexdcfinit.3.6.e(rcvt A.adB.itaB ad 
CP. Quod cftcfrcinproportionalitatc Gcomctrica. 

SecundoabfcindatLn*DG.a?qualisipfi CP. quoniam re^ 
'S- (^a DH. conftatex recfla CP. & fegmcnto maiori B. erunt 
GH. & B. cequalcs , & diuifa erit DH. in G. ptoportionali- 
tercuiusmaiusfcgmentum DG. ^equalcipfi CP. minus 
GH. Cum igitur B. fit pofitum maius fcgmcntum vt^x 
CP. &re(aa CP. maius fegmcntum ipfius DH. quari ni-, 
vtraqueproportionaliterfecaturadidis fcgmcntis erit cx 
conuertcnre 2. 14 vtB.ad CP. ita CP-ad DH.idcoquctres 
illjf rcvftc^ in mcdictateGcomctrica conftituuntur . 

Tcrtio abfcindatur EQ^qualis ipfi DH.crit QK. dif- 
fcrcntia rpfarum DH. DK.cxfuppofitionc^^tqualis mino- 
ri fegmcnto A.& GH.diftcrcntu duarum DH. CF. iv.ni-. 
oftcnfacfta:qualismaiori fcgmcntoB.& CP. DG. a^qua- 
lcsac DG. maius fcgmcntum rc(fia:DH. proponionaliter 
4cfin.;.6. fc<ita:minusGH. vt igitur mcdia HD.ad fcgrncntum maius 
DG. id cft ad minimam CP. ita DG. fcgmcntum maius rc- 
cta? DH. ad GH. fcgmcntumminuSjfcd etian> GH. difte- 
rcntiamediar&minima? cft fcgmcnto maiori B. & rcAjUt 
QK. c+iffcrcntiamcdi.^ & maxim.T fc^mcnto minoris A.x^ 
qualis vt igiturmcdiaadminimam itadifrcrcntrammim^ 
&media: addilfcrentiamcdia?&maxima'. Erit igiturcon- 
uerxcndo vt tcrtius tcrminus CP.ad fccundum DH. ita cx- 
ccffusprimus QlC.ad fecundum GH.qua: dcfinitiocftme- 
dictatis quinta: apud Pappum . 

Quarto cx FM. abfcindatur I R .rqualis ipfi EK. & FL. 
ipfi DH.& FO. ipfi DG. Quoniam LR cft aqualis ipfi 
QK. id cft ipfi A. & NM. adicfta cll ax]ualis ipfi B. crit tota 
LM.aequulisduabusA.B.id ctt toti CP. fcu DQ. maiori 



1 




L I B E R nri 



^37 



nempe fegmento DR proportionali ter kax id cft ipfi FO. 
Jpfiautem DH.eft ^qualis TL. igiturcciam FL. feda eft 
proportionaliterin O.cumqueadiedarit LM. maiori feg- 
mentp DG ;equaliserit FM. fecfta in L. proportionaliter . 
P.itetigiturefrevtFM,totam ad FL. maius fegmentumj 
Jdcftad DH.minusextremumita differcntiam maiorujn^ 
NM. qu^ eft .-equalisB. maiori fegmcnto ad QK. diffcrcn- 
tiam minorum,a?qualem minori fcgmcnto A. qux cft ratio 
Harmonica. Quare/iexadditionealterna&c. Quoderat 
«emonftiandumr 



THEOREMA XXL PROPOS. XXV. 

TRapezium Iiabens duo larera parallela , di- 
uidicur a linea redla perangulos oppo/i- 
tos duda in duo triangula qua^ inter (o 
candcm rationeni habcnt cjuani latera oppofita^ 
parallela . 

Sit trapezium ABDC. cuiu5 latera AB.CD. parallela 

&angulos oppofitos 

C.B. coniungatrcdla E A B 

CB. DicoeflevtAB. 
ad CD. ita triangu- 
lum BAC. ad trian- 
gulum BDC^ produ- 
<aaenimrec5ia BA. fi 

opus fucrit ^autalia exparalleljsducaturex C.ad CE. per- 
pendicularis CE. itcm ex B. ad CD. perpendfcufaris BF. cu 
CE.BF.fintparalleljr itemBEXRciit ECFB. parallclo- 
grammumra^qualia igitur lateraoppofita C F.FB. Tnangu- 
lorum igitur BAC. BDC. iequaliseft altitudo CE. BF. Ed: 
crgo vtbafisBA.adbafimDC. ita triangulum BAC. ad 
ttianguluraBDC. Qupdcrat, 

THEO- 




I. 6. 
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4 .huius. 
j8. 5. 



t j 8 Cuml acrecfli proportio promota . 
T HEOREMA XXII. PROP. XXVL 

TRapczia in cifdem aut a^qualitcr diftanti- 
bus parallclis ita fc habent intcr fc , vt duo 
latcra vnius parallcla ^ ad duo latera pa- 
rallela altcrius. 

Sinttrapezia ABCD.BCFE. EFGH. inter cafdem pa- 
rallelasAH. DH.&diuidanturdlineisreiaisDB. CE. FH. 
perangulos oppofitos 

dudis in triangula^, A _ S J5 H 
quaf ( vt fuperiori de- 
monftratur ) eandem 
habcnt altitudinem . 
Dico efTevt AB.&DC. 
fimul ad re(5las BE. 
CF. fimul ita trapezium ABCD. ad tragelium BCFE. 

Eft enim vt reCla Ab. ad redlam DC ira triangulunL* 
ABC, ad triangulum ADC.& componendo vt AB. DC. fi. 
mulad DC.itaABC.ADC triangula fimul^id eft,trape- 
ziumABCD. ad triangulum ADC.&vt DCadCF. ita 
rriangulum ADC. ad triangulum CBF. & vt CF. ad BE Jta 
triangulum CBF.ad triangulum EFB. & componendo vt 
CF, adCF. BE. fimul ita triangulum CEF. ad triangula 
CBF. EFB. fimui id cft , ad trapczifi BCFE.cu igi tur oftcn- 
fum fit cffc vt AB. DC. fimul ad DC. ita trapczium ABCD. 
ad triangulum ADC. & vt DC.ad CF. ita triangUiU ADC. 
adtriangulum CBF.&vtCF.ad CF.BE. fimuJ ita trian- 
fiulum CBF.ad trapczium BCFE. crit cx a*quo vt AB. DC* 
fimul ad CF. BE, fimul ita tr,ipclium ABCD. ad trapczium 
BCFE. 

Idemdcmonftrabiturdc trapczio EFGH.Qupd crat &c. 




COROU 
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L I B E R H H. 

COROLLARIVM. 



^39 



EX demonJiratis fupcrieri propojitiorje deducitur quod. 
Si Trapezium cuiusduo latera parallela diuidantur li- 
nea fccante vtrumqtde latus parallelum : erunt partes ablatA 
inuicem , vt duo Catera paralkla vnius partis ad duo latera 
parallcla alterius. 

Si trapc\tum AIFD. cuius du$ latera AE. DF. paral/el^* 
^U£ diutdantur rcfta BC. Dico ejje vt AB. DC. fimul ad 
AE. DF. fimul ita pars ABCD. ad partem BEFC. Hoc euidcn^ 
ier patet ex propoftione . 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXVIL 

SI in trdpczio iii quo duo lateia pcirallela , a 
pundlo in quo duo non patallela produ^ta 
concurrunt ducatur reda , diuidens liheam 
reClam vtrumcjue latus parallelum fecantemrha- 
bebunt trapezij partes eandem rationem > quanu 
parteslateris vtriufuis parallelia dud:a lineadiuifi. 

Rurfiis tfapeziurn ABCD.rcceturrc(5ia EF. vtcumque&: 
DA.CB.latera non parallcla producantur dum coeant (po- 
runturenimnon parallcla) inH.& diuifa rcdla EF. bifa^ 
riam in K.ducaturrcda HK. qua?produ(aafccctlatus DC. 
in G. &Iatus AB. in I. DicotfTcvt 
Al. ad IB. aut DG.ad GC.ita par* 
tcm AFED. adpartcm EFBC. 
CumcnimparalleJa^fint AB. DC* 
cafquefccent EF. GI. reda? j erit 
in trianguloKEG. afigulus KEG. 
iequaTis altcrno KFI. in trii^ngulo KFI.& angulus GKF. 
qualis angulo FKI.ad vertice/ponitur autc FK. .tqualis KE. 
^equaliaigiturfunttriangula K£G. KFl. Si igiturarquali^ 




EG 



19. 
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pron. 



9chol.4. 6 
I. 6. 

I u y. 



19 T 



1 40 Curai ac rcdli proportio promota. 

bus triangiilis KEG. KFI. addatur comune fruftu AI KED. 
crunt trapezia AIGD.AFED.arqualia.Eodem modo oftcn- 
detur trapeziaBIGC.BFEC eftesequalia. Cum autem ih 
trianguloHDC. dudafit lateri DC. parallcla AB.&cxan- 
gulooppofitoH.redaHIG.vtramquc fecct pundis I. G. 
erit vt AI. ad IB. ita DG. ad GC eft autem vt DG. ad GC. 
jta triangulum DHG. ad triangulum GHC & vt AI. ad IB. 
ita triangulum AHL ad triangulum IHB. erit ergo vt trian- 
gulum DHG. ad triangulum GHC.ita triangulum A HI. ad 
triangulum IHB, Cum ergo fit vt totum triangulnm DHG. 
ad totum GHC. ita pars AHI. ad partem IHB. erit rcliquu 
trapezium AlGD.ideft AFEP.quod illi oftenfum eft 
quale ad rcliquum BIGC. hoc eft BFEC. illi ^equale ^ vt to- 
tum triangulumDHG.ad totumGHC. fcd vt DHG. ad 
adGHC.itaoftenfumcfrcDG.ad GC. & Al. ad IB. erit 
igitur vt DG. ad GC. aut AI. ad IB.ita pars AFED. ad par- 
lemBFEC. Qupdcrat&c. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXVIII. 



S 



I duo trapczia duo latcra parailcla rrqualia 
habuerint^ vrrumquc vtrique: crunt intcrlc 
vc altitudincs. 



Sintduotrapezia ABCD. HIKM. quorumlatcra oppo- 
fitaAB. DC. item HI. 
GlCparallclai fitouc la- 
tus AB. larcri Hl. vS;^ 
DC. ipfi GK. ^qualc. 
Dico trapclia illa inter 
feeffc vtaltitudincs.Du 
. cantur diagonij AC. 
HK.diuidcDtcs trapcziainduo vtrinq; triangula^quaf a vt 
patctcxprogrclfuzj.huiuscandcmvtrumquc quam fuuin 

tra- 
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trapczium altitudinem habet,qua;fitillic FC.hic HM.Cum 
crgoduotriangulaHKI. ACB.bafes AB.HI. a:qualcs ha- 
beant^erunt inter fe vt altitudincs FC. HM. Item quia tiian 
gula ADC. HGK. bafes DC. GK.requalcs habent erunt in- 
tcrfe vt altitudincs FC. HM. crgo vt ttiangulum ACB. 
ad triangulum HKI. ita triangulum A DC. ad trianguliitiL. 
HGK.& pcrmutando ac componendo & iterum permutan- 
dojVttrapczium ABCD.ad trapezium HIKG. itatriangu- 
]umADC.adtriangulumHGK,eftautem probatum cfl"<*^ 
triangulu ADC. ad triangulu HGK. vt eft aicitudo FC. ad 
altitudinem HM.igitur vt altitudo CF.ad altJtudinem HM, 
ita trapczium ABCD. ad trapezium HIKG. C^od erat de- 
monftrandum . 



THEOREMA XXV. PROPOS. XXIX. 

^ I in trapczio habentc duo Jareraparallela fe- 
0.O vrcumque reda linea tranfcunre pcr la- 
tcra parallela abfcindanrur minora larera cx 
maioribusj& re/iduorum medicras accipiatur :c- 
rit vr viKim cx minoribus lareribus cum medie- 
rare fui exccflus,ad alrerum minus laruscumrae- 
dicrare cius cxccflusjita pars ta^apczij ad parrem. 

Sit trapczlum ABCD.cuius duo latcra AB.DC. parallc- 
Ja 5 quod diuidatur vt- 
cumquclinca EF. v- 

trumque latus paral- ^i.^ -B. _ ^ J^* 

iclumlccante.Abfcin- \\ \ 1X1, 

daturcxparreEA.ma- ^"^^^ \ \ 



joriquam FD. rc<5la_. ^ :^-^C 

EG.rcda? FD. a^qua- ^ ^ ^ 

lis , & refiduum GA . diuidatur bifiiriam in H. & rcdff GD 
ducatur parallela HI. fccans AD.in N. occurrensre(S» FD. 

H h pro. 



3^' I. 



Schol 41 j. 



2^ 42- Curiii ac reuli proportio promota. 

produ<i"^a: in I.Eodcm modo ex FC.maiori latere quam FB. 
abfcindatur rcfta: EB. cTqualis FK.&rcfiduum KC.diuida. 
tur bitariam in L. & rcdo: BK. ducatur parallcla LM. nc- 
currcnsrc(ftcT EB. producfta? in M.fccansBC.in O.crir AG. 
ixceflusquo HA. fupcrat FD. eiufquc mcdietas HD. fcu 
ID. Item crit KC. cxccffus quo FC. fuperat EB. eiufqu^ 
mcdictas KL. fcn BM. Dico cfTc vt EM. ad EH. fcu vt FL. 
adFI.itattapcziuiriEBCF. adtrapezium Ei^DF. funt e- 
nim tani GD. quam BK. parallcl.^ rcifta: EF. Nam cum pa- 
rallclirfint & 'irqualcsrc(a:arEG. FD.cx conftrucftionejre- 
^KtGD. EF. casconiungentcsparalJeia:crunt & ^cu .Ls, 
Eodcm modoparallcLTcrunt & a:qualcs EF. BK. Rurfus 
parallclogrammaerunttamHGDI.quam BKLM.quod cx 
conftriiclionc latcra oppofita hiibcant paralkla.Et cum pa- 
rallclogrammum GHI D. & triangulum ADG.fint in ijfde 
parallclis AG.ID.&bafis AG.trianguli ADG. fiz dupla^ 
bails AH. parallclogrammi HGDI. crit triangulun, ADG. 
cTqualcparallclogrammo HGDI. codem modo oftcndctur 
triangulumBCL.arqualcparallcIogrammoBMLK. Rur- 
fuscrunttrianguIaBOM. LOC. cTquiangu?a & a-^quilatc- 
ra 5 nam anguli ad vcrticcm O. a^qualcs luniritcm an^ulus 
MBO. a:qualis angulo LCO. & BMO. angulo CLO. quod 
parallcJa: /int BM. LC. Jatus autc BM.a-qualc cil latcri KL. 
quod parallclogrammum llt BMLK.& latus KL.latcri LC. 
cx conftru^lionc ^ aqualia igitur latera BM. LC. & latcra^ 
BO. OC. & MO. OL. & totum triangulum toti triangulo . 
Idcm oltcndctur dc trjangulis ANH. IND. fi igitur comu- 
ni figura^rcdilinca: EBOLF. addantur aqu.ilia triani^ula^ 
j. pron. BOM. COL. crit parallclogrammum EMLF. cTqualc tra- 
pczio EBCF. rcc^ta cnim ML. parallcla vcdx BK. (qua^ pa- 
rallcla cft rcchr EF. vt oftcnfum cit>) cft ctiam parallcla rc- 
da- FF.acproindcfacilcoftcndctur ciTc parallclogrammu 
EMLF. Itcm fi communi figura rcc^l:ilinca' EHKD.addan- 
turaqualiatriangula ANH. DNI.crunt parallclogrammil 
EHli'. &tiapc2iumEADF.a:quaJia. Eft autcm vt LF. ad 

FL 



I. 

25?. I. 

T. proii. 
26. ], 



50. I. 

I. pron. 
I. 6. 
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143 



FL 



FI. id cft ad m.ha paralleJogrammum EMLF.ad parallc ^4. 
Iogn.mmum EHIF. Igirur vt LF. ad FL ua tra^^Z. 
EBCF.adtrapc^JumEADF. Quodfuit probandum. 

COROLLARIVM. 

P Adem re^uemur ft Utcra AB. BChtfartamdimdan. 

tur.&perpunna diuifoKum ducamur rea^EF 
ieU , vi ex derm^nrattone corjfat . ^t^^rac^ 

L E M M A I. 



ctr^ 

^quale ; ratio^ 



D'Ve triarjgula angulum angulo ^^qualem habentta 6 
ca angulos ^quales latus vnum latert ^au^L. \ . 
^em haber/t quam reliquum latus arca 
angulurn xqualem ad reltquum latus . 

Stnt duo triangrda ABC. L>EF. qu£ 
angulosA. D, <equales haheant , latera 
ACDF. ^qualia . Dtcoejfvt AB. ad 
DE . tta trtangulum ABC. adtrianq-ulum 
DEF. 

Sint primum triangula ABC. 
DEF .rcB angula ad A.D . erunt 
AB.DE. eorum altttudineSiCum 
tgttur^quales fntAC. DF. ex 
hypothef\eritvtAB. adDE^ tta 
tnangMUim ABC. ad triangu- 
lum DEF. 

Stnt fcundo triangulcLj> 
ABC. DEF. ohliquangula ^ 
0* ducantur in latera ^qua^ 
lia^producta f gpus fuerit^ 
perpendicuUres BH. EG. 
^^pniam ^quales ponuntur 
anguU BAC. EDF. Crreitir 




I. 6. 
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1 44 Curui ac redi proportio promota. 



fknt anguli ad HG. erunt in triangulis oxygonijs reliqui HBA^ 
DEG.m amblygonijs BAN. EGD. <&quales ,quare trianguLi^^ 
BHA. EGD. erunt ^qutangula , eritque vt JB. ad BH.tta DE. 
adFG. permutando vt AB. adDE.ita HB.ad EG . ftdvt H B. 
adEG. tta triangulum ABC.ad triangulum DEFfcnm ^quales 
ponantur AC.DF. dr pcrpendicuUres BH. EG.fnt illorum 
triangulorum altitudines) igitur vt AB.ad DE.tta triangulurn 
ABC. ad triangulum DEF. ^od erat probandum . 

L E M M A. II. 

S/ fuerit vt prirna quantitas ad fecundam ita tertia ad 
quartam d^' iterum prtma ad quintam ft vt tertta ad 
fxtam:erit prtma ad fcundamdrqutntamfmuLvt tertta 
ad quartam cjr f^ xtam frnul . 

Demonfratum hoc eft a Gaido Vbaldo^e Marchionibus mon^ 
tis Mathemattco longe c/anjfimo , primo 
tn Lemmatis ante 1 3 .propofttcnem Ar- t 
chimedis de itqueponderanttbus : hinc - 
Itb. i.propofittone 6. de Cochlea ,quod T 
nos hic ab eo mutuum fumimus ^ vt fa^ ^ 
ctltus nonnullas f quentes propofttones \ 
dcmonfremus . 

Sitvt A.adE.itaC.ad F.& vt A. CFD 
adB.itaC.ad D. DicoA. adFB.fmul 
iffe ^ vt C. adFD. J^ontam cnim cTt vt A. ad E. ita C.ad F. 
ertt conuertendovtE. ad A.ttaF . adC.fd cUvt A. ad B.itd 
C.adD.ergo exdqualt vtE.adB. ttaF. ad D. quare compo^ 
nendo fc?4t EB. ad B. ttaFD. adD. ^Sluontam autem efi A ad 
B. fcut C. adF. ertt conuertendo vt B. ad A. itaD. ad C. rur-^ 
fus tgttur ex^qualt vt EB. ad A. tta FD. ad C. ac tandcm c on-^ 
nertendo A. ent adEn. vt C. ad FD. ^od crat dcmonUrart^ 
dttm. 



THEO- 



ip. I. 

J4. I. 



L I B E R XU!. 14; 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXX. 

SI triangulum ac trapczium duorum larerum 
parallelorum angulum vnum vniangulo a^- 
qualcm habucrint, & vnum latus circa an- 
gulun^ a-qualem vni latcri a:qualc : erit vt reliquu 
latus trianguli circa angulum ^equalemadduola- 
tera parallela trnpczij , ita triangulum ad trapeziu. 

Habeant triangulum ABC. & trapezium BEFD. lateru 
BD. EF. parallclorum angulos ad B. E. & latcra AB. BE. 
a:qualia . Dico cflc vt BC. ad BD. EF. fimul , ita triangu- 
lum ABC. ad trapczium BF. conne<aantur ED. Quoniam 
parallela- funt BD. EF. crunt anguli BEF. id cft ABD. cS;^ 
EBD. a:qualcsduobusicdis:quarevna rcAa cft ABE. 
( compofiris videJicct js^ 
AB.BE. & BC.ED.) 
Ducaturque pcrpcn- 
dicularis AHG.fccans 
BC.acBD. in H. \^ 
EF. in G. Quoniairu 

parallcl^ funt BH. EG. crit vt AB. ad BE. ita AH. altitudo 
trianguli ABC.ad HG. altitudincm triangulorum EBD. 
EDF.ctqualesautcmfunt cx hypothcfi AB. BE. a^quaJcs 
igiturfuntet!am AH. HG.erit igitur vt BC. ad BD. ita^ 
trianguJum ABC. ad triangulum EBD. Rurfus quia ean- 
dcm habcnt aJtitudincm tiiangula AEC. EDF. crit vt BC. 1. 4. 
ad EF.ita triangulum ABC. ad triangulum EDF. Cum-. ^ 
igiturfitvtBC.ad BD.itatriangulum ABC. ad trianguJu 
EBD. & vt BC. ad EF. ita triangulum ABC.ad trianguJum 
EDF.eritjpcr Lemma2. pr*cccdcns,vt BC.ad BD.EF. le^,^^^^ 
fimulitatrianguJum ABC.adduo triangula EBD. EDF. prarccdws 
fimul id eft ad lotum crapezium BF. Qucd erat dcmoiv- 
itrandum. 

THEa 







D 







F 



2. 6. 



II" 



4U I 



1 46 Cuf ui ac redi proportio promota. 
THEOREMA XXVII. PROPOS. XXXI. 

SI triangulumac trapezium duorum latcrum 
parallelorum angulum vnum vni angulo a^- 
qualem habuerint : erit vt recStangnlum com^ 
prchenlum fublateribus triangulia:qualemangu- 
lumcomprehcndentibus^ ad rc<ilangulum contcn- 
tum fub duobus lateribus trapczij parallchs tanqua 
vna linca recla:, & latere tertio quod xquali an- 
gulo adiacet:>ita triangulumad trapezium. 

Sit triangulum ABC. trnpcziuin autemDEGF.haben- 

tia angulos ABC. DFG. a^qualcs . Dico cffe vt rcftangu- 

lum ABC.ad rcdangulum. contcntum DF.FG.fimul & DF. 

ita triangulum ABC.ad trapczicim DFGE. Ducantur per- 

pcndicularcs AH, 

DI. & connc(5iatur 3k 

DG. Qiioniam tria- 

guliiin ABC&rcda- 

giiluinfubAH. BC. 

fuiat intcr cafdcn^-. 

parallcl.is , ac can- 
, dcnvbaiiinliabcntBC. crit rcftangulum fub AH. & BC. 

trianguli ABC. dup]um:codcm modo triangulum fub ITt. 

Dl.dnplmncrit trjanguli 1 DG. & rcAanouIuin fub DI. 

DE.duplumtrianguliDGE.quarc totum triangulum lub 

^]^-^'^^-t^E-duplum cfttriangulivtriufqucrbG.DGE. 

idcli totuistrapc7,i;DrGE. Hinc quoniam arqualcs funt 

anguh ABH. Dri. & rcCii funt anguli ad H. I. a-qui.uiPula 

lunttriangulaABH. DI I.ciitiiiiturvtBA. adAH.^iti. 

(po/itacoinmunialtitudinc BC. ) rcc^nqulumfub AB. 

BC.adrcia. ngulum fub AH. BC. & vt FD^.ad DI.ita(po- 

litacommum altitudincvtraquc DE. FG.) rcc^ngulum. 
• iiibi D.&Dh. i G./unuladrct^langulumfub & DE. 

IG. 
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FG. fimul. QuarevtredanguIumfubAB.BC.ad feAan- 
gulum fub AH. BC. ita rcdanguJum fub FD. & DE.FG fi- 
mul , ad rcdangulum fub DI. & DE. FG. fimuJ , & confc- ^ i 
<]ucntiumdimidja,vtrcdanguJumfubAB. BC. ( quod 
clk-nfum cft dimidium rcAanguIi fub AH.BC.) ita redlan- 
guIumfubFD. &DE. FG. limulad trapezium DEFG. 
(quodctiamcftdimidium rcdangulifub DI.&DE.FGjfi- 
mu])&permutando,vtrt<aanguJumfubAB. BC. ad re- 
ftangulum fub DF. & DE. FG. fimul^ita triangulum ABC. 
ad trapczium DEFG. Quod propofitum fuitdcmonftrare. 

Dcmonftratur hoc Thcorema a Pappo. Lemm.S.in i- 
CDnic. ApoIIonij. 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXXII. 

Slncparallel^ CE. FH. IL. quotcumque Jiflan- 
tes arquali fpatioica vc du6ba AM. fecetur a 
pntallclis in parres requaies CF. FI. fincquo 
ijTdem parcibus xquales AC. IM. &r ducancur AD. 
DG. GK. facienccs redilineumquinque laterum^ 
ADGKI. Dico criangulum AC. ad tornm rcdi- 
lineum ADGKL elTe vt reftam CD. ad redanu 
CD. bis;,ad FG. bis & redam IK. fcmel. 

Vt enim CD. ad CD. ita trianguJum ACD. ad fcipfumj jo. huius 
Rurfus vt CD. ad CD. & FG. fimulita triangulum ACD. 
ad trapczium CG. ergo 

vtCD.ad CD.& CD. ^.^-^-^rr^P^-^ 1™ 

FG. ita triangulunu """- f ' ^ r '""''^' 

ACD. ad triangulunu. ttv G/ t_ 

ACD. & trapeziunij 
CG. Rurfusquiaeft vt 
CD. ad CD. & CD. 
FG. ita trianguluou 

ACD, 




148 Curui acrc(5li propomo promota . 

ACD.adtriangulum ACD.&trapcziumCG. itcm eft vt 
T.mm. , CD.adFG.IK.itatriangulumACD.adtrapcziumFK.c- 
ance. rit vt CD. ad CD. & CD. FG. & FG. IK. id cft ad CD. bis 
io.huius. FG.bisIK. femcl,itatriangulum ACD. ad trianguluai- 
ACD. actrapeziaCG. FK. id eft ad totum redlilineum-. 
ADGKI. Qupdcratdemonftrandum. 

Idcm contingct fi fit plurium latcrum y femper cnim qux 
proportio CD. ad omnia latcra duplicata prcTtcr vltimum, 
quod ponitur fimplcx ita triangulum ACD. ad omnia tra- 
pezia qux componunt trapczium pluri laterum , 

THEOREMA XXIX. PROP. XXXIII. 

REtcnti§ ijs qu^e fupcriori propofitioncpo^ 
fita funt : ducatur etiam KM. ita vt fit te- 
(fcilineum quinquG latcrum incipicns a 
triangulo ACD. 5^ defincns in triangulum KML 
ilntquc anguli ad C I. xquales . Dico efle vt CD- 
ad omnia latera duplicata:> nempe adCD. bisFG. 
bis IK. bis , ita triangulum ACD. ad totum recliU- 
neum ADGKM, 

Vt cnim CD. ad CD. bis IG. bis IK. fcmd ita triangu^ 
ii.lnuus. ACD.ad totumrc 
dilincum ADGKI. Itc 
vtCD. ad IK. Jtatrian- 
gulum ACD. acl trian^ 
gulum IKM. ( vt lcm- 
matc 1. antc 30. dcmo- 
ftrauimus f qualcs cnim 
funtanguli C. I. &a?^ 

qualcs MI. AC. ) igirur vt CD. ad CD. bis, FG. bis IK.fe- 
mcl , & IK. fcmcl , icu ctiam IK. bis ita triangulum ACD. 
adtotumtrapc^ium ADGKM. Quodcrat prob.mdum. 
Atquc jdcm omnino probatum in pluribus latcribns. 

THEO- 




p 



L I B E R lUl 
THEOREMA XXX. PROPOS. XXXIV. 

^xtcr ca qux prxccdcnd propofitionc fup- 
pofuimus,fIc aliud trapezium AEHLI.ma- 
ius priori,illudquc concinens. 




DicoquoderitvtGD.bisFG. bis& IK. femel ad CE, 
A puT T ^'■''P'-"^'"^ ADGKI.ad trapczium 

AiiHLI. Quoniaracnimpauloantcdemonftratumcft,c/- . . 
fc vt CD. ad CD. bis , FH. bis 
IK. femel , ita triangu- 
lumACD.ad trapeziQ 
ADGKI. erit conuer- 
tCHdo vt CD. bis FH. 
bis IK. femeJ ad CD. 
ita trapeziu ADGKI. 
ad triangulum ACD. 

ITAC^T^-f'^^-^'''^^'^''^ femel,ita tnW 
lum ACD. ad totmn trupezium AEHLI. ( hoc cnim cx fl 
pcnoribus Lemmat.s & 3 huius apertc fequitur aiu mo 
doquom ji hinusvfifumus deduatur)c it igi ur ex 

A^GKI. ad trapezium AEHLI. • Quod erat demonftran- 

THEOREMA XXXL PROPOS. XXXV. 

Slnc cadem qua: in fchematcfuperiorispropo- 
Ijtioms , & ducacurprartcrca LM. fintquean- 
guli ad C I. arqualcs . Dico efle vt compo- 
fitam cx CD. FG. IK. ad compofitam cyCE FH 
IL. ira trapeziu ADGKM. ad trapczium AEHLm! 



li 



Vt 
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1 ; o Citrui ac rc(!li pfopottio promot a • 

Vtenim CD.ad CD. bis.FG.bis IK.bis ita triangu- 
lum A£D. ad trapczium ADGKM. & conucrtendo. Itcm 
vt CE. ad CE. bis FH. bis IL. bis ita triangulum ACb. ad 
trapczium AEHLM.cx 
33. huius ; & conucr- 
tcndo :crit igiturcx ve- 
c]uali vt CD. bis^FG. 
bis^&IK.bis^ad CE. 
biS) FH. bis^IL. bis ita 
trapczium ADGKM. 
ad trapczlm AEHLM. 

& priorum tcrminorum dimidia vt CD.FG.TK.ad CE.FH. 
IL.ita trapcxium ADGKM.ad trapezium AEHLM.Quod 
opoi tui t demonflrarc . 

THEOREMA XXXIL PROPOS. XXXVI. 

SI duo ttapczia duo latera parallcla propor- 
tiohalia habucrint; crunt inter fe vt rcd:an- 
gulj fub quouis larerum parallclorum pro- 
porrionalium^ &aItitudinctrapeziorumcompre- 
henfa . 

. Sintduo trapczia ABCD.EFGH. quorumLitcra BC. 
AD.itcm FG. EH. parallela:> itcmquc proportionalia ;ita 
vtfit AD.adEH.vt 
BCadFG. fintquc 
altitudincs trapc- 
ziorum pcrf)cndi. 
cularcs ad vtrumq; 
latus trapczij BP. 
rQJ[)icocfrc vt rc • 
ftangulum fub C"B. 
BP.ad rcftaneulum 




fub Gr.FQjiuc vt rcftangulu fub DA.BP.adrcc^angulum 

fub 
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L I B E R IIU. iji 

Jub HE. FQjta trapczium ABCD. ad trapcziiim EFGH. 
DucatunpfiKD.parallclaBN. &ipfiIH. paralJcla FO. 
Itcm ipfi KD. paraJlcla AIVI. & ipfi IH.parallcIa EL.occiir- 
l-cntcslatcribiis parallelis trapczij produais Ci opiis fuerit , 
ilJa- m puncfiis N. M. hlx in O. L. 

QupniamintrianauIisKAD.IEH. Jatetibus AD. EH. 
parallelarfuiitBC. FG.cxhypothcfiicrunttrianguIa KAD. Corof.4.<. 
KBC. intcrfc ; irem lEH. IFG.intcrfcfimilia. Rurfiisquia 
cft vt AD. ad EH. ita BC. ad FG. crit pcrmutando vt A D. 
ad BC. ita EH. ad FG. Cum crgo fupcr duabus A D. BC. 
fintconftitutaduotriangulafimilia AKD.BKC.& fiipcr- 
duabus EH. FG. duo itidcm fimilia ElH.FIG.crit vt n ian- 
gulura AKD. ad trianguIumBKC. ira triangulum Elll.ad 
triangulum FIG. & pcrmutando . Quarc cum fit vt tohim 
triangulum AKD. ad totum EIH. ita pars BKC.ad partcm 
FIG. & rtliquum trapezium ABCD. ad reliquum ti ;.pcziQ 
EFGH. erit rt totum AKD. ad totum EIH. Infupercum in 
tnangulis AKD. EIH.du^s fintad latcra KD. IH. parul 
JeJa: BN. FO.erunt triangula KAD.BAN.itcm lEH.FEO. CoroJ.4.*. 
fimilia-itcmcuinfitvt AK.adKB.ita AD. ad BC. & vt 
AD. adBC. itaEH. ^d FG.Gxhypothefi,& vt EH. ad FG. 
ita EI.adlF. eritvtAK.adKB.ita EI.adlF. & pcr con- 
ucrfionemratioHisvtAK.ad AB.ita EI. ad EF. Qmtc^ 
cumfupcrduabusAK. AB.&Jlipcrduabus EI. EF. con- 
Ilitutafintillicduo triangula fimilia KAD. BAN. iftic 
ItH.FEO.fimilia^critvrtrianguIum KAD. ad trian<TU. 
JuaiBAN itatrianguIumlEH. ad triangulum FEO.''& 
pcrmutandovttrianguIumKAD.adtrianguIum lEH. ita 
tiianguIumBAN. ad triangulum FEO. eltautem trapc- 
zium ABCD.ad trapczium EFGH.vttrianguIum KAD.ad 
nianguJum lEH. ergo ctiamcrittrapeziuin ABCD. ad 
trapezium EFGH. vttrianguIumBAN. ad trianoulunu. 
/"EO. & permutando . Quare cum fit vt totum trapczium 
ABCD. ad totum trapezium EFGH.ita pars BAN.ad par- 
tcmFEO. &rciKjuumparaIJcJogrammura BCDN. ad rc- 

li 2 liquum 



D 



19- >. 



Curiii ac re6li proportio promota . 



liquiKnparallclograinmumFGHO.crirvr rotum trapcziu 
j ABCD.ad totumtrapezium HFGH.ar parnI]eloarammo 
' , BCDN. a:qualceft parallclogrammum fuh CB. BP. & pa- 
rallclogrammo FGHO. a^qualccrt parallclogramnuim lub 
GF. FG. crit crgo vt rcAangulum fuh CP. BP.ad rcdangu- 
JumfubGF. FG. itatrapczium ABCD. ad trapczium,. 

^ ^ EFGH.Dcniquecum Ikvt AD.ad DN. ita AK. ad KB. 
fquod pofnx fint parallcla BN. KD. ) & vt AK. ad KB.ita 
oftenfum cft fupra EI. ad IF.& vt EI. ad IF.ita EH.ad HO. 
( ob parallclas pofitas FO.IH. ) erit vt AD.ad DN.ita EH. 
ad HO.fcd vt AD.ad DN.ita parallclogrammiim MADC. 

^ ^ ad parallclogrammum BCDN. & vt EH.ad HO.ita paral- 
Iclogrammum LEHG.adparallclogrammum FGHO. vt 
igitur parallclogiammum MAdC. ad parullclogrammnm 
BCDN. itaparallelogramu LEHG. ad parallelogrammu 
FGHO. Sc conucrtcndo ac pcnnutando^, vt paraliclogram- 
mumBCDN. adparalklogrammum /"GHO. itaparal- 
lclogrammum MADC. ad parallclogrammum LEHG.Eft 
autem oftcnfum paulo ante eftc vt parallclogrammum-» 
BCDN. ad parallclogrammum FGHO. ita trapeziuoL- 
ABCD.ad trapezium EFGH.crgo vt parailclogrammum 
MADC. ad paraliclogrammum LEHG- ica trapczium^ 
ABCD. ad trapczium EFGH. fcd parallclogrammo 
MA DC. eft a^qualc parallclogrammum fub DA-BP.& pa- 
rallclogramniO LEHG. aqualc parallclogrammum liib 
HE.FQ^yt igiinrrcdangulumfub DA. BP. ad rcc^angu- 
lumfubHE. F(>;_ ita trapc/ium ABCD. adtrapcziuin 
EFGH. Igiiur ft duo trapczia &c. Qupd crat dcmonftrai>. 
dum » 

;COROLLARI VM. I. 

COlligittix cx prohatis tn propofittone trdpeT^a ABCD. 
EFCiH. ejfe vt trun^ula AKI>, EI H .quxexUtertbus 
non parallclis tn vntim punlfum produifis y Cr 'vno Uterum 
pArAllclorum fufU : itcm cadem ejfi vt paralUlogran^na,quit 

vtr^ 



L I B E R Iin. 



vtrouisUterum farallelornm , & vtrouts mn pArdlUtorum^ 
CQnHant . demonftratumemm cft ejje vt parallelogrammum 
BCDN. ad parallelogrammum FGHO.^vt parallelogram- 
mu?n CDAM. ad parallelogrammumCHEL. itatrape\tum 
ABCD. adtrapc\ium FFGH, idemque feqttetur fi fumantur 
parallelogramma fub CB. BA. ^ DA. AB. aut fuh GF. FE. 

HE. EF. ut inducentt mamfeHum cR . Demque e[Je vt 
trtangulumBAN.ad trtangulum FEO.itatrape\iumABCD. 
ad trapt\ium EFGH . ktc enim omnia ex progrejfu demon^ 
ftraticnis mamfefta funt . 

THEOREMA XXXIIL PROP. XXXVII. 

TRapezia quorum duo latcra parallela , & 
vtrumque vtriq; proportionalia j habcnt 
rationem cam qua: componitur ex pro- 
portione laterum homologorum & proportione 
altitudinum . 

Sint 3 vt in fuperiori , duo trapezia ABCD. EFGH.quo- 
rum latera BC. AD, item FG. EH. parallela ^ itcmque pro- 
portionalia iita vt 
fitAD. adEH. vt 
BC.ad FG.fintquc 
altitudines trape- 
ziorum perpcndi- 
culares ad vtrum- 
quclatus trapezij 
BP. FC^Dicora- 
tionem trapezi j ABCD. ad trapczium EFGR effecom- 
pofitam cxrationc AD.adEH. &cxratione BP. ad FQ. 
autexrationcBC.adFG.&rationcBP.ad FQ^ Vt enim cx pme- 
trapczium ABCD. ad trapczium CDEF. ita redan- 
gulum fub DA. BP. ad rc^aangulum fub EH. FQ^ 
rc^tangulum fub CB* ^P. ad re^languJum GF^ 

FQ. 




AP N 




I 
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19. I. 



Schol.ij:.^. 



1 j4 Curui acrcdiproporcio promota. 

FQJlIorum vcro rc^aangulorum ratio compofitaeft cx ra- 
tionibus AD. ad EH. &BR ad FQ^ autex rationi- 
bus BC. ad FG. & BP. ad FQ, Igitur ratio trapezij ABCD. 
ad trapezium EFGH. compofitacftexrationibusAD. ad 
EH. & BP. ad FQ^^ut cx rationibus BC. ad FG. & BP. ad 
FQj^Qnpd erat dcmonftrandum . 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXVIII. 

TRnpczia quar duolatcra parallela^ eadem- 
que proportionalia , & aiigulum angulo 
a^qualem habcnt funt vt reClanguIa fub 
lateribus homologis , & Litcribus non parallelis 
qux xqualcra angulum concinenc,comprchenla. 

SINT vtinfchemiuc pcniilrimafhuius duo trapezia.. 
ABCD. EFGH, quorum latcra BC. AD. irem FG. EH.pa- 
rallcla 5ircmqueproportion:ih'a jita vr/ic AD. ad EH. vt 
BC. ad FG.fiiitque piarterea anguh ad D.H. idcoque etiam 
anguliadG. C. Djcoc/Te vtrcft^nguJumfub AD. DC. ad 
rcftanguUim fub AH. HG. Iccm vt rc(ft:angulum fub BC. 
CDad rci-langnhim fub FG. GH. ita trapczium ABCD.ad 
trapczium HFGH. Ducaturipli KD.parallchi BN. & ipfi 
IH.parillcLa FO. Itcmipfi KD.parallcla AM.&ipfilH. 
parallcla EL. occurrcntcs hitcribus parallchs rr.:pLzij 
pro4a.'t s fi opu^ ficrit inpuni^tisN. M. & O. L. pa- 
rallclogramina crunt MD. I. H. xquiangula ob angulos 
qu ilcs D. H Jccm parallck)gramma aquiangula crunt BD. 
FH.oba^qa ilcsanguIosad C. G. crit igitur^cxhisqu^r dc- 
monitrauic Pappus lib.y. Mathcmat. Collcdionum pro- 
portt. 172. &ab co Clauius 5chol. in 2;. 6. propolit. 5. vt 
rcC^angulum hib AD. DC, ad rciaanguhun lub HH. HG. 
itaparallclogrammuin Mi>. ad parallclogrammum LH. Sc 
vt rcChinguhim fub BC. CD. ad rcc^angulum fub FG* GH. 

ita 
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ita p^rallclcgrainmiim BD. ad parallelogrammum tH. fed 
vt parallelograir.um MD- ad paralleJogrammum LH. & vt 
parallelogrammum BD. ad parallelogrammum FH. ira^ 
trapezjum ABCD. ad trapezjum EFGH. Igiturvt rcc^an- 
gulum fub A D. DC . ad reAangulum fub EH. HG. & vt re- 
<aangulum fub BC. CD. ad rcdanguJum fub FG. GH. ita^ 
trapezium ABCD. ad trapezium EFGH. Quod propornu 
crat dcmcnflraxe. 



TH^OREMA XXXV. PROPOS. XXXIX. 

TRapczia c^ux dub latera parallela, eadem-^ 
quc proportionalia , & angulunr anguld 
a^c|ualem habcnti funr in rationc compo- 
fita «X ratione laterum homologorum ratione 
latcrum circa angulum s^qualem ritemcxratioile 
latcrumnon parallelorum angulis xqualibus ad- 
iacentium :> & cx ratione cxccfluum latcruin pa- 
rallclorum. 

Sint cadcm omnia qua? fuperiori. Dico primo rationcm 
trapcxij ABCD.ad trapczium EFGH. c/Tc compofitam cx 
ratione A D. adEH. & CD. ad GH.Itcm cx rarionc BC. ad 
I^G. & CD.ad GH.ratio cnim parallelogrammi MD. ad 
parallclogrammum LH.compol7ta cft cx rationibus AD. 
ad EH. Sc DC.ad HG. Itcm ratioparalldogrammi BD.ad 
FH. compofita cft ex rationibus BC. ad FG.& CD.ad GH. ^ 
VtautcmparallelogrammumMD.ad parallclogrammum ^um 
LH. & vtparallclogrammum BD. ad parallelogrammunu 
FH. ita trapezium ABCD. ad trapczium EFGH. igitur ra-- 
tio trapczij ABCD. ad trapczium EFGH. compofita cftcx 
r^tionibu5 AD. ad EH. & CD.ad GH. Itcmquc ex ratio* 
nibus BC. ad FG. & CD. ad GH. 

Sint 



Corol. 5 



1 5 Curui ac rcdi propbrtio promota. 

Sint fccundo anguli ad E. a?qu.iles. Conftat AN. eC- 
fccxcefTumquolatus A D. altcrum parallelum BC.fupcrat, 
cuminparallelogrammoBD.a?quaIia fint aduerfa iatcnc 
ND.BC.eodcmmodoEO. exccffus cft quo EH, fuperat 
FG. & latera BA. FE. latcra funt in fuis trapczjs oppofitis 
CD. GH. non parallcla > angulis «qualibus A. E. adiacen- 
tia . Dico rationem trapezij ABCD. ad trapczium EFGH* 
componicxrationibus AB. adFE. & AN. ad EO. Cum^ 
^^pro|X)fit'i.cnimtiiangulaBAN.FEO.a:quaIcshabeantangulosad A. 

E. habcbuntrationem compofitam cx rationibus BA. ad 
^■^l' FE. &AN.adEO.VtautcmtriangulumBARadtriangu. 

lum FEO. ita trapczlum ABCD. ad trapczium EFGH.igi- 
tur trapczij ABCD. ad trapezium EFGH. ratio compo. 
nitur cxrationibus AB,ad EF.& AN. ad EO. Quod fc- 
cundo loco propofitum crat : igirur trapczia quie duo latcra 
parallcla &c. Qupd opprtcbat dcmonftrare c 



Schol.in 



s 



THEOREMA XXXVI. PROPOS. XL. 

I circa duas perpendiculares quarum alccra 
alterius lit dupla circuli defcribantur: rcdlx 
ex centrisadpund:a fed^ionis ducla: cfticiunt 
angulum rcdbum. 

PerpendicularesfintTC CE.adpundum E. il!a huiu^ 
dupla>&ex A. D. 
centris , qua^ diui-. 
duntrcdusTCCE. 
bifciriamjduocircu- 
li fcccnt fe in T. 
&duc5tur DF, AF. 
pico tam anguUiin 
ACD.quam AFD. 

cffcrc^um. Qupad T A H C 

angulum ACD. id conftat cx dcfcriptionc . Ducatur DM. 
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paraJlda ipfi CT.fecanscirculuEFCin L. &rc(aam AR 
in M. & ducatur ad CI. perpendicularis AB. Item connc- 
<aantur chord^ TF. FC. FE. Quoniam anguli TFC. EFC. 
funt in femicirculis 3 rcdi funtrVna igitur reifta elt TFE.Vt ^ ^ 
ergoTF.adFCitaFCadFE. Quare fimiles funt arcus 
maiorisacminoriscircuIinimirumFBT.ipfi FLC & FC icnmia. 
ipfi FE.;;equaIcs igitur anguli FAC. FDE.Qupniam autem f^ '-^"r<>- 
re^aifuntEDM. CAB. ex defcriptionc,idcoque .Tquales ^ 
dcmptis^qualibusFACFDE. remanent Jtqualcs FDM. 
FAB. fed & arquales funt FMD. FAC.(cum cnim ex defcri- 
ptioneduoanguliACD.MDCfintreaicrurrt MD. AC 
paralIeIla?)^qualcsigiturfuntduoanguli FDM. FMD. 
duobus FAB. FAC id eft rcfto B AC Quare & recaus cft 
rehquusDFM. Qupd probandum fuerat. 

COROLLARIVM. L 

Hlrtc conHat tam re&am AE. tangere firculumEFC.i» 
F. quam recfam DF. drcutumCFT. in e$dern pun^o 
F. Nam (juoniam diametri funt AF. DF. (jr angulus re^ns 
AFD. tam rccia AF. cadet extra circulum EFC. ^uam recla i^. 5 
DG. extra ctrculum CFT. ^are dictos circuUs tangent. 

COROLLARIVM* IL 



z8. 



RV rfus manifesiumeJitamchordamTF.ch$rdiiiFC.quam 
chordam FC. tpfus FE. effe duplam . Nam vt TC. 
ad CE.ttaTF. adFC. & FC ad FE.fed ex hypothef dufla 
efl TC. ipfus CE. igitur dupla eB TF. ipfus FC.^FC. 
ipfus FE. 



8. c 



COROLLARIVM IIL 

DEni^ue probatum e(l arcus FBT .FLC.it emFBC.FE.& 
FB.FL. effe fmiles, vt ex progrefu demdnfrattonis 
apertumefl. Kk PRO- 
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zj8 Curui acrecfliproporrioproniotci. 
PROBLEMA V. PROPOS. XLI. 

Vadrantcm in duos arcusincTqualesitadi- 
uidcrc vc finus verfus minoris arcus.finus 
vcrfus niaioris , finus rcclus minoris , /inus 
rcclus maioris:, ac finus totus propor— 
tioncm Arithmcticam continuamab vnitateinci- 
picntcni &: vnitate diffcrentcm habeant. 

Ducanturdu;:^ pcrpendicularesCT. CE. ad puncftufri^ 

C. quiiruni illahuiuslitduplaquibusdiuihs bifariam in 

D. ccntris A. Z). defcripti circuli fcccnt fc in F.& dufta AB. 
pcrncndicularis ad CT. auferat Qu.idranccm BC. Djco 
OiK^dr.^.nrcm I3C. fc- 



/l3 



Corol. 

J 'ib. 

Clauiii5. 
54. J. 

iJem 



(Siiiii cflc in F. vtpro- 
poncbatnr. Ducan- 
tur linusrcclii FI.FH. 
illcnvinoris, hic ma- 
iorisarcus:Itcm con- 
tinuccur IF. in G.crit 
FG.finusrcdusarcus 
HF. conncAatur T A K C 

HB. c^uiv vn-umquo 

circulum tangct in H. B. critquc AE. oruadratum^ & omncs 
fijUHcr quadrihitcra: intcriusdcfcripra: ciun: parallclogra- 
ma rLCtanguhi . C um igitur hmilcs hnt arcus FE. FOC. c^ 
rit vt TC."ad CH. ita finus rcctus HF.arcus FOCad linum 
rcduin F(.;. arcus FE. fcd TC. iphns CH. duphi clt cx hy- 
pothJi^igiturHr.iphusFc^. idcttHC. ilH a^quahs, du- 
phjs c(t , kd & CH. iinus vcrfus arcus FOC. duphis cll rc- 
C\x GE.finus vcrli arcus FE.id cfi iplius BLfcu FK.(prodii 
da HP.m K.)JliaiturHG.ad CH.vt i.ad 2..\<:H.adHF. 
vt 2.ad 4. ij)li autcm HF. li addarur FK. id clt HG. crit tora 
HK. id c(l CH. fcu AC.Iinus totus quinquc partcs:, & CA. 

idcft 
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id cft IG. fi dematur CH. id cft GF. dua? paitcs rcmanebit 
Fl.triumpartium. IgiturBI. cft vnius partis CH.duarum 
FI.triumFH.quatuor AC. fcu AB.quinquc. Ei\ autcnu 
IB. finus verfus arcus FB.CH.finus vcrfus arcus FOC. FI. 
finusrcaus arcusFB. rH.finusrccflusiircusFOC. & AC, 
finus totus. Igiturfat^lumcllquodproponcbatur. 

S C H O L I V M. 

EX hac propofinone qndm i)U4rm.i l^roblcjnata ahfolmpo yC 
fi^r/t ^ tot fcilicet qnot con.yj^x ones , fou coyniifTatioKc s /jo- 
riw?numerorf4m i. 2. 3. 4. 5. cjtnbidsfnguUlincx ^B!. CH. FI. 
FH. AC.rcfpondent , feri pojf^nt. Nam J^adrantts JBC. 
Arciis CB. in F, iia fccatur vt 

1 Bl.cum CHn fnt.tqualcs ipf Fi. 

2 BI. cum FI. fnt stqt^ales ipfi FH. 

3 BI . cum FI. ipfius &H. cr CH. cum 
FH. tpfittsFI. FI* cum AC, ipfius FH. 
dr BI. cum JC. ipfius FI. fint dupU . 

4 AF, cum FH . ipfius FI. tripL^ . ^ ip^ 
fius BI. noncupU cxifiant^atque huiufmodi 

alia problemata formari poffitnt. Ex regu- 

lis enim comhinationum intcr quinque res ^d ^oo.pofh.n 
furi diuerfi cowpoftiones ^ qtu fingtd^ fingults prohlcrnatis 

inateriai?> prxbent , vt induccntiapcrte cenTtat . 

Pojfct etiam problcma proponi hoc modo, Intra ^Qjtadra- 
tum punctum dcfignarc in qi^o dt^.c latcribus qtiadrati paraU 
lcU fcfc iHtcfccantcs:^ in dic/a latcra tcrminat.t in quatuor 
fcgmcnta ita diuidantur vt ea cum tota habeant propomonoi^ 
Arithmeticarn co^tinuam ab vnttate inctpientcm , vnita- 
te dtffercntcm . ISlam fi intraquadratum ABEC. dcfcri- 
hatur ^luadrans ABC. cr fcmicirculus EFC. fcfc inF.fccan- 
U'S:,Cr ducantur GFI. K FH .Utertbus quadrati parallcUJja^ 
bchunt rccl^KF.FG.FN . FH.KIF proportionem contmuarn 
qu^m I. 2. 3. 4. 5. w e.xdemonfirattonc fittperiort apparct. 

Kk 2 FRO- 




t6o Cumiacrediproportiopromoca. 
PROBLEMA VI. PROPOS. XLII. 



propofir. 
pracccdcnti 



QVadrantcm ita diuidere vt fccans arcus 
maioris cum tangente fit tripla linusto- 
tius , & fecans minoris arcus cum tangen- 
te fit dupla linus totius. 
Fiat cadcmGonftrudioqu^ fuperioriproblcmatc^&pr^- 
tercapicducatur AF.dumredamBE. fccct m N.& CE. 
produdam in O.crit BN. tangcnt arcus mmoris fit'-^ 
AN. cius fccans ; itcm crit CO.tangcns arcus maioris FC. 
& AO. fccansciufdcmarcus. Di^ 
co AO. OC.fimul cffc triplam AC. 
& AN. NB. fimul duplam ciufdem 
AC. fimilia cnim funt triangula»-. 
AHF. ACO. Itcm AIF.ABN.qua- 
rc & latcra proportionalia habcnt. 
idcoquc vtfunt FA. FM. fimul ad 
AH. ita AO. OC. fimul ad CA. at FA. FH. ad AH. ratio- 
• ncmhabcutquam 9.ad ^.ideflquam j.ad i. Igitur AO. 
OCfimuladCA.rationemhabentquam 5.ad i. Eodcm 
modo oftendcmuscum AF.FI. ipfius lA. fintdupl^cx prf- 
ccdcnti^ctiam AN. NB. ipfius AB. cfTe duplas. Quare 
quadrantem ita diuifimus &c. Quod crat faciendum . 




COROLLARIVM. 



MAr^TfeTlMm ejl ex haHenus deworjjlratis finkm totum 
AC. tangentem C O. fceantem AO. ejfe tn fropor- 
tione AnthmettcA qud efi m hts numeris 3.4. 5. funt enim 
gh Jimilitudincm trungulorum AHF. ACO. tres rcff^ AC» 
CO.AO. trthus AH. HF. AF. proportionalesjjlit^vero habent 
rationemy Arithmeticam diHorum nttmerorum ^eandem tgi- 
tur hahcht ct' tlU . 

Eodem rnodo probatur trcs A^. BN* AN. tjfe "vt hes nH- 

ff^cr^ 




L I B E R IIII. 



l6i 



rneros 4. 3. 5. qnod hanc rationem habeant tres illis propor-^ 
tionaUs rc^d AI. IT.AF. £luart Jlpttm ItntA BI. CH.FI^ 
ff/ . AC. CO. OA. erura in continua proportione tfiorum nu^ 
nierorum 3. 6.9. 12.15. io. 25. 

rROBLEMA VII. PROPOS. XLIII. 

Vadranrem ira diuidere vtfinus verfusar- 
cus fit odlaua pars finus totius. 



Sit quadrans ABC. in quo fumatur chorda CP.^qualis 
medietati finus totius CA. &dcmittatur in CA-perpcn- 
dicularis PR. id 
cft finusrc(Jl«s ar 
cusPC. cuiusfi- 
nus verfus CR. 
DicoCR. cflfco- 
ftauam parrcrti-. 
ipfius AC.Perfi- 
ciaturfemicirculus CBS. &conne(aatur SP. Quoniaman- 
gulusSPC.reduseftjVt&angulusPRC. erit vt SC. ad 
CP.itaPC.adCR. eftautemCP.cx hypothefi medietas 
femidiametriCA.atqueadcoquarta parstotius diamctri 
SA. Igitur etiam CR. eft quarta pars ipfius CP. ideoquc 
ipfiusCA.o^iauapars* Quare quadrantem ita diuifimus 
&c. Quod facerc oportebat^i 




H 



COROLLARIVM- 

Inc conftat fi chorda fit finustotitis dimidia pars , fi- 
nnm verfum efc oiiauam fartem ciufdcm finus 



51 

8. 



THEO. 



I 
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z Curui ac redi proportio promotaJ 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XLIV. 

SI a pundo vcdx darx , in quod reda per- 
pendicularis incidit duxredx arquales Iiinc 
inde accipiantur, & ad cuiufuis extremumj 
cx quouis pcrpcndicularis pundo ducatur (ubten- 
dcns angulum rcdum^ac fubtcndenti arquaiisiii 
data rcda ex punclo incidentia: accipiatur : erit 
re<^^;angulum fub tota accepta vna cum exccflli 
fubtendentis,& dido cxcefTu compra:henfum a:- 
quale quadraro perpendicularis intcr pundtum in 
ea acceptum , & pun^lum incidenti.^ compre- 
hcn fa: , 



liyihi 



Sitdatarcrta AB. cxcuius quolibct pundoC. ducatur 
pcrpcndicularis CD.itcm in ca fijmantur ducpartcSvTqua- 
JesCA.CB. &;i quolibct puncfto C. in pcrpcndicula-^ 




ri fumptoducaturfubtcndcns DA. ipfiquc DA. cx C. 
a:qualisCK. Dicorcvtanguhun BEA. quadrato DC. cflc 
acqualc . Qupniam rc<ila liA. diuiia cll bitaiiam m C. ci- 

quc 
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quc^dieftacftrefta AE. cnrrcdanguliim BExA. vna ctim-, 
quadrato AC. a^qujlcquadrato CE.hoccftquadrato DA. 
(cpqualcscnimponuntur CE.DA.)cftautcm quadratum 47. 
DA. a^quale quadratis DC. CA. igitur rcdangulum BEA. 
vna cum quadrato AC.eft iequalequadratis AC.CD.Qua- 
reablatocommuniquadrato AC. rcmancbit reftangulum- 
EE A. arqualc quadrato CD. Qupd crat dcmonftrandum, 

COR OLLARIVM. 

Fod Jl fumatur ipfi CE. ^rjualis CH. fuhtendenti 
Z)£. aqualts CF, erit rurfus reclangulura ITFE. fjud^ 
dratoFjC. Mqtiale , ideoque reffangula BEA. HFEJh- 
ter fc ^qualta. Idemquecontinget Ji plt^tres re^A hoc ?mdo 
acctpiantur . 

THEOREMA XXXVIII. PROPOS. XLV. 

IHdem pofitis : fi pcr rria pun6ta ADB. rran- 
lcat circulus ADB. &r producatur DC. per 
ccntrum O. in circunfcrentia^ pun6lum L. 
Dico redangulum AEB. ad quadratum AC. efle 
vt redam DC ad redam CL. 

Rcdangulum enim DCL. rcftanguloACB. idcft qua- 
drato ACi^qualceft (ponirurcnim AB. biforiam diuifa^ ^ ' 
ia C.)pcfita aurcm communialtitudineDC.crit quadra- i- <5i 
tum DC. ad rtdangulum DC L. id cft^ad quadrarum A C. 
vt rcda DC ad rcftam C L. fcd quadratum DC. oftcnfum 
cft in fiipcrioripropofitioncarqualcrecSangulo AEB. Igi- 5^-^»i"s« 
tur vt rcdangulum AEB. ad quadratum AC.ita rccta DC. 
ad redum CL. C^upd fuit dcmonftrandum . 

THEO- 



11 ' 

I 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 




t64 Curui ac rcdi proportio promoca . 
THEOREMA XXXIX. PROPOS. XLVI. 

Onantur adhuc eaomniaquxfupcrioripro- 
pofitionc & Tc€tx CD. ducatur ad circu- 
lum acqualis EM. Dico a reda EM. circu- 
lum tangi in pun£to M. 
44. huius. Quoniam rc^aangulum BEA. ^quale eft quadrato DC 
j. pron. & quadrato DC ponitur jequalc quadracum EM.erit qua- 

V 



P 



57. B 




dratum EM. rcdangulo BEA. •'^qualc, igiturrcftaEM. 
circulum tangetinM. Qupderatprobandum. 

COROLLARIVM. 

Qrod ft fMm^tnr CE. CH. iffi HA. (j* €F. ipfs DE. 
Aqudlcs ac pcr E.D. H .dcfcrthatur ctrculus ^acctpid^ 
turquc tpfi DC. ^tqualts FP. qux cx putjfto F. tt» 
circulum ducatur ^ ea $h edndcm dcrnonftrattonem ctrculum 
tangtt tnl\ O' qnia. vtrumquc quadratum FM. FP, quadrd- 
to DC, aquale eHyruHt quadrdtaEM. FC.id ejt reftaEM* 
FP. aquales . 



riNIS LIBRI IV. 



CVRVI 



I 

■ 
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t6 




C VRVI AC RECTI 

Proportio promota . 

L I B E R Qjr I N T V S. 




y ^ "h{T I Mathematicas difcipUnas fccmt 
rnagnus iUc ^cadcmitx, moderator T^latOyne^ 
minemignorare arbitror qui velin adwodum^ 
vulgata bifloria mediocriter fit verfatus . Cer- 
te vt ante ipfum Tythagoras neminem in fubli- 
miorem Thilofphorum cUfem admittebat^qui 
prius in folida illa feptem annorum i^fjLv^lcf.uet- 
^vuATtKo^ 7A uff.-j{)[xctTct»ac Ceometriam prx- 
fertimy^rithmeticarn , Harmonicamq; non excoluijkt , ita ifte om- 
nes Ccometria ignaros tAcademit£ ingrejlu arcebat mfcripto firibus 
edi&one quis Ayic.-,ATcmc^ ingrederctur ;neq;ver6 iam ingref]ss]ab 
eiusexcrcitatione feriari/inebat yfed fingulis diebus Ceometricum^ 
froblcma proponebat , vt nimirum animam ex numeris ac fi^uris vc- 
Luti concinnatam fuifimilibus exerceretyac modo ad infinitas^omnisq^ 
intcrnalliac diuifionis expertes formas quibus diuinam mentem 
fjLiTfHvhaud ignorabat cogttationem erigeret: modo advniuerft iucun- 
dumfpe^aculnmy quod totumpulcherrimisrationibus atq;aptis pro- 
fortionibuscolligatum efi^deduccrets deniq; quddmaximefpe&abat^ 

L l figuras 



Aulus GclJ 
JiiisJib. i.c. 

Tzercs . 
Adag. chil, 
i.ccniur.5. 



PJiiJoponns. 



Plurarcfius 

Sympoi.Jib. 

S.q.a. 

PJatoinTi- 

maro. 
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lis. 

Procliis 1. 1 
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16 C Curui ac rcdi proportio promota. 

figuras vimticonuenientes, modulationcsy ac motus facilius traderet, 
& vitiorum defcaus , atq; exceffus apertius indicaret . Quid^ quod 
vel Dijs adco cura fuiffe exiSlimarit mortalcs Ccomctrta w^iirui, 
vtciuscontcmptumgrauibuspanisperfcquercntur. Dilijs tnimpefle 
Phiroponus laborantibusy tcsle Thilopono in commcnt. in 7. f . prinn ponermi.in 
in 7.c:.i.po. ^,,^^ ^rinotclis vcrba , dKK «T. on J^v. Kv^oi kv^o,: confultus 
vJiTu:^^ ^pollo rcfpondit liberatum iri peftefi ard fuam, qu^ cubicx cratfigu^ 
l.S.cap.M! r^,dHplicaffcnt:condu6lorcs priori arA cubum altcrum ^qualtm fu^ 
rlut. dedx- pcrpofHcrimty atq; itd cubi forma immutatafalla cHara non cubica 
" fedS^oKi.fcuquadnlatera columna.Lue itaqimimme cefiante itcrum 

c^nfulcntibus refpondit ^pollo no t fic oraculofatisfa5fum,fc cnim im^ 
peraffevtaram forma cubi rctenta pricrcdupto maiorcm erigcrent^ 
non vt cubo cubnm imponcrent . Hoc illi oraculum ad Tlatonvm r/r- 
feruht , qui rcfpo:iditncglc[l<£ Ceomctri^c qr^ecos d Deo accufariy rcq; 
id alitcrficri poffe quamfi inter duas in dupla proportione datas rt6l as 
(quodtamenantcipfuyn Hippocrates Chius animaducrtcrat) du^me" 
tTitohdcncs.diaproportionalcsrcpcrircntur. Quodproblcma nonfolumad difci-^ 
apud Huroc. p/^/o^ rciecityfcd ipfc quoq; ineodem argumento elaborauityCXccgitato 
Commcnt. clegantiffimo mcfelabio quod extat apud Eutocium incomment. fupcr 
1 Archimcd. j^,^^^^^^^ ^Archimcdis dc fpbara , & cylindro , Thilopono , quod quis 
mirari poffit.non rifuni . l^cq; vero hoc vnum illius inucnrum fuit ; 
Lacr^ - pi^^ 7iam prmntsf^licncs CovAcas & fylindricas, vt quidcim cxiftimanty 
i.VKruuius. inchoauit;modumdcmonftrandipcr analyfim cXiOgitauit; rationcm 
li'b.i?.c. I. G^codcticam agri dnnenttcndi clc^antifiimam rcpcrit . S cd h£c de eo 
alii; Quid vero fi qu<c cxtant cius ingcntj mcnumenta euoluamus.quam 
multa in cis 'Mathematica occurrcnt^ qu£ ctiam olim Thccn Smyrncus, 
ac ThilippiiS Mcnd.ws commcntarus illufirarunt ^ Scd qucd ad rem 
noilram magis facit.quot illcpaffim laudibus Mathcfin tctam.fid Ceo^ 
metYiamprxf rtirain calum cxtollit? ^nnon in Timxo Mathcma" 
ProcIusc.E. ticam cogmrionem crudicndiviam appcllaty quody vt mquit Treclus , 
in lib.i.cle- ^^m habeatratiomm advniucrforum fcicntiam quam cruditio advir^ 
meniorum . ^^^^^^ ^ vcluth^c animum probis ad vltam moribus luff vmat , it»c^ 
illa cogitationcmnoiiram anim^cq; oculum ad cam qux indcprocedit 
tueCiivnimfcHcircumaBioncm prxparut ? Unncn dclcgibus 6.&^. 
de fingidis T^lathematicis addificndisligcs fancit , ac tanturn Gcome-» 
t) ix tribuit yt affcrat qui afymmctria^m quantitatum igncrct cuvi non 
VhrojtO '^ominum fcdpecudum c cnfu habcndum efic ? Cluid^quod apud eunt 
Kep^ 7.C ^ .^^ i^- publica Socraces aficritoculu?n animi qui altjsftudijs vcluti ex^ 

c^catur 
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c^caturatj; efoditur, Tdathematicis difciplinis recreariy tr ab ina^ 
nibusfimulachris & rerum ludibriis ad ea qud^ vn-a funt ; ab obfcura 
McaubiJi luce ad vibratum inteUigendifulprem^ ^prorfus afpecu & 
Vinculis generationis , ac materialibus retin:iculis ad mcorporea9?L» 
C^indiuifam efjentiam exurgere ? ^c ne longior fmyhlathematicam ^f^"^ ^», 
ybiq;fcientiam vocaty maximxfeliatatis cat^furr?yeiusq; luminis lar- fjonierusiji 
gitricem^ quedtuxta Homericam Mineruam decem mille corporis^id^ OdvfT. 
coq; vniuer/is ^rgi oculis ftpraferendum . 

^t cur ifia tam multis commemoraui, wi Lefior? non alia de caufa 
^uamyttenon madmirationem tantum yjed etiam inftuporem ac fi 
fiert poffit etiam in ecfiaftm rapiam ycum te ad coronidem deduxero, 
atq; oflenderoquam inconcinnum fi^ligium elegantiffimo operi impO" 
nerCyatq; abfonam perorationem tot Matheftos laudibus atq; elogijs 
ndderevidnatur.Hempe fub finem libri feptmide J\epublica fic dc^ P^aro 7. dc 
Qeometria HatUtt . At^) ^oi^rou At T« o vto( tI i^etuiv iTtKAfj.^a.via^^eu ^^P* 

yt6>UtTpld,9 T€ XSU T<r TAVlS tTe/JLtVAf OCauif «V OVSpe^TTlSfft fjLiV 'TTtpt 
To cv » v-^rtp dS^uvATOv AvTettf i<?HV iecf av vTo^iO-tc-t y^ceoucvou TAVTdU 
tty.tvnTiif iro^t un J^VAUtVAt Koyov hJovau AVTav • co' yAp etcyjt u\v 6 fxM 

• iJi , 73a€LTX J\ VJU TA /U5Ttf|v H UMsiJt (TV urri-r^.t KTCU , Tlf fjLPyAVn 

tIw TotAvTbjj ouoKoyiAv TOTt tTtfnurv yivi^^au • Quod ita vertit ar^ 
filius Ficinus . 7{t^liqu£ vero quas diximus verarum rerum effeparti" 
cipes Gcometriam fi ilicct ciusq; comites ci» ca ipfm ejftnttam quo" 
d^mtnr>dofomniant,fyncereauttrnabillisqiiic qua m cerntre impofji^ 
bileefly tantifper duni fippofittonibus htertnty easq; ratas & immobi^ 
les adeo ftruant vt ilhrum rationem reddere nequeant . iSfam vbi 
frtncipium qnid' m ponitur id quod eft ignotum ,finis auti m medid 
ex ignototraCla conneHuntur , coHeffam inde af^crtionem quonam pa- . 
Qo f. icntiam voci mi s f De cuius verfionis fidefi dubitaSyCn noslram 
ad verbum fermr redditam . f{eliqu£ vero quas cntisaliquid comprx- 
hendi re diximus Geometriam vtdelictt , tir qua tpfmf quuntur , vi^ 
dcmusvtfot^iniantcirca idqutdeft yfupra autem impo£ibile tpfis yi^ 
dercy dum fuppofitiontbus vtcnteseas immcbilcs finunt y earum ratio^ 
nemreddaeminimevalentes » Cuiveroprincipium efl idquodnon^ 
nouttyfinis vero media ex eo quod minimcnouity qui fieripoterit vt 
exhU''ufnif-dt afTtnfufticyitiam conf quatto ^ Deum tmmortalemquid 
boc ad Vf rfum ^ Itane qttam tot laudibus cumulaHt, quam tottes ho^ 
norifico fctentis nomine compettaflty vni Dialt&icAfeuDiuinarum rf- 
rum coimtiom infenorem ajjeruihi ,nunc certiffimam ignorattonem , 

Ll 2 inane 



1^8 Curui ac redi proportio promota. 

inane commentumy ac fomniantis meyitis ludibriumvf>cas^ JLcle^^ 
ne fnbito calculum reducis vt quam faulo ante vnione & ^^^^"^ . 
momento pofl carbone notes ? ^nnon hoc quidlibet ex quolibet cffi^ 
cere , & 

Humanocapiticcruiccm iungere cquinam? 

$cio quidadhacnonfintrationediciqueat; Tlatcnem ^t^rimy.lA w^- 
thcdumfvqimtumrcbus nomina , qu^pnmx rationes cffertbant tndi^ . 
dtfie , hinc cum melior melioris notionis fpecies tffulgeret priori deno^ 
minatione abrogata magis conuenientem atq; acccmmodatamfubsli^,. 
tHi(feyatq; eousq;folerti indagineproceffijkdum apicem atttgiffe^rem^ 
queomnibusnumeris abfvdui(feyi& ad[ftnariumdeduxiffe videretur . 
Procluj cap. ^f^i^ritiam nempe,vtinquit Troclus.pUrisq; inlocis omnem vniuerfa-- 
mcn"'' liumapfellatcognitionem,ipfamq;fcnfuifingularia cognnfcenti op^ 
ponity quofcnfuin Ciuili.atq; in Sophifla non tantum Sophi^iicam fed ^ 
etiam adulatoriam prxchro hoc nomine dignatur . Hanc autem vw/- 
ucrfilium cognitionent rurfus in eam qu^ caufas probaty quAq; absq; 
caufts cognofctt diflribuit , atq; illam quidem fcicntiam , hanc expC" 
ricntiam cenfct appcllandam . 7{rsenim, tnquit in Sympofio,qu£ ra^ 
tionem nullam habet y quo tandim pa6lo fiicntia ef]i pofjit^ Hanc 
vcrofcientiam cui cognofccndt vim caiifa tribuit reifubicfl^ proprie" 
tatibus itcrum diuidU y c^vnam quidcm p^zrtibilium conie6iatriccm 
fcu ^oyA^/Kbju altcram vcro eorum qux pey fcfimt , eoden^q; mc dofcm^ 
ptrhabcnt cognitioncm appcllat , quo pa^o T^Udieinam , & (mntffL» 
qu£ rcscx rridteria concrctas pcrtratlat d fcicntiarum confoitio fe^ 
iu7igit. Mathcmaticam vcro atq;omncm cmnino rerum fcmpitcr" 
naruTK cognitioncm fcientiiC nomine cohonesiat . Hanc dcntq.fLien^ 
tiam ita partiturvt alrcram ab omni fuppofittone tmmunemcfft velitj 
altcrumcx fuppolitime fcaturire, & illam quidtm citra fuppofitioncm 
vniucrforum cognhfccndornm vim habcre, gradatim adfuprcmam 
rerum ornniuin caufim^ atq; vlnmum bonum f andercjn quotandem 
conqiiicfcat: hanc vcro ccrta fib> prtnctpia pncfinirc^cx quibus dcrnon- 
.Tlrct qitA ca confcqunnrur, idcoq; non ad prir.cfpium.fid adfincm ten» 
dercy cuiufnindi cum ft T^fathc/ts cam, vtpotc ftippofiticnibusvtcntem 
abilla qu^'fnppoftioncscmnescxcludiry ideoq; abfvlut ffima fcientia 
cenfcnda cHy dcficcre. 

^cutc l)sc qutdi ?n/cd ft Tlatonis rerba diligentius penfttenturyec-^ 
rHniq;fc7ifurpcnuius lufpiciatHr y vcreor ne aliter ratiocmandtm fit* 
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l^o quidmfic cenfeo adpeYft&aw fcienti<& conHituticnem id requiYh 
non modovt certum f-trem fhbitnam autfficy autcfie pofeyftd eius 
definiticHtm , cuiuszniuti lumine faffiones in fubiciioharere demon-' 
ftrantur ,ye&e atj;probeinflitutam cfe.Hocni conjiet Cin merias 
Penebrastfft non faentiam yne^; vigilantis mentis certum ffi^iacu-- 
lum^fcafmniantjs animi inane fpi iltum tfe dicendam : Quidenit). ? 
afferat aliquisfatis e[fe adfcientiamyVt fnbuEium eiusq dtfinitiofupr 
fpnaturyncn prcbetur: hihcexfhppcfjtit ne certa confequentia deduca-- 
tur . ^ n non e^o Hatim tfficiam vt de Chimara ipfa certa cognitio ef" 
fe pojfit i Deprome ex poetarum fjgmentis Vegafum^illum dtmonflra" 
tionis materiam hypi theticam ffatue, hinc fua definitione ita circum^ 
fcribcy vtfjt equus alas procorporis portione atq; viribus humtris /«- 
fcrtas habens; moxjta ratiocinare: omms equus alasprocorporis mole 
atq; viribus habens volare potefty atqui huiufmodj cfl TegafuSyVola^ 
re igitur potesi . H^ccine erit demonfiratio^rjfu ac fjbilisexplodendus 
fimfi afferam . ^tre^iefquiturcxhypothefiTegafum volareprffe; 
reSj(fime;verum non h^ec demonflratjo eH.fedrei abfurda ex abfurdx 
conueniens ac fecundjmj formam illatio . lam vero cum Gecmctria 
fubicRam materiam djUgentJUs ad libellam exigo , vjdeor mjhi com-^ 
ferire mimme crmpertum cf^e y aut quod ipfi exiflcrepcffit ^aut quod 
eius dcfinitiones rei^efint jnftjtuta. T^^am yniuerfale quidem\quid con^ 
fiderat Geometria, non t.-men rnum antemuita, rtDj^le^Jca TlatOr 
nis aut ^rislotelis Trietaphyfica , id enjm non omnis tantum mutatio^ 
nis,f(d & diuifionisratione caret:neq; vnum in multis vt lS[aturali3 
fcJentiay vbi enim in fingularibus imparti^nUy vel latitudims expers ? 
ybi quantitas craffitje carens ? vbi ex cjrcult centro fefe effundt nttum 
linearum aquiilitasi vbifcmper ^iabtleslaterum rationeSy atq; angu- 
lorum re6litudines ?ce)tequodfctam nulljbiy nam qudtcumq; ftnfibus 
obuia funt figura confiifa coninnfttone tt^rbata funt.ucq; qujcquam />; 
eisreperitury quoda contrario purum atq; fincerum afitrj pofjit . Sed 
wq; vnum eH ex multjSy quod expryientja atq; conie&ura: proprijim 
efly altius enim af^jirgit Geornetria , ^ exprincipijs vniuerfilibus non 
ab experimentis particularibus in fnas com lufiones progrcditur. Quod 
nam ego dicemus effe Qeometriaobje&um^idcm quod ipfe l^lato vnum 
exvna animay qi^£ Geomerricarum formarjm rnica genitriXyeas no7i 
alieno femjne fed fnaui atque energia in fe ipfa corkeptas fecundo fint* 
excludit: tdeoqMe idem ille Ditiinus autbcrp) mas fubflanttas a mate- 
rix contagione intaminatas-kmlU^ti^ ffenfibiles ^ infimam nattt-^ 

ra condi-- 
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1 70 Curui ac rcdi propordo promota. 

condithnem fortitas opinioniy & conieClura; medias formaSiCuiuJ^ 
modifunt Mathematic£y media inter intelligentiam & opinionem CO"» 
gitationi attribuit , quod eas non materia promatfed fola cogitatio f/- 
fingat . Sed eadem Chimeras^ Harpyas^ Gorgonas effingit ; Ferum id 
quidemyftd hoc inter ea figmenta , Mjthematicas figuras intereffe 
diceSy quod ift^e inftar id^aruni ac abfolutifflmortim exemplarium ob'» 
tineanty ad qu£ quo fmilitudine propius fenfibiles acctf^crint , eo ma^ 
iorem perfe6lionem atque certttudinem nancifcantur . ^tqut vel de^ 
hoc ipfo ambt^o ^numhsc verafint rerum qua cfif poffmt exempta^f 
non minus quam vtrum perft lli equiidea fit TegafuSy vtrum torum 
definitio ad exa6iam rei fidtm fit condita . T^tm igiturforte ad hac 
refpiciens vir fapientiffimus ait Cjeometriam circa efienttam fomnia" 
rty ac rei non ver^Jedfuppofita definitionefabrefa6ix , quaforfan id" 
eo thefis a Geomctris di6lu efly naturam tnqun erCy cuius rationem tdeo 
reddere nequeat quod eiusprincipia tanquam rei commcniit e non co^^ 
gnofcat . Hanccine igttur Geometria labem harere ftnemus , vt qua 
omnium p^fne phtlofophorum caU ulis tnter principts fatntias non tn^ 
fimum haflenus ftdcm obtinuit^ ea iam capite ce"ftatur, at in vilt(fi^ 
mamfigmtnt )rum turbam tanquam in.ine /.i^pov amandetur. minime 
vero , remedium efi quo huic malo fuccurratur , quod magis mire* 
ris ex medicinxfcito dtpromptumy quo contraria contrarijs Ltiraufta^ 
tuuntur . 

7S(//;/7 vt ego quidem reor 'Mathefi magiscontraritm f f? qur.m mo" 
tiis . yulgatum e§Un fhperioii LicdiOyncque diflonai inftm^r ^tade- 
miayMathematicam ubftrahere d niotu . Ita natur£ magni^s tnt( rpres 
tum alibi paffim , tum 2. Thyfic. c. 2 qui quantum non car.aio" 
nefpettari att d Mathematico qua d Vbyfn c, nam ille tnqui quanta^ 

'livS^of )^opi^o-Tvv . Scparatyfeparata autev funt rr. ente a mi tu . 6" ''^- 
hil tnterefl nam abflrahenttum falfitas nonefl ; & paulo pcR 

yetp TiptTTov i 9cu to ctpTiOV, Xjfj 70 lv6v XJU '^ttUTVKov i Wl /f KP^ 

APv^uocyx^y tttuun (^x^uA civiv x/mVs<v<- . Impar vero par^ & 
re6lumy ^ curuurn^ tnfupervcro numcrtis^ Linca , ^ figura funt 
fine motu . Ipftvcro toties comnioratus nec vnquam ftne laude com- 
memorandus Vljto adeo motum in Geumetria rcfortnidaty vt neipft^ 
qnidem nomina qnibus quanta quadrart, produciy addique dtcuntur tn 

t dc '^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^ ^^^^*^^^*^^^^^^ ^^^^^^^^'^^^ ^^^^ 
Rtpiib. ^ I\!!pub. At-Ho-i fy.Xv ^Ti^ /xrtAct yt^oie^f ti ^ffiul AvctyKAiuf . 6>V 
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^71 



^/«TT^mf , TpA^UOf i%€KA TAVTAf T»V ^iyHf -rsil^y.tvot AI^^^T/ TCT/5«fc- 
yt^t iQiVJi TTAfATHVHV, -TTApATt^iVACy TTAYTA ^TOi ^^tyyQfj.tVOt* 

'70 ir/ -TT» TiAv To UA^\)iJ.A yveocTicof fvBKA iTrtT^S^ivoutvov * Loquuntur 
qtiidem admodum rtdicuk atq; coa&e qui tanquam agentes atque cffe^ 
llionisgratia vtrbafacientes dicunt quadrare , producercy apponere , 
atq; aliis eiusgeneris vocibus vtHntur;quafiuero difciplina cognitionis 
ergo non q^ieratur.Idem etiarn Eudoxu atq; ^rchitamTarentinum.ac Vht. in Afaf 
Tdeneclmumy reprtehendifit dicitur quod Geometriam adinechanicam ^^^^- ^ 
qux metu exercetur traduxifent , atque Thilofophiam proHituiffent . "^P^^*^' 
^t audiparadoxum non mims verum quam admir^nd/im • ^io ne^ 
que qeomctriam e[fe abfque motu , neque eius yeritatem finc motu in-' 
telligi pope. ^emq efl qui Thilofophtam vel a liminefalutarit, cui no-- 
tum nonfit Matbefeosfubit£fum ejfe quantitaem: hanc autem vel con-* 
tinuam efie veldifcretam; tUam Cecmetria iHam ^rithmetiae ma-' 
ter!:i7nprabere:rt{rfusco7itinuam relpermanentcm cfk vel fucceffi" 
uam:fuccfffiua comprehendi motum atque tempus ideoque motum ma-' 
terttc tamen inquinamentis expurgatum Ceometria dittone teneri . Scd 
& afiero permanentis ipfius quantitatis veritatem inproftmdiffifnis 
tenehris immerfam latitare ni ea inde motus in apertam lucem eruat . 
S upponit S tichiota lineam effe qu^ in longitudinem extenditur . latitH- 
dint omnino caret; & re£lam dici cum ex aquo fua interiacetpunila • i&f^' 
Ego verc hac de replurimum non dubito , cum enim neque lineam re- Jib.i!* 
(larny nec lineam in rebus indiuiduis vnquam viderim^ num ea fit^ ant 
omnino offe poffityVel fi vtrumque fit yVtrum reUe fuis terminis cir- 
cumfcripta fiti ac probe dtfinita certo f^atuere nonpoffum . Trodeat 
inmedium motus acpun£iumafficiat yfluat illudyjtc fui velutiyefti" 
giumrelnquaty an nonflatim intelligisprogrefiuillo kngitudinm de^ 
lineari latttudine carentem^ni velis ^jfiererepunffum a quo prcducitur 
fccaripoffcyquod indiuidu£ ipftus natura omnino aduerfatur:quod ft ide 
punffum breuiffimo inteiruaUo exvno in alium terminH contedutyttavt 
nb ee ne tantillum quidem d(flc£iaty nunquam fubfultet numqua fubji^ 
dat:cui no ftatim manifeftu etiadit et lineam reliam cfie pcficyC^ reSie 
effe definitamineq-j aUter de fuperficieftatuendum; f dapertiusfortc 
^ficrtionifidemafiruitcirculusy & quaexeofigurafeu planaftufoli^ 
dtederiuantur. Circulusinquitelmenterumartifex.e^lfiguraplana ^ucVid 6f 
vna linea contenta qua circumferentia vocatur^ ad quam ab rnopun^ 1 5 li/ 
&o eorum qua intrafupcrficiem fttafunt cmnes reffa incidentes inter 
fefunt icquales . Hic amarum renidQbii morcfus veritatis perfcruta^ 
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1 jt. Curui dc re£l:i proportio promota . 

for , acqu.tfsato capite fronteq; caperata negahit huii^rmodifim-am 
rtpermpoffeynequefi cxtet fignumfuocon/phxucor.tinercd qnjeius 
ambitus paribusvndequaquerad^s attingatur . Sed aduocetur linex 
re£{a,ac in plano aliquo circa altcrum fui extr mum 'anquam cardi^. 
mmconuoluaturdumeo vnde motm cxordium furhpfn regrediatur 
momento circuium efformatum intelligis ^ac verticem immobilem 
circa quem deftgnatrix tinea conuerfa eH centrum non dubitas affir^ 
marcy d quo omnes re£ias ad periphcriam ^qualcs ideo aud.\£ler pro^ 
nunciaSyquodfmguU cum linea motacoincidant yidecquecum ei y tum 
intcrfe , quod cxprimo pronunciato con§lat yfint aquales . J^que^ 
Euclid. def. aliter Sphxrefacespr^ftrtmotusy cum manente fcmidiametro , ftmi" 
14. 18. 2. 1. circulus infeipfum rurfus reuoluitur vnde moueri cfperat , circ um af" 
fumptafigura:aut[onOy qHandotriangulirc£langulimanentevno la-^ 
tere eorum quii circa reUum angulumycircumdu6f.um triangulum infe^ 
ipfumreuertitur: aut Cylindroquando motu parallelogrammi eodcm 
tnodo procreatur . Dcnique nuUa eH figura licet aut compofttione fiat^ 
autfe&ione cuius reritatem pr^cedens aliquis motus non affcrat . Et 
certcy quod mirum eft , h.tc ad verbum Vlatonls fententia effe videtur 
incoquemfupraproduximusexj.de Hepublica y loco y cnm ait ficri 
non pofle vt Geometria ciusque Comites quidqium vidcant dumfnp' 
pofitionibns vtcntcs eas iynmobdcs relinquunty carum rationcm rcdde- 
reminime valcntesiquafi dicere velit tum dcmv.mfnturum vt vidcant 
cimfuas CTo^'iaii,fcu fuppofitionts ( ita dcfir.itioncs vocantur) mo- 
biles effecerinty easqucdemum rationem antea igHOtarnfacile rcdditu^ 
ras . '^eque eam tantum Mathefcospartcm qux in contcmplattonc^ 
•perfitur illufiratintclligibitis hic motuSyfcd cr ei qux vclutt cff( £iione 
quadam pcrficitur adeo nvccfiariam opcram nauatyVtfine eacdftarc 
nulla rationepoffit. Quod tnim Troblcmaintelligiync dum fohu qucat 
in qno aut reHx a figno ad fignum non moueantur.dut in infirntnm pro- 
ducantury aut ad ccrtos angulos in{ic[lantuyy aut additione vclfubtra^ 
[tione augeantur minuaturue y aut-inpartes feccnttir ^aut alijs huiuf-' 
modi Mathematicis motionibus non cieantuv^ l^idcs igittirvt ncri^ 
tantum inVhyficis.fcdctiam in Mathcmaticis motus fidtlfimi indicis 
inflar latentes veritatis reccffus exploraty€oque vactllaHtem animum 
veluti ma?iu ducit:atqne v^ iiUc cx Vhilofophidecrcto ignorato motu , 
naturx ignoratto ftquttur , isque cft qiuprtmum rcrum omninm ynoto^ 
rem , puram coelefttum orhium \vTi?^\y^etv, elcmcntorum in mutuas 
transformatio7ies propcnfionemaccuratcferueftigaty atquc admirabi^ 

lcm 
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lem iUum Tmheum v^rijs accidenuum laruis, ac mnigena afpeaus 
niutatione menti illudentem depr^hendit yformaquefuaredditum in 
intelle£lus afpe&umproducit ;ita inMathematicis tanquam duHa^ 
riusfumscogitationis trochlea circumuolutuslatentem in imo DemO'^ 
critiputeo rerumqeometricarumveritatem expifcatur actantunu 
non corporis oculis fpe£la7idam inapertamdtmonSlrationumlucem 
educit. 

Sedaduerte mi leElor duplicemfieri in plano motumCMathemati" 
cnm hicfemper intelligimus.non phyficum d quo mathefts penitusfe^ 
tun5ia efl)alium qui non tantufieripoffefed quomodofieripoffit intel^ 
Itgitur aut citra demonfiratione, aut pracedentis alicuius demonjlra^ 
ttonisprafidioyalium quifieriquidempojfedeprehenditur.ratio tamen 
quafiat non apparet. Exempli loco, lineam reSam circa alterumfui 
extremum moueri.ac circulum delinearepoffe, idq; quopaRofiat lia-^ 
ttm intelligts ; duas vero relfas ita moueripoffe vt in perpetuo vtriuf^ 
queaugmento eademvtriufq; analogiaferueturnon percipisynifipro^ 
blemate ^.fexti elementorum informatus quo tribus datis reffis lineis 
quarta proportionalis inuenitur . ^urfus m defcriptione linea Dua- 
drantis quam teHe Tappo lib. 4. colle£iionum Mathcmaticarum7)i^ 
noftratus ac V^comedes alijque iuniores ad circuli Terpay^.o^u.u 
excogitaruntfacilipercipis fieripoffe yVt qua proportione reEla reBa^ 
eadem re&a cireularem fecet , qua vero rationeid fieri queat non in-- 
telligis; cum nondum eo Ceometrie inuentum peruenerityVt tribus da^ 
tis lineis re£iis quartam proportionalem circularem reperirevaleat . 
ToHremnm hunc motumyqu^que ex eoprocreantur.figuras inter qeoi 
metricas non aufim recenfere , cum non conftet num ex qeometria 
fontibus deriuari poffmt . In ijs tamen non fme magno frufiu , ac iu- 
cunditate rerfati funt grauijfimi authores , earumque proprietates 
quibufdam fuppofitis demonftraruntvt linea ConchyliataT^come^ 
desy yoluta^rchimedes , Quadratricis Dinoftratus , Haderifor'^ 
mis ac Clypearis qeminusfParadoxA Menelaus,SpiricarumTerfeus, 
7iofquefequenti libro de earum nonnullis nouas affe£iiones demenftra^ 
bimus. Trimum vero motum & qualemcumque enatam ex eo for^ 
rnarum fobolem qeometrica familia annumerandum effe conHan^ 
ter affirmo . \Quid ni ? cum motus ipfe qeometricus fit , c> figu^ 
ra quam progenuitper qeometricas ^VcJV/f«^ Ceometrici ?eneris, 
effe comprobetur , ?iifi velis contendere eum in hoc album referendum 
Koneffecuius ytHtrj^ non iiatim^acprimointuituvtcirculijedde'- 

m mon" 
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174 Ciirui ac re^li proporrio promoca. 

monnrationumvclut adhibito colJyriodppareat. ttane ? ergoni- 
hiliHGeor>ietriaGeornctricuryipr£terl)ypothifts,petitioncs,acd^ 
tates cenfendtm erit.cumreitqua omnia dewoniirationumadmintcu- 
locomparentur. Quid ? quod DemonHratioyies id ywminis matort 
iHrequamprincipia ipfa fihivendicarevidcniur? Scicntta cfl Geo- 
wctna , ratiocinatrix ignur ac difcurfttia , qu^cunque egc dif^rfu ab 
eaproccduntmatori fimilttudinc Gcniti ucm rcfnunt ^quam dcfim- 
tiones ilU , atque effata quce natales fuos prima aut fuund^ mentis 
cpcrationi acceptam fcrunt . 

Sedquorfum tammulta ,milc£tor ? Troblematum antiqui trtct^ 
genera slatucrunt ^ & eortim aliaplana fcuGeomctrica .aLia foliday 
alta lincaria appeUari . Quj^ tgitttr pcr iineas reSas , &- circuli cir- 
cumferentiam folui pofiunt plana ideo dtcuntur ,quod linc£ pcrquas 
foluuntur in plano ortum habeant:qux vero cnodanruv afiumpta tn 
conflruffionem coni fc£lione foltda nuncu^antt^r , quod fvlidarum fi- 
gurarum fuperficieSj conicas nimtrum adhibeant, Dcniquccum pr^e- 
terdiil^^s lineasalia affumuntur varitm ac trafmutabiUm ortum ha^ 
bcntcs quaque ex tnordinatis fupcrficicbus ^ motibus implicatis 
fiuntyqualcs funtHelices& quasGraci nTpctycovi^tc-ctf appellant^ 
tertium gtnus exifltt quod lineare vocitatur . Lgo vero in quintohoe 
libiOynouo vtreor inuento yfe£iiones omncs conicas Elitpftm yVara-^ 
bolam , Hyperbol.im tn plano motu line^ rc^aqu^ fubtcnf^ in circu^ 
lo continuo fit aut £qualis aut proportionalis dtfcribo , varus earum 
aff 6lioncs atque analogias dc7nonstro. Eastgitur fjguras Gccmctri'^ 
cas e[fe ^ qua detjs traduntur fitie Thcoremata /iue Vrohkmata ceT" 
tiffima tflc , nec foidts tantum fcd ctiam planis ac Gcometrtcis cnu-* 
mcranda cfccontcndo cum motUyCtrculo , lincisnRts non tantum 
in plaiio dclinccntur , fcd & eartm afft fiioncs omnes comprobcntur . 
Vt idco Tappo Ulcxandrino ampltus ajkntiri non pi fjim dum trroris 
arguit Gcomctras quiTrobUma pLinum pcrcowca cxpcdiunt y quafi 
eximproprio gcncre media dcpromant atque ineptis in^irtmentis mi^ 
nimtquc conucniehtt materia tius fubflyuliioncmrMoliantur. Scd fiunt 
fv6liont corporumfoiidorum ? j^id tum ? fit crtnangtiitmfLfitO" 
nc Conipcrvcrticem; paralltlogranmum defcribttur filicnc cyitn" 
dripcraxcm : Ctrculus vtrtuf/uc fcfltoneaut haft itqutdihante jaut 
fiib contrarie pofita , atttglobi qualtcumqtic dclincati^r , ideo nc igtttiY 
plana ac Geomcti icadc ijs Theoremata ac Ih oblcmata nvnfunt quod 
etiam folidorum jofxi defcribantur i Ut farfanvrgcbts idcoqeo^ 
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werrica non ef^e quod earum drfinitiones hi Cje^metncis clememis ncn V. ^ 
tradantur iquaftvero nthil Geometricum cchfcndum ftt fr^ter cle- uccylinciT 
mentai^nnon idem hoc ac fi quisafferat nihilin phyfcis natirale cfie Theodo/. 
quod elementum non fit ^ Cur vero antiqui Gcowctr^t adv irati mi^ prop- 1. in^ 
rificas Theorematum conicorum demonfiratwnes ab^pollohio Ter- »ii^^i>^fnc. 
g(ZO prolatas illi magni G^ometr<R a^nomen indidifjl nt; nif/ matcriam ^;^^ 
in qua verfib:itur Geometricam iudicaficnt ^ hx his cfficw Vroble- ^ni".' 'nViuo. 
tna quo inter duAs datas rc&as duc^ mediji proportionj/cs a "Mcn^ 
chmo( qucm conicarum fc&ionum authorcm Troclus facit ) pcr duas 
faraboLisftfein pun&o fecantcs luueniuyitur , quodo6iauu7n cfl apud 
Eutociumim, ^rchimedis de fphcra e^r cyltndro ^ &- pUyiMu cfse^ 
t:^ Geom^trkkm , idcoque cubi duplicationcm Geomctrice efftrcper" 
tam . TSlcque vero hic quis opponatpun6ium in quo gemin£ ille para- 
boU coeunt non a^ignari^ neque enim id magis rrquircndum c§],quam 
vt in primo apud I uclidem Troblematc pmi5um in quo duo cii cUi c x 
duohus dat^ re£ls l:ne<e extrcmis df fcripti fcfcfcant alio mt do qnam 
jpfa circuhrum dcfcriptinne dvfj^neTur . Quod fi vltcrius incptiat^ 
nc dicat ideo punBum illud apud Euclidem non ^ffignari qnod vno 
eirciru circumdii[Iii apcrtc detcrmJnctur ^ quod in parabolis fierinon 
poteH y an non cn/imaducrtit quantam iniuriam matheft infcrat^ cum 
cam fordida mcchamcorum inflrumentcrum trafiatione infamat , ac 
cJus?iobil:tati humilis artis cxercitio notam inurit ^ Scd fi hoc velity 
nos qnoqueoyganon inumicmus quo perpctuo du6iu Tarabola dclincc- 
tur. Eutocius in fecundum ^rchimcdis defph^ra & cylindro memi^ 
nit iiifiruvjuenti cuii.fd^-m ad fimilitudincm Gr^ci ActyJJ^a, confvrma^ 
ti , quofc5iio com rc6ianguli^feu Tarabola defcrihitur, cjufque inuen- 
tionem Ijidoro ciiidam Tnilefto mcchanicomagiflro fuo attribuit, qu i 
illud etiam in co 7timvntar 'ijs camaricarum tU ronis defcripferit . ^a- 
tum igitur efto , figuras hafce licet cor?i fcSHionc etiam fiant alterius 
nihib minus gcneris ctiam efie : cumquc motu poffibtli progignantur y 
vere & exificrc ^ ex ?notu illn d( finin pofk : ffque cum Gcometricus 
ftt y eas qiicque Cjcotnctrico Schcmatum ordtni jnfcrcndas cfic : dcni- 
que cttm in pLano pcr circulum iineas re6las defcrtbantury in pianis 
CLcifcnda-cfic qucQcumque de illis Theorcmata ac Trohlemata procU" 
duntur . Sed dc his ha^cnus, 

Tv^oj totum hunc librum fcilionibtis conicis tribuemuSyearum ^enus 
in plano ex circuh) per mctum mamfefium dcducemus , varias earum 
JJio'finA> inutfiigabimusy nonnullas etiarn analogias yfedveluti per 
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tranfennamy indicabimus ^vberiorem enim de ijs traiiationem in 
eum librum reijcimus qncm dc dimcnfionc & quadr/itura HyperhoU^ 
1)eo fauenteyCditHri fumus y quem pcculiarem ideo efjevoluimusyrt 
nouum inuentum ab aliorum confortio fegrc?atum intcntius fpe£letur 
Cir maioricum admirationc Jc^entium in fc animosconucrtat. Tr^- 
mittimus autem aliquot dcfinitiones tum vt noua nonnuua qu£ nos rc-- 
perimus , expliccmus ; tum vt molcftas circumlocutioncs y qua pajfim 
vfurpanda cjftnty euitcmus . 



DEFINITIONES 



I. 




I duabus redis parallclis rcda-» 
occurrar^cjux (ic diamcter alicu- 
ius ficrurcX inrra parallclas con- 
renrx ; & in ealdem aut aiiaspa- 
rallclas alia rcda incidat , vna- 
que auc dux parallelx ex cadcni 
in candem partem itamoucantur alteri continuo 
parallcla: vt illa fuam diamctrum , ifta lliamj 
incidcnrcm eadem racione diuidanti & partibus 
parallelx qux a figura:: pcriphcria circa diame- 
trum comprxhcnduntur partes alterius paiallclx 
circa fuam incidcntem fint proportionales; dica^ 
turille Motus ad datixm figtiram inter duas f^aralle-^ 
las (^qmdijlanter proportiona/is • 

S I N T cliKT rcda? parallclo: AK, CM. in quas incidat 
refta ACqii.Tlicdiaincrcr cuiurciimquc figura^^vt vcibi 
gratiajcirculi intra di(fla5parallclasconrcnti:& incalckm 
aut alias parallelas AK. CM, aliu rciilvi MK. incidat ^ vna^ 

quc 
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que parallela vt AK. in prima figura , aut AK. in primaj & 
ak. in fecunda ita moueantur alteri CM. aut c m. conti- 






















M 








^^^^ 








*C-j/. ^ 



nuo paralleJ^e vt A K. fuam diamerrnm AC.& incidcntem 
KM.inpartcsciufdemrationisdiuidant aut in quam ra- 
tionem rccSa AK. redam AC. aut KM. in eafdem re<5ia-, 
ak. ipfam ac. aut km, fccet : fintque partibusip/ius pa- 
rallcl^e VF. VI. circa diamctrum^partcs SO.SQ.aut so. 
sq.circa incidcntcm KM. aut km. Ircm partcsBE.ED. 
jpfis LR. RN. aut Ir. rn.& GY. YH. ipfis HT. TP. aut 
ht, tp. atqucitacontinuo in reliquis, proportionalcsi 
motum illum lincarum AK\ ak. vocabimus ad daram 
figuram 5 vthicad datum circulum intcr duas parailcJas 
(fiuc ill^ cadcm,fintfiuediucrfa; ) i^quidiftantcrpropor* 
tionakm * 



Dia. 
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I I. 

Dlametcr datse figwr^ Tncidens frima y re- 
liqua Incidens fecunda ^ dic^tm 'y Paralle- 
\x in quas incidunt vocentur ^TaralleU 
extrem^ ^ reliqua^ qua^ inotufiunt y ParalleU in-- 
teriores s qua: per centrum tranfit Medids partes 
parallelarum proportionalcs "TaralleU propor-- 
tionales vocentur : redlx cxtrema parallclaruni 
proportionaliumconiungcntcsdicantur liecl.c ji^ 
bi refpondentes. 

Vt in propofita figuraincidcnspriina cft AC. inciclcns 
fccundaKM.parallclcrcxtrcma: AK.CM. parallclo: inrc* 
riorcsFC^BN. GP. &c. ipfaBN. parallcla mcdiajdcni- 
quc VI. SQ^iut sq. itcm FV. OS.aut os. parallcla: pro- 
portionalcs ,dcniquc rccl^r KO.AF.ko. af. Ircm FB.OL, 
tb. ol. rcc'ta:fibi rcfpondcntcs nomincntur. 

III. 

MOtus in quo parallelx proportionales 
ctiam a^qualcs lunt ciicatur Motns ad 
datam figuram inter duas parallclas <cnui^ 
diflantcr ac .equaliter proportionalis : fi vcro paral- 
lcLr proportionalcs hnt inxquales ^ Motus /W- 
qualiter proportionalis . 



m 



s 



IV. 

I vcro paralJcKr proportionalcs qun: circa 
incidrnrcm lccundam mouent'ir > fi^ruram 



fuis 
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Cms cxtcrmis defcribanr,cavoccturF/^«rrfrf^^*. 
tam Analoga . 

Vt in propotlto figura KLMN. aut klmn.dicitur ad d*- 
tum circulum analoga . 

V. 

POlygona in data %ura , & in analoga fimi- 
lirer delcripta, dicuntur cum totidcm rc- 
dis fibi relpondcntibus,in vtraque figura 
continentur. 

Vt polygona AFBGCHDI. & KOLXMPNQ. &r 
kolxmpnq. polygona in data %ura,& in analoga 
iimiliter dcfcripta nuncupantur,co quod re^iiis fibi rc. 
fpondentibus termincntur. 

VL 

SI in circulo^chordarum maxima circa vcr- 
ticem figurx ita conuertatur vt continuo 
pcripheriam in pundo fecct, perquod tran- 
ficns reda quajpiam ira moucatur vt cum dia- 
metro pcr verticem tranfeunte xquaJcs angulos 
faciat, fcu continuo parallelas dclinect , cafquc^ 
chordis inrerverticcm &pcripheriam interccptis 
proportionalcs : defcribet dida parallela altcro 
cxtremo lineam curuam ac figuramquam vocc- 
jnus Conicoides primum. 



Vt 
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1 8 o Cumi ac rcdi proportio promot^ 

Vt fit circulus ADB.cuius vcrtex A-diameter AB.maxi:. 
ma chorda AB-qu? circa altc- A 
rum diametri extremum feu v^^^w 



rallelas GN. HM. IL. pro- 
portionales chordis AB. AC. AD. AE. ncmpevt AB. ad 
AC. ita fit FB. ad GN. & vt AC. ad AD. ira GN. ad HM. 
&vt AD.adAE. ita MH. ad IL. procrcabit difta linca 
FB. alterocxtremoF.hncamcuruam FGHIA. quam 
nicoides primHm liberappcllare tantifpcr dum eius natu- 
ram inucftigauerinius . 

EAdcm figura producctiir fi intra duas paral- 
lclas dua: incidentes ducantur xt€tx , qua- 
rum prima fit perpendicularis , fccunda 
qucmlibct angulum cum ijs conftituari ac circa 
perpcndicularem circulus defcribatur ; moueatur- 
quc altcra parallclarum ita vt alteri paralIcI.T fem- 
per xquidiftct^acpartcs cius circa lccundam inci- 
dentcm proportionalcs lint chordis quar tl pun- 
(Sto circuli vndc moueri carpit ad pundum vbi 
parallela circuli pcriplicriam fccat ducuntur,de- 
lcribctur circa fccundam incidcntcm Iincacurua> 
ac figura quam volumus Conicoides ^rimmn o'^- 



verticem A. ita circumaga- 
turvtperiphcriam continuo 
fccet verbi gratia in pundlis 
B. C. D. E. per qua? tranfeat 
FB. ac ita furfum raoueatur 
vt cum AB. faciat angulum-. 
quemcumque FB A. ac motu 
parallclo delineet rcdas pa- 




citm . 



• Vt 



L r B E R V. tfi 

cidln frl;"' "^^* 5'"!'''^ AB. pHma in- 
P^^^"'^!^"'^"^ , caca quam circuJus defcriptus 
"c /iUC. lccunda incidens OP. cum diais paraJlelis 

A 




quemlibetangulum faciat;moucaturautem AO.ip/I BF. 
cEquidiftanterjita vttamLl.quam LT. ip/iAE.cJiord^, 
itemMH. MS. cIiord^AD. ac/icdcincepsfintajquaJcs 
defcribetur Jinea curua ac figura FOC^qu^ Conicoides 
frirnum d icatur . 

lam vero fi ijdem motus fiant in Conicoide primo 
AOB.vbi cliordarum maxiraa AB. circa verticem A. ita 
conucrtatur vt Ji- 
neam curuam con- 
tinuofccctjinpun- 
«ais B. C. D.E. & 
reda FO.ita furfum 
fequidiftanter mo- 
ueatur vt tranfcat 
per pun<iia F. C H. 
I. faciatquc lincas 
paraJJcJasFO.GN. 
HM. IL. ipfis AB. 
AC. AD. AE.proportionalcs dcfcribet cxtrcmum F. li- 
neamcuruam AlHGF..quarvocetur Conicoides ficundam. 

Nn Atquc 





Curui ac rcdi proportio promota. 

AtquccademrationecircaConicoidesfecundum ijfdcm. 
motibus producctur Conimdestcrttum,^ itadcinceps m 
infinitum. 

VII. 

MOtus quo huiufiTiodi figurx: producun- 
tur dicatur Ad chordas conmnEias datx 
figurx xquidifi<tnter proportionalis. Figu- 
ra autcm quse producitur gciieratim T>at£ figi*- 
conchordis : quod fi chordac parallelar propor- 
tionalibus ctiam a^quales fuK Data figurx ^quu 
chordis appelletur. 

VIII. 

INcidentes prima ^ fecunda : FaralleU extre^ 
mdc interiores , media : KeEia. fihi refponde?itej 
codem modo dicantur quo ui lecunda defi- 
nitione. 

IX. 

Olygona fimiliterdefcriptay in fignrisconchor- 
dibus cadcm ratione definianiurquaqum- 
ta definitionc huius. 

E M M A. I. 

N trcs parallelas dui reQxincidcntcsiccan- 
tur ab jjs in cadcm rationc 

Sint ttcs parallcla: IB. CD. EF. in quas incidant duar 
xcCtx lCE.BDF.aut ICE. HGF. itavtatribusillis piwaJ- 
Idis fcccmui in 1. C. t. & B. D. F. & H. G. F. fintque pri- 

muia 
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L I B E R V. 



1S5 



B 



D 



Hl 

7Tc 



F 



E 



nium lE. BF. parallel.-e. Dico effc vt 
FD.ad DB.itaECadCI 
raIIeI;efintIB.EF. parallclograraraa e- 
runt ID. CF. ^qualia igitur aducrfa h- 
tcra BD. IC. & DF. CE. Vt igitur FD. 
ad DB.ita EC.ad CI. 

Sednonfintp3rallclardi<5ta;incidcntcs vt lE.FH. qua; 
feccnturaparalleJaCD.inC&G.&ducatur FB. paral- 
lelaipfiEI. Dicocffe vtFG.adGH. ita EC ad CI. Efl 
enim vt FG. ad GH. ita FD. ad DB. & vt FD. ad DB.ita, 
ex prmiapartchuiusEC.ad CI. ergovt FG. ad GH.ira 
EC. ad CI. Qupd erat fccundo Joco probandum . 

L E IVI M A II. 

SI duorum rcdangulorum xqualium quxli- 
bet latera proportionalicer diuidantur : rc- 
€lx per illa punda pcrpcndiculares ro^an- 
gula in parces iuuicem icqualcs diuidunt. 

Sit re<5i:angulum BX. rediangulo VP. «quale , & fiat vt 
BT. ad TA. ita PL. ad LO. ducanturque TY. ZL. ad AB. 
OP. perpendicuIareSjquKdiuidantredanguIaillud inalia 
duoTX.BY.iftudin 

X 

1 V O 



bina ZO.ZP. Dico 



c 



redangulum TX.re- 
<aanguJo 10. & re- 
dangulum BY. re- 
(iangulo ZP. efle 
quaJe. VtenimBA. 
ad AT. ita PO. ad OL. cx hypothe/i : fcd vt BA. ad AT. 
ita redtanguJum BX.ad redangulum TX.& vt PO.ad OL* 
ita redanguJum PV. ad rcdanguJum LV.vtigitur redan- 
guJum BX. ad rcdanguJum TX.ita reftanguJum P V.ad rc- 

Nn 2 dan- 
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1 8 4 Curui ac redi proportio promota. 



ftanguliim LV. & permutando : .rqualia autem ponuntur 
reiflangulaBX.PV.igiturafqualia etiam funt rciaangula 
TX.LV. Quare& rcliqua BY. PZ. Qupd propofitunu 
cratdcmonltrare. 

L E M M A IIL 



SI data vtcumquc diuidatur:> atquc ci vtrim- 
que dux vcCtx adijciantur candem ratio- 
nem cum partibusquibus coha^rcnthaben- 
tcs : rcdtangulum fub data cum adiundlis & al- 
tcra adiundarum^ad retlangulum fub partcco- 
h^ercnte cum eadem adiund:a;> &adiund:a3ertvt 
data ad partemqua^ cum adiun(il:a coh^rct> 

SitdataAB.qua*diuidatur vtcumqucin C &adijcian. 
turvtrimqucduarrcct^AD. BE. fitqucvt AC. ad CB. 
itaAD. adBK. Dicorc- 

^langulumDEB. ( fub P A C P ^ 
data AB. cumadiundis 

AD.DE.& adiun^a qualibct BE.) ad rcdangulum CEB. 
( fub partc CB. cum adiunda & cohcTrcntc cadcm BE. & 
adiunftaBE.) cflc vtdatam AB.adpartcmBC. qua: cum 
adiundaBE.coha^rct. Quoniam d\ vt DA. ad BE. ita 
AC. adCB. critpcrmutandojComponcndoj&itcrum-. 
pcrmutando^vt DC. ad EC. ita AC.ad CB. & coiv.poncn- 
do vt DE ad EC. ita AB. ad BC. cum crgo duo rcctangula 
Schol. 1.6. I^EB. CEB. candcmhabcantbafim BE.crunt intcr lc vt 
altuudincs DE. EC icd DE. ad EC. ctt vt AB. ad BC.c r. 
go icdangulum DEB. ad rcdlangulum CEB. cft vt AB.ud 
BC Qupd dcmonftrandumciat. 



L E M 



L I B E R V. 

L E M M A IIi;. 



1«; 



P 



Hr damm pundum in pcriphcria ellipfis djii! 



iatum ^ 
cincrentem liiteam ducerc 




Sit in peripheria data? cllipfis ACG.datum puniftum 
pcrquod opcrtetducerc rc(ftam qu*e el- 

lipfin tungat. Inueniatur axis ellipfis 4tf.i.Conic. 
GA.ad quem ordinatim applicetur ex 
pundo C. perpcndicularis CD. & rc* 
(ft^e DA.accipiaturiequjlis DE.&hacvt 
GE. ad ED. ita GA. ad AB. & conncda- 
turBC. Dicoquodreda BC. tangitel- 
lipfininpundoC. Namquoniamcft vt 
GE. ad ED. ita G A. ad AB. crit compo^ 
nendo vt GD. ad DE. id cft GD.'ad DA. i , 
ita GB. ad BA. Quare redla BG. fcaio^ ^ / 5^.i.Conic. 
ncm tangitinC. Igiiurpcrdatum pun- 
d:um in periphcria elJipfis contingentcm 
lineam duximus . Qupd crat faciendum . 

THEOREMA L PROPOS. I. 

IN ciraTJd^& coni fedionc potcftdefcribifi, 
gura multorum angulorum & numcro pa- 
rium 3 qua^ maior flt quacumquc magnitu- 
dinc minorc quain datus circulus , aut coni ledio . 

Sit circuluajEliipfis ^ Hyperbola^PaniboJa DAB.& da- 
tamagnitudoquaijbctQ.mincr quuhbct datarum figu- 
rarum. Dico tam in circulo^quam in coni fedionibus pofl 
fcdefcribifigurammuJtornm angulorum>&numero pa- 
riumqua?maiorfit data magnitudine 

Ac primum in circulo DAB. cum is maior fit magnitu* 
dinc Q^^fitexceffusquodiiaammagniiudinem fupcrat, 

ma-* 
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II. 



1 8^tf Curui ac redi proportio promota.' 

magnitudo S. conftat cx 2. 1 2. elementorum tantum poffe 
abkindi ex circulo DAB.infcripta figura multorum angu- 
lorum,&numcroparium,vt rclinquatur quoddam fpa- 
tiumminusipfoS.fpatiumautem illud quod relinquitur 
cftdifferentiapolygoniinfcripti & circuli3& magnitudo 
S.cftdilFcrcntiamagnitudinisQJc circuli iigitur minori 




4 
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difFcrentJa diftatpolygoniima circulo quam magnitudo 
C^ideoque maiuscft polygonum ^.quammagnitudo 
iit fccundo cllipfis DAB.maior.cadem mag"nitudine 
exccfTu magnitudinisS.manifcftum cft ex pofitionc Ar- 
chimcdisp10pofitione 5.dc Conoidibus&fphiferoidibus, 
fcdcuidcntiusjcx Commcntarijs Fcdcrici Commandini 
in eandem propofitionem , in EHipfi pofTc infcribi figuram 
multorumangulorumj&numcroparium cuius rcfiduum 
fcudiifcrentiaad Elliplim fit minor diftcrcntiaS.qua ca- 
dcm ElJipfisfupcratdatam magnitudincm Qjitqueadeo 
polygonum infcriptura elTc mams data magnitudinc Q_ 
Sittcrtio Parabola aut Hypcrbola DAB, cuiusdiamc- 
tcr AK.bafisfcuordinatimapph*cataDB.vcrtexA. & in 
Hypcrbolaccntrum C. Infcribatur triangulura DAB.coa- 
ftatfpatiumilludmaiuscffcquamfit dimidium fpatij fe- 
ftionc DAB. contcnti. Nam fi pcr pundum A.duxcrimus 
tangcntem PC^parallelam fcihcct ipfi DB.cui occurrant 
cx D.B. pcrpendicularcs DP.BQ^fictparallclogrammum 
DPQB.cuiusdimidium cft triangulum DAB. fpatium vc^ 
ro fc(^tionc Parabolica aut Hypcrbohca contentum DAC. 
minus cft quam figura quadrilatcra circumfcripta DQ;^ 
Igitur infcripra figura fcu triangukun DAB. maius cft qua 
ipfiusdimidium . Rurfusrcd^t DA. BA. bifariam diui- 
dantur in H. & E.& in Parabola fit VH. diamctro KA. se. 
quidift .nsqu^fccctparabolain V. & EL, cidcm diamc- 
tro;equidiftansfccansParaboIamin L.In Hyperbola vc- 
ro ducantur ex ccn tro C. rccft^e C VH. CLE.fecantes etiam 
Hypcrbolamin V. &L.manifcftumeftcx conucrtentibusconu 
46.&47. I. Conicorum Jineas YVX. &MLN. ^^^-.47^^©^^! 
gcntes fc(5lioncs in V. L. & ipfi DB. PQ^^occurrcntcs iji^ 
pundis Y. X. & NM. ipfis DA.BA. a:quidiftare:ideo-. 
queparallclogrammacfie XA. NA. quare dudiis rcdis 
AV. VD.&AL.LB.critAVD parallcIogrammiXA. & 
ALB. parallclogiammi NA. dimidium3& obidmaius 
guamdimidium portionis Parabola? vd Hyperbola: qu;e 

circa 



41. 



41. I 
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i88 Curui acrcdipfoportioprotnota. 



circaipfum dcfcribitur. Atque idcm demonftrabitur ifi 
ali js triangulis in infinitumrquod quidem fcmper fiat dum 
relinquantur qua?dam fccftionum portiones qux fint mino- 
rcs cxcellu S. quo Parabola vel Hyperbola datam magni- 
tudinemQ^fuperatrrurfusenim vt in priori partc huius 
fequetur 5 Parabolani vel Hyperbolam minori cxcelTu dif- 
ferrc a polygono infcripto quam a magnitudinc Q;_ideo- 
quc polygonum cffc maius data magnitudine Q^^Igitur in 
circulo & coni fedionc poteft dcfcribi &c. Quod erat dc- 
monftrandum . 

THEOREMA IL PROPOS. 11. 



POteft ad datum circulum motus arquidiflan- 
tcr proportionalis ita Jfieri:, vt partcs pro- 
porcionales incidentium partibus parallc- 
larum proportionalium quarillas lecant lintpro- 
portionales. 

Intcrduasparallelas GO. HP^ ducatur incidenspcr- 
pcndicularis GH.circa quam centroN.defcriptus fit circu- 
lus GLM- ac inter eafdem parallelas.aut diucrfas HP.CF. 
ducaturaliaincidcnspcrpcndicularisOP.moucatur GO. 
paraAAWA ipfi HP. 
ita vt pcrucniat ad 
pun(aal.& K.inin- 
eidente GH. & ad 
puna:aR.S.ininci. 
dentc OP. quareft 
intcrcafdem paraL 
lclas/ccctquccircu- 
lumin punftisL.M. 
conftatcx Lemma- 
te i.huiusduasGH. 
OP. fccari ^aparaL 
lelisIR.KS.propor- 

tio- 




L I B E R V. 189 

tlonalirci taut fi non fit inter eafdem paraHcras,fint fe- 
cte GH. OP. in eadem ratione.in I. K. & R.S. ac 
moucatur GO. parallcla ita vt quo tempore (}. per- 
uenit in I. etiam O. perucniat in R. & cum iila in K. ita^ 
progrediaturinS. Diuifabifariam OP.inQ. dcfcribatur 
ccntro Q^irculus OTV. qucm fcccnt parallela: I R. KS. 
produAa: in punClis T. V. &:comu->5i:antur QT. QV. Ircm 
NL. NM. DicoraotumJinciEGO.verfus HP. aut linca- 
rum GO.HP. c/fc motum ad datum circulum GLM.jtqui- 
diitantcrproportiona]em,ita vtqua- proportio cft HLpar- 
tisincidcntisadlL.tangcntcmqua-ilJam fccat,cademfit 
PR. partisproportionalisincidcntis adRT. tangcnrcm 
proporticnalem . Cumcnim fit pofitione vt HI. ad IG. 
ita PR. ad RO. eritcomponcndo vt HG. ad IG. ita^ 
PO.adRO.&anteccdcntiumdimidia,vtKG.ad IG. ita 
QO. ad RO. & pcrconuerfioncm rationis vt GN. Iioc eft 
LN. ad NI. ita OQ^id cft TQ^id QR. Cum crgoin trian- 
giiJis LIN. TRQ^inguli ad I. R. finr redi ^ ac proinde re- 
liquoriim angiiloriun L. T. vrcrqiie minor rcAo ^ erunt ^<>f<>I-i-i7- 
rriangula NIL. QRT. cTquiangula angulofque a^qualcs 4 
habcbunt ILN. RT(^& INL. RQT.Erit igitur vt Nl.ad 
IL. ita QR. ad RT. Cum crgo cx hypothcfi ktlse Cmt GH. 
OP.aparallcJisincadcmrationc^critvtHL ad IN. ita^ 
PR.adRQ,cScvtIN. ad IL.itaoftcnfum cftc/rcQR. 
IIT. igitur cx a^quah" , vt HI. ad 1 L. ita PR. ad RT. atquc 
eodem modo probabimus arquiangula cfTc triangula 
KNM. SQV, & angulos KMN. S V(^ KNM. SQV. cf. 
lc arquaJcs ^ itcm cfic vt HK. ad KM. ita PS. ad S\\ CurrL. 
igitur*Tquiangula(jntrriangulaLIN. TRQ^^&anguli ad 
L. T. a-qualcs crjt vt NL. id^cft GN. ad LL ita TQ^id cft 
OQ^adTR.&pcrmutandovtGN.ad OQ.italL.ad TR. 
atquc codcm modo cx triangulis a-qnian^ulis NKM. 
QS V. oftcndcmuscflc vt GN. ad OQJta KM. ad S V. cr- 1 1. 1, 
go vt IL. ad RT. ita KM. ad S V. & pcrniutando vt IL. ad 
KM. ita RT. ad S V. Cum crgo rcfta GH. duabus rcdis 

Oo KM. 



t9o Curui ac recli proporci opromora. 



parallelisGO. HP.occurrat ^acfir diamctcr circuli intr.t 
parallelas contcnti ^ & in eafdctp 5 aut alias HP. C F. alia^ 
rcda OP. incidat 3 moucaturquc aut vna pcUaJlda GO.aut 
dua^GO. HP.cxcadcmin candctn partcm , vtakcri HP. 
aut Cr. fint continuo parallck j diuidantquc GH. & OP. 
in cafdcm rationcs 3 & partes parallclarum IL. KM. parti- 
JuiiVs' ^^^^ ^^^* '^"^ proportionales > conftat ex prima defini^ 
^"^''^* tionc huius^motum illum cfTc ad datum circulum inter 
duas parallclas arquidiftanter proportionalemjcumquc^ 
fitvtHI.adlL.itaPR.adRT. itemvtHK.ad KM. ita^ 
PS.adSV.patetid quod proponebatur* 



COROLLARIVM- 



M 



JnifcHmt eB cx di^ts in prdpojitione ^ fi duo circtili 
inter du^is parallclas ^qualuer aut inxquuliter dt- 
fiantes de/cripti fuerint j & punffa cantaffus diameter con^ 
timgatjper qujt paralleU ducantur quarurn altera Terfus aL 
teram in vtroque ctrculo ita moueatur vt partes ex dtametris 
eiuflcm rationis abfctndat :prtmo arcus quos tnmotu ahfctn^ 
dunt continuo efc fimtles fecundo ejfe vt Jinus feu chordas 
arcaum tn vno ctrculoj ita Jinus chordas in altero circu-^ 
lo}^ deniqueef e partes tnctdenttumad partes parallelarumin 
njno circulovt inalio :fcu efejinus verfosad ftnus reBos tn 
eadem proportione in vtroque ctrculo . Narn ex eo quod pd^ 
ralleU CO. //p. motu fcccnt diametrosG// . OP. ineafdemra^ 
tioncstn ctrculis GLM. OTV. prohatum ej} angulos /NL. 
L^Xi ttem KNM. S^QP\ cffe 4:quales , quare arcus GL. OT. 
SdioUz.j. itemarcusGM.OP\Jhniles fttnt:pr.aerea ojienfum eji efcL^ 
vt /Z. ad/{N. H4 RT. ddSF. dcntque vt HI. dd/L. itd PR. 
dd/iT. 



THEQ. 



I 
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THEOREMA IIL PROPOS. III. 

SI ad datum circuluin motu ^quidiftanter 
proportionali %ura analoga dcfcribatur, 
ita vt partes proporticnales incidentium_. 
partibus parallelarum proportionalium qux il- 
las fecant , fint proporrionales : %ura analoo-^. 
circulus erit. ^ 

Sit cadem fynthefis qu^ in fuperiori piopofition^L. , 
idcmque fchema^nempe intcr duis paralklas GO. HR 
ducatunncidensperpendicularisGH. circaquam centro 
N.dcfcnptus fit circul us GLM.ac inter eafdcm parallelas, 
aut diuerfas HP. 
CF. ducatur alic-u. 
incidens perpendi- 
cularisOP.Mouea- 
rur GO. a?quidi- 
ftantcr ipfi HP, ica 
vt pcrueniat ad 
qu^libet punda I. 
K. N. in jncidcnte 
GH. & ad punda 
R. S. QJn inciden- 
te OP. qu*T cft inter 
eafdem parallclas, 

fccctquccirculum in pun<f?:jsL. M. X.conftatexLemm. i. 
huiusduas GH. OP. fecari a paralleJis IK. KS. proportio- 
naliter:aut fi non fit inter eafdem parallelas^fint recft^e 
GH. OP.fcc^cTcadcm ratione in L K.N.&R. S. (^&c. 
moucatui HO. paiallcJa^itavt quo tempore G.pcriicnit 
in L etiam O. pcrucniat In R. &cum illa in K. iftaprogre- 
diaturin S.cumiJlain N. ccntrum^hcTcinQ^parallela: 

Oo 2 RT. 
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6, 6. 
4. 6, 
defin. I. 

huius. 
ly. defin. 



II iii 



z 9 1 Ciirui ac redi proportio promoca. 

RT. SV. QY. parallclis IL. KM.NX. fint proportionalcs , 
( qiiimotus prima:dcfinitionicongruit ) fitquc vt HL 
adlL.itaPR.adRT.&vtHK. adKM. ita PS. ad SV. 
( hoc cnimficripolTcinfupcrioripropofitioncoftcnfum-» 
eft) dcfcribaturqucfigura OTV. Dico figuram OTV. el^ 
fccirculum. Cum enimmotuarquidirtantcr proportiona- 
I. ciefinir. ]] fe^ta? fint proportionalitcr HG. PO.crit vtNI.ad HL 
ita QR. ad PR. fcd vt Hl.ad iL ita fuppon ftur PR.ad RT. 
ergo cx i^quali vt NI. ad IL. ita QR.ad RT. quare cum re-. 
aifintanguli ad IR. a:auiangul:tcrunt triangula LNL 
TQR. vtigiturLN.adNI.itaT^QjidQR.&vtNL ad 
NG.itaQR.ad QO. exdcfciiptionC:,crgocx.TqualitatC5 
vtLN.adNG.itaTQ^idQO.xqualcsautcm funt LN* 
NG.arqualcsigiturfuntQT.QO. Atquc cadcm ratione 
oftendentura^quaics VQ^QO. &quotquotex Q^pundo 
dtfin. adpciimctrumOTV.duccntur. Igiturfigura OTV.cir- 
culuscft. Qupd crat demonftrandum . 

THEOREMA IV. PROPOS. IV. 

SI mora ad datnm circalum inrcr duas pa- 
rallelas a^cjuidiftanrer proportionali figura 
analoga delcribatur , ea autcirculuscrir,aut 
Ellipfoides . 

IntcrduasparallclasGO-HP. ducflafit ad vtramquo 
pcrpcndicularisHG.ciicaquam dcfcriptus lit ccntro N. 
circulusGLM.acintcrcafdem autdiucrfas p::rallc]as cir- 
caincidcntem fecundam OP. motirad circulum GLM. 
proportionalidefcriptafitfiguraanaloga OTV. Dicoil- 
lam figuram aut elle circulum ^ aut Elliploides . 

SitprimumincidensOP. peependicuknisad extremas 
parallclas ( vtpatetinfccunda&quartafigura ) &du- 
canturqua:lil)ct IL. KM. NX.par.illcla: interiorcs in cir- 
tiiloGLM.quibus ia riguia OTV. refpondeant propor- 

tionalcs 
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L I B E R V. i93 
tionalesparallc]a?RT.SV. QY&fmtctiamprimo partcs hum. 




huius . 



incidcntium proportionalcS:, partibiis parallelarum prO- 
portionalium proportionalcs 3 nempc vt Hl.ad IL.ita PR. 
ad RT. & vtHK. ad KM. ica PS. ad SV. erit figura OTV. ^ 
cirulus. 

SitfecundoOP.pcrpcndicularisadextrcmasparallelaSj 
fiueill^ciedcm fintfiucdiuerfe^^fcdpartCs incidcnrium-. 
proportionalcspartibusparalklarum proportionaJiuma- 
nalogsenonfint^ncmpenonfit vt HI.adlL. itaPR. ad 
RT.Dicofiguram OTV.noncffecirculum. Si enim alitcr 
afferatur^fitfificri poffit circulus^crgoexCoroll.fccunda: ^^,.0!. 
huiuscrit vt HI. ad IL. ita PR.ad RT.quodeftabfwrdum Junus. 
ponitur enim non clfe vt HI. ad IL. ita PR. ad RT. 

Dcnique incidens PO. nonfit ad extremas parallelas 
perpendicuIarisfcdobliquajVt patet in penultimo fche- 
matejfaciatquccumcxtremisparallclis angulos non re- 
£tos . Dico illam non tffe circulum . Sit enim fi fieri po- 
teftcirculus. 

QiKMiiam rcd^e VQ^ QO. reAis arqualibus HN. NG. 
proportionales funt ^etiam inter fc lunt apquales , & rcd^ 
EC^QY. rc(5lis ZN. NX. a?qualibu« propoitionalcs^ 
etiam funt a?quaks y ccntrum igitur circuli eft pundun^ 
( fienimccntrumnonc/retdu^redaeBY. OP. fcfemutuo 
fecantesnon per centrum cxtenfa? fefe mutuo bjfariaxn^ 
nonfecarent^quod cft abfurdum^cum probatum fit cas 
fcfebifariamfecarc ^ ciufquediamctcrPO, Rurfusma- 



2. 



4. 
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194 Cutai ac redi proporri r> r :c mota.^ 



nifeftumeftfigufam analogam OlPV sQuarcircukiS diciJ 
tur, totamintraparalldasAO.CP.quorummotu fadla^ 
cft 3 contineri : fi enim pats cius Lftcr fi'pra O. pars infra P. 
illa pars non effet defcripta motu parallcLT A O.qiia? poni- 
turmotuefTcparalleAJs abGO.in HP.quodeftcontrara- 
tioncmdefcriptionis^&dcfinitioncm primam hu usrigitur 
is. ^ figuradidatangituraparallelisAO. CP.inpundis O.P. 
crgo diameter PO. ad cxtremam tangentem GO. pcrpen- 
diculariseft :quodeftc abfurdum^cum ponatur obliqua ; 
nonigicurfiguraOTV.circuluscft^fcdquiaca^ vt & fu- 
pcrioresqu^Kcirculinonfunt paulatim a punclo O. dila- 
tantur vfquc ad parallelam mediam EY. hinc rurfus coar- 
iflantur dum in puncftum P.dcfinant & claudantur . for- 
niam cHipfis pra:fcfcrunt,quaproptcr figuram hanc.doncc 
naturam cius cxploraucrimus , vocabimus Elltpfotdes . 

IgiturfimotuaddatumcircuJum &c. Quod crat pro- 
bandum, 

COROLLARIVM. 

Hlnc conllat fi motus fit huiufmodi cjualis defcrtbitur 
tcrtta huius figuram analcgum cfc circulum \ fccus 
nuntiuam effe ctrculum'>(^ incidente ad cxtremas parallcUs 
exifcnte obliqua , fguram analogam circulum non e ffc . 

SCHOLIVM, AC DEriNITlONES 
fccundo?. 

Flgura analoga qfumatu ad circulum .tquidtflanter pro^ 
portionalt procreatur, aut Circulus cft aut hllipfotdes: 
ctrtulus aut tntra cafdem parallelas aut tntra dtucrfis : fi 
tntra eafdcm paralU Kts producatur ,patct cffc dato A^quaU m, 
ctim x^jualem dato dtametrum habca^ i f tntra dtucrfas & 
mator mtnor effi' pottjf. Rurfus cllipftdcs aut tntcr caf 
dcm parallclas continctttr , aut dtuerfas i & ^vtroqtw modo 

aut 



L r B E R V. 



aut tncidemem ad extrcmas faralleUs rcBam habet.atn oblt^ 
quam ; ac dcmque paralUlas profortionales aut paralklts da. 
ti ctrcuU aquales habet ,aut inxquaUs . Elltffvides cmus 
tncidens ad cxtremas paralUlas recta efl dtcatur ElJipfoi. 
dcs l edum .• id %'erc cuius incidens obltqua , vocetur Elli- 
ploidcs obliquum . Si paralleU proporttonaUsaquales flttt 
appelUtur EUipfoides ^quichorde i / /WW<r.f Diuer- 
iichorde . 



S 



THEOREMA V. PROPOS. V. 

I incidcnti fccundjE parallela intra ellipfoi- 
des ducaturrca a parallcla mcdia bifariam 
iccabitur. 



Dcfcribatur circulus ABCD.ac ellipfoidcs quodcumq; 
rGHI.modo in prima definitione huius rradito ; fiue inter 
cafdemparallclas BF. DH. fiue diuerfas i at fint primunu 
jntcr eafdem , fitqueincidcntium pi ima BD. fccunda FH. 
jlJa diametcr circuli ad BF.re(aa; ita aut re^Sa aut obliqua; 




parallelarummcdia EK.tranficnspercentrumcircuIi E.& 
ipfam FH. fccans in K. peripheriam circuli in C. ellipfoi. 
disin G. ipfiautem FH.parallela ducaturLM.fecanspe- 
riocham eJlipfoidis inpundiis L.M.&paraliclam mediam 

in 
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19 6 Curui ac rccSti proportio promota. 

in pundo P. Dico rc(5lam L,M. a redla KE. bifariam feca- 
ri inP. DucanturpcrpunftaL.M.du^parallel^intcrio- 
res IN. MO. proportionales parallclis in circulo RT.QS. 
quarum illar incidcntium fecundamfecent in N.O. ift^ 
Girculidiametrumin R. (^periphcriam in T.S.& iunga- 
turTS. fecansEK.in V. Quoniamparallclcefunt ON. 

r>cfinit;i. iviL. ex hypotefi : itera LN.MO. cx dcfinitionc prima hu- 
^^^^^'^ ' ius 5 fcu dcfcriptione ellipfoidcos y parallelogrammum elt 

Dcfinit 5 5. LMON. quarc a:qualia funt aducrfa latcra MO. LN.Sed 

54. I. MO.LN. funtparallcl^proportionalcs ipfis QS. RT.ex 

definit. i .huius:a!qualcs igitur funt QS. RT. fcd funt 5;^ 

55. I. parallela^jcx eademdcfinit. Igitur ctiam parallcla?funt 
I. BD.TS. Igituranguli BEV. &TVE. funtitqualcsiillo 

autcmreciiuscftcx dcfinitione i.huius; quarc& ifte re- 
duscft jfccatque EV. rcdam TS. bifariam iny. vtau- 
lenifi. temSV. adVT. itaMP. adPL. Igiturctiam rt(fta ML. 
huius. diuiditur bifariam in P. atque idcm dcmonftrubiiur do 
qualibctaliaparallclaipfi FH. 

Scd crrculus datus atque cllipfoidcs analogum non fint 
intcrcafdcm parallclas. Intcr parallclas BF. DH. inrcr 
quas cllipfoidcs dcfciibatur^ motu ad datum circuIiin-Lj 
-.5.5«:4.hu- proportionali dcfcribitur circulus ABCD. quodcxfupc- 
rioribusfieri poffe manifcftum cftj codcm prorfus modo 
quo in prima partc huius piopofitionis^ dcmonftrabimus 
ML. bifariam fccari in P. Qiiarc fi incidcnti fccunda:^&c. 
Qupd cratpiobandum . 

COROLLARIVM. 

EA' dcmo/islrAtis nhVnfcJhm cjf Ji LM.fnwdttir paralle* 
U Jpji VH. ctiam Uli rcfpo?idcntc7H TS\ cjjc pardllclarn 
ipji BD. crcum ilLabifuriam fccctttrinP. ha^ic bifdriam fc^ 
cart mV . cumqt^c .vqttales Jint PK, LN. ttern RT. pro- 
porttonalcs LN. KT. cttarn proportionales cfe PK.FJ'. ea pro- 
portiorte qUA^ cjl KT. ad LN .Jdeoque cum Jitc.x hypothcf vt 

KT. 



I. 

1 L 
I I I 
[ V. 
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i>7 



RT. ad EC. Jta LN. ad GIC ac conucrtcndo & permutan-r 
do vt EL.totumadGK. totum^ita RT. idcft EV. pars 
ad LN* id cft KP. partcm ^ & reliquum VC. ad reliquuin-* 
PG. crit vt totum EC. ad totum KG. 



I 



THEOREMA VI. PROPOS. VL 

N Elliploidequolibet incidcnsfcGunda,& pa- 
rallclarum mcdia lunt diametri coniueatx. 



S IT idem cllipfoides quod fupcriori propofitiono 
FGHI.in quo incidens fecundaria^circa quam defcriptum 
crt^iitFH. parallelarum niedia GI. intra cllipfoidcs con- 
tenta Dico FH. GI. effc diametros figur^ coniugatas. 
NamquiaredaFRdiuiditomnesparallclasinterioresbi- ^^^^ ^ 
fariam jcxdcfinirione prima huius^feucx dcfcriptionc hums^' 
critipfadiamctcr ellipfoidis^ per lo. definitionem primi def^n-io. 
Conicorum Apollonij. ItemquiaparallelamediaGI.di- ^^^'^^' 
uidi omnes parallelas incidentis feu diametri FH. bifa- ^ . huius 



1 






K 












E 
















0 H 



riam jCrit &ipfii, cxeadem definitionc,diamcter.Infuper 
quia vtraque FH. GI. diameter eft,& FH. parallelas ipfius . 
GI. & GI. parallelas ipfius FH. bif-iriamfccatjeruntcx I^fconiJ.^' 
definif. 17. i. Conicorum FH.GI. diametri coniugata'. pcfinitio: 
Vocetur autcm incidens FH. z»/^f/fr/n>»4 :parallela>^^""«^"P^^ 

Pp rum feciindaV 




»K4 I 
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198 Curui ac rcdi proportio promota. 

rum media GI. Diameter pcundx* & pundum K. ccti- 
trum. 

THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

ELlipfoido5 diamctrum primam quarlibetpa- 
raJlelarum interiorum italccat, vt quadra- 
tum prima^ diametri ad quadratum lccua- 
dar^ fit vt redtangulum partibus prim:r diamctri 
coiitentum ad quadratum dimidia? parallciic in- 
tcrioris primam diametrum iccantis* 

Infchcmate fupcriorum propofitionumdiamctrospn^ 
mascllipfoidis&circuli FH. BD. fccet parallcla inrcrior 
RN.iUam in N. iftamin R. illius primctrumia L. iftius 




pcripherlam m T. Dico cfTc qunJratum PH. ad qua- 
drarum GI. vt rccflanguhmi FNH. adquadratum NL, 
Ws^' Q'^^^^i^^^ P^^P^rtionalcs funt ducTRR.RD. duabus FN. 
^.dXir.d. NH.cruntrcdangulaBRD. FNH tlmilia ;v?ccandcm ob 
caufam/imiha crunt rc(51:an£>ula BED. FKH. Itcm quia^ 
proportionalc^ funtRD. ED. ipfis NH. KH. a quibus rc* 
diHncaBRD.BED.& FNH FKH. fimilia fimilitcrquo 
dcfcripta funt : crit vt rcdangulum BRD, ad rcrflangu^ 
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I. defrn. 

31. 6. 



3U h 



II. 



.111 2 0, 



L I B E R V. 19^ 

Jum BED. itarcdangulum FNH. adrcdangulum FKH. 
Ad ha?c quia eft vt RT. ad EO ira LN. ad IvG. erit vt qua^ 
dratumRT.adquadratum EC. itaouadnuum LN. ad 
quadratum KG.fcd vtquadratum RT.adquadratum EC. 
itareAanguJuinBRD.adreftanguIum BED. ( a?qualia^ 
•enimfuntrc^aangulaBRD.BED.quadratisRT. EC. ) & 
vt reftangulum BRD. ad rcc^angulum BED. ita oftcnfum 
cfl: redanguJum FNH.ad rcdlangulum FfCH.vt igitiir qua 
dratum LN. ad quadratum GK. ita rec^angulum FNH.ad 
rcaanguIumFKRidclUdquadratumFK.&confequcn- Schoj.i 
tium quadnipla vt quadratum LN. ad qiiadratum GL ita ^ 
rcdangulum FNH. ad quadratum FH. & conucrtcndo ac 
pcrmutando eritquadratum FH.adquadratumGL \ tre^ 
ifiangukim FNH. ad quadrvatum LN. Qupd erat demon- 
ftrandum . 

Quod li circulusdatus atque ellipfoides analogum non 
fint inrcrcaldcm parallelas: eodcra modoquoinquintao 
huiusjnterparariclas BF. DH. intcrquas ellipfoidesde- 
fcribitur^raotuad datum circulum propoxtioiiali dcfcri 
batur circulus ABCD. quod ex fuperioribus conftat fieri fus. 
pofTcj eadcm prorfus rationc qua in prima partc huius pro- 
pofitioni-s dcmonllrabimus cffc vt quadratum FH. ad qua- 
dratum GL itarcftanguium FNFI. ad quadratum* LN. 
'Qopd ad perfcCLam dcmonftrationcm addcndum erat. 

THEOREMA VIIL PROPOS. VIIL 




ELlipfoidos diametrum Tccundam quarlibef 
oidinatim applicatarum irafecatA't quadra- 
tum recundx diamerri ad quadratum pri- 
ma:> fit vt rcClangulum fub partibus primxdia- 
metri:>ad quadratum otdinatim applicatx. 

In fupcriori fchcmate cx quocumquc punc^td L." ad fc:- 
cundamdiamctrum GI. appliceturordinatimrctila LP. 

P p 2 quae 
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3 oo Curui acrcdi prop ortio promora. 

.qua?produt^afccct pcrimctrum cllipfoidcos in M. Dico 
^ , cfrcvtquadratumGI.adquadrammFHJtarcAanguIum 

hl;/' IPG.adquadratumPL. Quoniam cft vt EC. ad CV.ita 
KG.adGP.cx Coroll. 5.huius3& antcccdcntium dupla 
AC. ad CV. V t IG. ad GP. crit diuidcndo & conucrtcndo 
CV.adVA. vtGP. ad PI. crunt igiturrcAangula CVA. 
hukis . GPI. fimilia : & cum fit vt CE. ad E A. ita GK. ad KI. pro- 
portio vidclicct a:qualitatis , crunt rcdangula CE A.GKI. 
limiliaritcmquia proportionalcs funt VA.EA. ipfis PL 
KI. vtmodoprobatumcft 5^aquibus rcdilinca fimilhyli- 
militcrquc dcfcripta funt CVA. CEA.in circuloA GPA. 
■11. 6, GKI.incllipfoidcrcrit vt rca:anpiilum CVA. ad rccflan- 
gulum CEA. ita rcdlangulum GP']. ad rc<5tangulum GKL 
^hZ; pra:tcrcaquia cft vt vt. id eft ER. ad EB.ita FL. idcll 
6. KN. ad KF. crit vt quadratum T V. ad quadiatum BE. ita 
quadratum LP. ad quadratum FK. fcd vtquadfarum TV* 
ad quadratum BE. ira rcL^languIum CVA.ad icctangulum 
CEA. ( cTqualiacnimfuntrcdangulaCVA.CEA.qua- 
dratisTV^BH.)& vtrcdangulum CVA.ad rcftangulum 
CEA jta rcftangulum GPI.ad rcrtangulum GKI.vt igitur 



22. 



3^ J. 



II. T. 



^*^**""^-'' i3 o 

quadratum LP. adquadratum FK. itarcctangulum GPL 
Sc^jJj^.j^.adrccaangulumGKI.jd cft adquadratum GK.& confc 
<»• qucntium quadrupla vt quadratum LP. ad quadratu FH. 
itarcL^langulumGPI.ad quadratum GI. & conucrtcndo 
ac pcrmutando crit quadratum GL ad quadratum I H. vt 
icftangulu IPG. ad quadratum PL. Qucid crat probandu. 

Si vcrocirculusdatus, atqucclliploidcsanalogum non 
fint intcr eafdcm parallclas , idcm oftcndctur contingcrc , 
codcm modo quo in finc prarccdcntis dcmonftratum eft . 



s 



THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

I in linca cHipfoidc coniagatxdianictri finr, 
cS: fiat vt diamctcr prima ad lccundam-», 
ita iccunda ad aliamquampiam i qua: alc- 

dionc 
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L I B E R V. 3ot 

.Ctionc ad diamctriimordiaatimapplicataefl po- 
terit rpatium quod adiacet tertio: proportionali, 
latitudinem habens eamquas interordinatim ap- 
plicatam & leitionem interijcitur & deficien^? 
figura limili ei qua: diamctro ipla &c tertia pro- 
portionali continetur. 

Sitellipfoidcs ABCD. cuiusdiametri coniugat^ AC 
BD. prima AC. fecunda RD. & fiat vt AC. ad BD. ita BD. 
ad AL. Aprcturque AL. ipfi AC. ad angulos rcdosA iun- 
<aaCL.appIiceturFG.ordinatimad BD. & ducatur GI. 
ipfiAL. (pquidi. 

ftans & HL pa- A 
rallcb vQ&:oc AG. 
Dicoquadratum 
FG. a?quale eire 
rc<ftanguIo AL 
Eft cnim vtqua- 
dratum AC. ad 
quadratum BD. 
itarcda CA. ad 
rc(5lam AL.Cum 
cnim fintcontinueproporticnalcs AC.BD. AL. cx con- 
ftru<flionceritvtquadratum AC.ad quadratum BD. ita 
CA. ad AL. hoc eft CG. ad GL ( fiint cnim triangula * 
CAL. CGLfimiliaob parallclasGJ. AL.) vtautcm qua- coroj. 4.^. 
dratum AC.adquadratumBD.itaredlangulumCGA.ad 7. huius. 
quadratum FG. Quare rcftangulum CGA. ad quadratum 
FG. eft vt CG. ad GL Vt autem CG. ad GL ita reftangu. 
lumCGA.ad rcclangulum AGL (pofiracnim commu- 
ni altitudine GA. erit vt CG. ad GL ita rcdangulum 
CGA.adre^aangulum AGL ) fcuredtangulum Al. Er- 
go quadratum FG. cpquale eft reftangulo AL quod adia- 
cens tert^x proportionali AL. latitudinem habet AG. & 
d eficit figura LHL ipfiLAC-fimili . Yo- 




3 01' Curui ac rcdli proportio promcta. 
tf^lt![m\ Vocctur autcm AC. tranfuerfum figurvT latus^ & 

figura? liriis, latUS rcdum . ; 
quidj:e(^iini, 

COROLLARIVM L 



cfi Lllipfis 



EX dJffis manifcsium csl reEtangulumCG A.ad quadrd-' 
tum FG. ej^e vt trarifuerft^m figur£ la^us AC. ad re- 
{lum AL.prohatum emm ejl cffi vt CG. ad GI. ita recian^ 
gulum CGA. ad quadratum FG. vt autem CG. ad Gl.ita 
eji CA. ad AL. vt erg^ CA. ad AL. ita rciiangulum CGA. 
dd quadratum FG. 

COROLLARIVM I I. 

ElliproiJcs Y demonflratis ap^rte conjlat jiguram elltpfoiden cfLj 
X-/ vcram ellipfn. Eodem entm prorfus ??wdo Screnus pro- 
pojitionc 16. de fUtone cylindrt .dcmonslrat fchonem cy^ 
Itndrt /]usi neque bajibus ^xqiitdiftat , neqtic fubcontrarte po- 
Jha elt y nequc pcr axem ducttur , /teqtte ^quidtHantcr ct 
quod per axcm fit parallcLogrammo , efe eUipJ/n . 

Et quandoqutdcm cum Sereno fmtmus j tn ellipji HneArn 
iuxta quam pojp^nt quA a fccltone ad dtamctrum ordtnatim 
applicantur efe eam ad quam fcunda dtametcr eandcm ha- 
het rationem quam prtma dtameter ad fccundam , td Fcde- 
rtcus Commandtnus magnus tlleGeomctra vtx vllt antiquo^ 
rum tnfcrtor ydcmonslrat tn Commcntario ad propofittonem 
i6.lth.i. Scrcnt dc fcftone cyltndrt ^ad qucm Uiiorcm re- 
p^itttmus. 



s 



THEOREMA X. PR0P05. X. 

I in cllipfoiJc fiiruiM coniue.ux diamctri 
iint ^ & h^t vt iccund .1 diamcter ad primam, 
ita prinia ad aliam llncam: qucu abclliploi- 

. dc 



\ 
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L I B R V;^ 303 

.de ad fecundam diainerrum ordinarim applica- 
tur potcrir fparium quod adiacet tertic^ propor-. 
tionalijarirudinem habens eam qu^ inter ordi^ 
narim applicaram,&r feClionem inrerijcirur^ &C 
deficicns figura fimili ei quar fecunda diamerro 
& rertia proportionali inuenta continerur. 

Sit elJipfoides ABCD. & fiat vt AC. fecunda diamcter 
ad DB. diametrum primam ita DB. ad Al.ponaturque AI. 
adangulosrtaosipfi AC. deindead AC. ordinatim ap^ 




pHcctur FE. & ducatur £H.ip/i AI. ^equidiftans^HG.rero 
a^quidirtansipfi EA. Dicoquadratum EF. parallelogram- 
mo AH. jequalc effe . Hoc eodcm pene modo demonftra- 
bitur q uo priori propofitione. Quoniam enim vt quadratu 
AC.adquadratumBD. italineaCA.ad AI. ( funtenim 
in continua proportioneCA.BD. AI. ideoquevt quadra- 
tumAC. adquadratum BD. itaAC. ad AL ) hoc eft 
CE. adEH. ( funtenimduo triangula CAI. CEH. ob 
paralleJas AI. EH.fimilia ) &per S.huiuscft vtquadra- 
tumAC. adquadratumBD. ita rctJlanguIum CEA. ad 
quadratum EF. Quarc rc(ilangulum CEA. ad quadratum 

EF. 



lOo 



Corol. 
6. 

4. 6. 

Corol. 4. 6, 

8, huius* 



304 Cilrui ac redi proporti opromota.' 

EF. eft vt CE, ad EH. vt autem CE. ad EH. ita recftangui 
lum CEA. ad re(SanguIum HEA. ( pofita cnim commui- 
nialtitudine AE. eritvt CE. ad EH. ita redangulum^ 
CEA.adrcdangulum HEA. ) crgo quadratum EF. ^e- 
quale cft rc(^angulo AH. quod adiacens tertia? proportio- 
nali Al.htitudincm h ibcns AE. &deficicnsfigura GHI; 
fimilieiquar CEH. concinetur. Quod crat dcmonftran- 
dum. 

COR OLLARIVM. I. 

CO^Hat ex dicfis cjje vt CA. ad AT. ita reffdngulua^ 
CEA ad quadratumEF. Ej? enim rc6fa>2gulumCEA. 
4. 6. ^uadrdtum Ef. probatum habcre rattonem quam CE. dd 
' ' EH. quod efi vt CA. /td AI. 



COROLLARIVM. II. 



€i\ d\ipfis, T} ^'^r^^ pr&pofitiorie hac e^citurl neam curtiam.fcH 
XV ellipfoidem ejfc vcram ac genuinam elUpfm, cut et^^ 
qu£ hic demonsirata funt pecultarta ac propria efe prohat 
ApolUnius Perg^us libro prtmo Conicorum Theoremate 1 5. 

THEOREMA XL PROPOS. XL 

SI in ellipfoidc rc6la! lincrc ad diametrum. 
crdinacim appliccntur: crunt quadrata ea-- 
rum ad fpatia contenta lincis qux intcr 
iplas & tcrminos tranfucrfi lateris figurx inter- 
ponuntur^vtrcaum Egurx latus ad tranlucr^ 
lum ; mtcr fc vcro vt fpatia qux lincis fimilitcr 
lumptis contincntur. 



In 



L I B E R Y 



In fchcmate nonx huius. Sif elJjpfoidcs ABCD.cu- 
ius diamcter ac tranfucrfum figura? Jatiis AC. rcdLm^ 
AL. & ad ipfam AC. ordinatim appliccntur FG. MN.Di- 
co quadratum^ 
FG. ad recftan- 
gulumAGC.ef- 
levtLA.adAC. 
«S^qundrarum-. 
FG. adquadra- 
tumMN. eflevt 
redangulum-. 
AGC.ad rcdan- 
gulum^ ANC. 
Qj^niam cnim 
eft vtquadratum fecund^e diamctri BD. ad quadratum-, ^"^'"s. 
primaE^ diamctii AC. ita quadratum FG. ad rcdanguJum 
AGC.& AL. Jatus tranfucrfum ad AC.erit vt Jatus redum 
ad tranfucrfum^ita FG. quadratum ad rc(5languJum^ hwur. 
AGC. Eodcmquemodo oftcndetur effe vt latus rcdum 
ad tranfucrfum ita^quadratum MN. ad rcdanguJum 
ANC. Eiit igitur vt ouadratum FG. ad icdanguJum 
AGC. ita quadratum MN. ad rcdangulum ANC. & per- 
mutando. Qupderatdemonftrandum. 




COROLLARIVM. 



T 



Ertium hoc fymholum eji , fguram curudm , de qut^^ ElJiproidcs 
_ agmus ejfe elUpfin 3 ISlam hanc eLltpJis proprtetaunujc{]ct\lipnm. 
cumcirculotamen ac hyperbola comunem demonsirauit ApoU 
lomus Ub. I . Comc. prop^ 2 1 . Cum vero conflet hanc fgtnam 
^ieque circulum ejfe , necjue hyperbolen , confequtturvt tUipfis 
cxisltmanda Jit . 

Atque hts tribus notis contentus fuit Serenus vt f ifiO" 
nemcyltndri elltpfin ejfe probaret ^ cum tamen ajfereret muU 
to plures ex elementts contcis peti pofe . Nqs adhuc quar- 

Qjj t^m 



5 0 6 Curui ac rcQ.i proportio promora . 



t4m addemus qm non ghfiure propofitum efciet • 
^ THEOREMA XII. PROPOS. XII. 

SI iii ellipfoiJc rc6ta linca ducatur pcr ccn-i 
trum vcrinquc (ecSlioni occurrens ad ccn-' 
trum bifariam fecabicur. 

'Sit cllipfoiJcs cuius diamctcr KM.ccHtrain R. & peir 

R. ducatur ORP. fccans lincam curuam inpmidis OP.I^i. 

co OR.ipli RP.cfrciequalcm.Ordinarimcnim appliceniur 
^^'^'Lus^^ OS. PT.&quoniam vcrc(9:angulum kTM.adquadraturti 
Coroii.i.ad TP.itacfl: tranfuerfum latusad re<ilum, & vtrcdangulum 
$. iiuius. MSK. adquadratum SO. rta tranfucrfum larns ad rcdtum^ 

crit vtrcdrangulum KTM.ad quadratum TP» ita rcdan^ 

guluin MSK. ad qua- 
11. dratum SO. vtautem 

quadratum TP.ad qua- 

dratum TR. itaqua- 

dratum SO. ad qua- 

dratum Sll. ( n.m-* 

a-quianguJa funt;»imo 

a:qualia tri.mgula PTR. 

OSR. ob a^qujlcs an- 
iT' T' gulos ad vcrnccm R. 

&altcrnosadS.& T. 

item ad P. & O. a^qualcs^cum parallcl^e fint cx dcfcriptro. 
BC OS. TP. ) critcxarquah vtrci^t ai-ulum KTM. ad 
quadratum TR. ita rc(ftangulum MSK.ad quadratum SR» 
&componcndo^vtrceiangulum KTM. vna cum quadra. 
to TR. ad quadratum TR.hoc cll quadivtum MR. ad qua- 
l. i. ^^'^^^"^^^ l^T. ( ctcnimrcdiaMK.lccaturbitarummR.&r 
Jnpartcsjn;tqualcsadpunCtumT.idcoquc rcdanguiiinu» 
KTM.lub in.Tqualibus lcgmcntis KT. TM. vna cum qua- 
dratoTK.iutamcdiijelLaiottiscltacquak quudratodimi^ 




L I B E K r. 



3^7- 



diarMR.) ita re^langulum MSK. vna cum qua<iraTo SR.- 
adquadratumSR.^d eft { per eandem quintam fecundi 
elementorum ^ quadratum KR.adquadratum SR. (S^. 
permutando vtquadratum MR.ad quadratum KR. it^ 
quadratum TR. ad quadratum RS. Quare vt MR.ad RK. 
ita TR. ad RS. cft autem rcda MR. rc6tx R K. a^qualis, ex 
defcriptionc : quarc re^la TR. reiSa? RS.a^qualis exiftit^ vt 
autemTR. adRS* itaPR. adRO. ( arquiafiguJaeniiu 
oftenfa funttriangulaTRP. RSO. ) QtyrePR. & RO. 
funta?qualcs. Qupdcrat propofitum. Hanc autem clli- 
jifcosproprietatemdemonllriitApoJlouius. 

S C H O L I V xM. 



21. 6, 



4. 



HAUent4s quatuor velmi tejferas cxhihtm Bllipfoides 
naflYum cjmhus flfe genninarneUtpfln proharet^vt in^ 
ter acutangult comf£itones reciperetttr; tres quidemex Se^ 
reni penu , efuartarn ex noflra ojficina deprowptam • fld ve^ 
reor ne fi tlU lynceis fcupuloft cuiufpiam 'Ce.ometr^eocitlisdi^ 
fpiciantur non fatis legtttmx vidert pojjtnt , ac fufj?icionc ni^ 
m&uere pojjint zfurpAti nomims jtam a noflr^ figura, quam 
a fccftone cylindri apud Serej^umj^ Ar^himedemde Coneidi- 
hus , cb* Sphi^rcfdihus. Esto enim notx quas Serenus , quas 
nos adduximys cllipfl conueniant iduhttare quis poterit num 
fdiyf^vtrum y.vpicoiiJ^ict flnt ttvrt^pf^ovTAj anverovtin 
ScJjolts loq.uunt^r propria tantJtm primo modo : certepUr£^ \ 
quc emnes affeciiones qu^e in Ithris conicorum Ellipfl in^ffc^ 
demonflrantur , etiam ctrculo 3 multiZ hyperhoU oppofltts 
fe^ionihus conueniunt \neque fl ctrcult ac ellipfcos dtjferen-''' 
tia i^nota effct > rc^e qms argueret ex afl^eiHomhus quas 
circulus cum elltpfl\<:ommtines hahet iUum efe eiltpfln. ,^is 
noutt num fli^to Cyltndri, numBMtpfoides noHrum <:ommU' - 
mone quidem dtchrttm fyrrMortdm tungatur cumEflipfl^na' 
tura tAmen ah ea non minus quam ctrculus aut oppofltx y?* 
(ttones >dtfferat ? Scttum efl apud DtaleilieQs propoflttonem - 



A 
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3 0 8 Curui ac redi proporti opromoca- 

vmuerfalem dfj^rmantem non pnpUcher fcd per accidens 
tantum co-nuertt in parttcuUrem aientem. Nec enimft om^^ 
ms homo dnimal efi tdee omne antmal efl loomo , necjue ejp- 
citur fi omms ellipfs hoc habet vt prima dtameter f^tonts 
dd fecundum eam ratienem haheat qtdam fcunda ad altam 
quamptam,qu£ adfcundam applicata ordtnattm pojfit fpa^ 
ttum quod adiacet tertta proportionalt reliqua cjtM ifi^ 
qunta huius demonHrata funt, ^ct idco quicquid hoc habct 
prottnus ftt elltpfis\^are cttm hutufnodt fgna occurrunt , 
pUrumcj-^pertttores Mathematict vtuntur nTTAyroy^ «V rtS^vvtt- 
-Tov feu abdu^ione ad ahftrdum qua ccrto ftatuunt td de quo 
dubitabatur\ quA demonfratto licct h v.nK^ mtnus ft i-^Ti^n- 
fAoviK^. ac dtgnttate concedat , verttatc tamen ac ccrtitudi^ 
ne ne hilum quidem tnftrior eli. 

Nos tvttur p^penorthus notis if ex contraria aJTertione 
mantfchum ahfurdum deriuabimus y atque tta totarn rcm^ 
extra omnem duhtctatis alcam confitttemus. 

THEOREMA XIII. PROPOS. XIIL 

P^opofitum fitveredcmonftrare, fedioncm 
cylindri qucX nec|ue balibiis crquidillat:, ne- 
quc lubconrraric poGta c(l ncque per ax cm> 
nequc a^quiLiiflanre ei quod per axem fir parallclo- 
grammo j itcm Ellipioidcs quodcuq; elle Ellipfm. 

Sitprimum fciliocylindri cuiiifdmodi pofita cft in pro^ 
pofitione & Ellipfoieics quockumquc rcc^um ABCD.cu- 
ius prima diamctcr fcu axis ACMccuuda diamctcr fcu 
Bl). fiatquc vt AC.ad BD.ita BD.ad aliam vidclicct AG. 
quieftatuatur ipfi AC. ad angulos rcAos^crit ( cx ijs 
Command, qua? dcmonltrat Fcdericus Commandinus commentario 
iu i6. propolir. Sercnidc fcdionccylindrijquod etiam fc 
demonftraffe artirmat Sercnus in Commcntari js fuis 

Apol- 



111 1 6, j 
fcni 
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£ 





















V 


J 





Apollonium ^ qudt ad nos 
non perncnerunt ) AC. 
tranfucrfum figura? latuSj 
& AG. rafium^feu rcd:a 
iuxM quam pofTunt quce 
fc<5lioncaddiametrum or» 
dinatim applicantur. lam 
vcro pcr primam partem 
54. i.infubieftoplanodc 
icribatur ellipfis ira vt cius 
diameterfit AC. vertcx /\. 
&redamlatus AG. du^ScC 
veroa fcdionc ad AC. in 
angulo YQCti appliccntur^ C 
qux latirudines habeant 

lincasintcriedtis &puniium A. defici.^nrnncfigura fimiJi 
& fimiliter pofica ei qua* lineisCA. A("t. continetur :Sc 
uifa AC. b fariamin E. di^catur fecurda fcu . xisED. fa- 
ciensargulf srcftrscun. BC . HincEJlipfis difta fcftioni 
cylindriaut elJipfcidi rcdl(>lrpciimpon.vtur5&cf ngruat 
AC. cil^pfis cum diametro AC. fedionis cylindri aut 
ellipfoidcos redi ipfis a^quali : congruet etiam anguJus 
recftus CAG. cum rc^loj & AG cllipfis cum cequali 
AG. fcdlionis j aut cllipfoidis rc(fti & rc(5la. BD. cunu 
BD. &cumcentrocencrum E. ( Nam cum fint tTquaJcs 
EA. AG.tamincllipfi quamin cyiindri fc(ftionc3& <.'Jli- 
pfoidc rc(fto3& inter eas media proportionalis BD. erit 
BD. ellipfis a?qualis BD. fecftionis ) Ergo aut eJlipfis 
cum fecftione^vel ellipfoidecongruetjaut certenon con- 
gruet : Dicatur primum non congruere jigitur ab illa defi* 
cietjdcficiatigitur ad puncaaH. I. du(ibque FHI. ordi- 
natim applicata ad diametrum AC. fecct fc(ftionem cylin- 
dri vel elJipfoidcs & ellipfi n in puncftis H. I. ita vt arcus 
AID. fit arcuseJlipfis&AHD.arcusfciStioniscylindrica^, 
vel EUipfoidis . 

Qup^ 



54.1. Coni- 
conini . 
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j Cumiacrcdiproportlopromota. 

^ . Quoniam in ellipfi ordin.itira app!'cati^ funtED. FL' 
corum. cntvtreCtumhgur^elatus AG. ad rran;uci fum AC. ita 
quadratum FL ad quadratum ED. Rurfus quoniam in fe-' 
dione cylindri vel ellipfoide ordinatim ^pplicat^e funt 
^?'fel''cy! FH.ED.critvtlatusrectaAG. ad tranfuerfum ACitx 
lindri. quadratum FH. ad quadratum ED. Vt igitur quadratum 
^^- FI. adquadratumED. itaquadratumFH. adquadratum 
ED.a^qualiaigiturfuntquadrata FH. FI.pars& totum: 
quod cft abfurdum . Non igitur dcficitellipfis a feftiono 
t.pronunc. cylindri vcl ellipfoide rcdo : conucnit ergo:quare illi ^e* 
qualiseft. 

Idem codem mododemonftrabimus etiam in quocun> 
que ellipfoidc obliquo ^ modo Aw^x a fc(5lione ad diame- 
trumAC. non appliccnrur ad angulos rcdoSjfcd ad an- 
gulos «pquales ijs quos applicatcT cum diametro cfticiunt in 
diipfoicicobliquoi&pcrfccundam partcm 54. i. Coni- 
corum dcfcribatur cllipfis>vt diclum cft prima partc huius, 
cuius diamctct AC. vettcx A.rcdum latus AG.idcm quod 
in Ellipfoide^ac fiat impofitio vtriufque figuraridcm cnim 
abfurdum fcquetur fi illa? non dicantur congruere . Igi- 
turyercdemonftratumcftfciflioncmCylindri quo: ncquc 
bafibusaquidjftat^ncquefub contraricpofita cft , ncquc 
pcr axcm 3 ncque ^quidilhmte ei quod pcr axem fic paral- 
lclogrammo , itcm clliploidcs quodcumquc cHc ellipfin . 

S C H O L I V M. 

MVtAto igitur nomine EHtpfoclea dtcantur Ellipfci A- . 
"^^^^^^^^XiquantmAlt^ vccentur Rcd;? alia obliqu.x::» 
alut ^quiclioicics-^//^ Djucilicliordcs : ^/r/r//;/77/re'/r^. 
gmmintbits qmbus kHtffjtdca tn Scholio nHart^htitus dtjltn^ 



THEO- 



L I B E R V. ^i, 

THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 

V^libct cllipfis circa quamlibct fuaruroi 
ciiamerrorum dato circuIo:,data:quccIli- 
pfi cft analoga . 

Datus fitcirculus qiiiJibet Z. &elJipfis 5. &fit quielibet 
cIJ;pfisKLMN. cuiusqu^Jibctdiamctcr KM. ccntrumR. 
DicoellipfimKLMRcircadiamctrumKM. datocirculo 
Z.aucellipfi5.cacanaIogam. Ducaniur pcrpun^aa F.M. .^^^ ^ 
tcCtx KA. MC. clJipfim KLMN. contingcntes ; quoniara huius.' 






rcfta KM. tranfit pcrccntrum R. ellipfis^cum ponatur eius 
dianicrcr^icda' KA. MC.fibi ipfis srquiuiftabunt. Intcr ^^ i^Conk 
duas parallcla& K A. h\C duda ad vtramquc pcrpcndicu- 
L.ri AC. dc(crib.aur circulus ABCD. & & mota AC. mo-. 
tuadMf ;tqu''diitanti £:ciatparalicJas in vtraqucfigura 
IVl. CiQ;^ & BtD. LRN. & GYH. XTP. qua? fe- 
ccniu' illic u.b/^C.inpun(aisV.E. Y.iftic aKM. in pun- 
^tisS. R.T.C onftat incirculr parallcL sdi(ft.:sfecariLifa- 
riaminpundjs V. t.Y.IneliipiiveroKLMN. cum rt<aa 
LRN. u nlc\:tpLrcentrumR.fi[:cabiturin R. bilanam 
fed & OSC^bilariiim icc^tur in S. ii enim iicn >itcctur 



3' S' 



50.1. Goni. 



3 11 Curui ac rcdi proportio promota.' 

bifariam in punao 4. &ducaturK4. quoniamellipfim 
KLMN.contingitKA. in pundo A. & huic «quidiftans 

7. 1. conl Q^Q^ diuifacftbifariaminpun^ao 4. erit K4. diametcy 
ellipfis,quod eft abfurdum cum non tranfeat per centrumi 
atqueeodemmodoprobabitur rcdam XP. & quamlibet 

n. definit. parallclarumad LN. fccari bifariam a diamctro KM. or- 

I. conic. dinatimigitur applicantur ad diametrum KM. red^ 

ii.i.Coni. OS.LR.XT.&c. ErgoeritvtreiaangulumMSK.ad rc- 
<aangulumMRK.itaquadratumOS.ad quadratum LR. 
& vt redangulum MSK.ad redangulum MRK.ita rearan- 
gulum CVA. ad reAangulum CEA. (nam cum fit vt MS. 

lemm. i. ad SK. ita CV. ad VA. crunt rcaangula MSK. MVA.fi-- 
'f'-'"'- milia,& ob eandcmcaufam redangula MRK. MEA. fimi- 

'iemm: t lia. Quarc cum fit vt MS. ad CV. ita MR. ad CE. erit vt 
hiiiiis. rc<aangu!uinMSK. ad rc^angulum CVA. ita rcAangu- 

aiTconi. I"'"MRK.adrc(aangulumCHA.&pcrmutando ; &vt 
' rcAangulumCVA.adrccaanguluniCEA.itaqiiadratuni 
II- VLadquadratuni ED. critvtquadratuni OS. adquadra- 
tum LR. ita quadratum VL ad quadratum ED. idcoquo 

dtfin.i- vtrefta OS. adrcdam LR. itarcda VL ad rcAam ED. 
"'s- Qj.ircellipfis KLMN. circulo ABCD. cft Analoga , icd 

''hi? circulus ABCD. circulo Z. ctiam analogus cft : igitur clli- 
pfis KLMN. dato circulo Z. analoga cft circa incidcntcm 
leudiamctrum KM. 

Rurfus quia cllipfis 3. cx prima parte huius propofitio- 
nis , circulo Z. analoga cft circa quamlibct fuarum diame, 
trorum,&cidcmcirculoanalogacft cllipfis KLMN. cir- 
caquamlibct fuarum diamctrorum , manikftum cft clli- 
pfcs KLMN. & 4. circaquamlibctiuarum diamctrorum 
dcfcriptas elfc analogas . QiKirc qua^libct clliplis circa 
quamlibct &c. QiK)d ctat dcmonftrandum . 
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s 



THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

I motu ad datam Ellipfin 3:quidiftanrcr 
proportionali figura dcrcribatur i ea auc 
Circulus crir, aut Ellipfis. 



H^ec propofitio cuidcntcrdcduciturex fupcriori.Nam M.hums, 
qu^elibct cJlipfis cuiJibct circulo atquc elJip/i analoga^ 
cft , ergo motu ad datum circulum aut elJipfin a?quidi. ^^^^ 
ftantcr proportionali dcfcribiturjCum autcm idcm fit mo- huius, * 
tus quo circulus aut ellipfis data3& ellipfis analoga dcfcri- 
buntur i fi cllipfis analoga ftatuatur prima atquc da ta;ma- 
nifcftumettcirculumaut ellipfin^qu^t data cratjmotu ar- 
quidiftantcr proportionali dclincari ac ficri analogam. 
Qupd erat probandum . 



s 



THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

I ad datam Parabolam motu ^equidiftantcr 
proporrionali figura analoga dcfcribatur, 
ca erit Parabola. 



Intcrcafdemautdiucrfasparallclas AK. CL. data fit 
parabola ABC. cuiusdiamcter AC. latus ixAum AT. \^ 
incidcns fccunda qu^ecumque KL. moucatur AK. arquidi- 
ftantcripfi CL. ita vtcontinuoparailclarcirca KL. fint 
proportionalcsparalleliscircaAC. nimirumvtNM. ad 
PO. ita DE. ad FG. & vt PO. ad RC^ita FG. ad HL & vt 
R Q^ad SL. ita Hl.ad CB.atque ita dcinccps etiam cx alia 
pai tc incidentium ; fecabuntur etiam AC. KL. proportio- ^^"JJJJ^ ' 
naliter, ideoque iuxta primam dcfinitioncm huius^ crit ,/defin. 
motus ad datam paraboiam arquidiftanter proportiona- 
Jls : Dcfcribatur comotu figuraKiL. quarcrit analoga 
paraboi^t ABC. Dico illatn figuram tffc parabolam. Qup- 

Kr niam 



huius. 

4. defin. 
huius • 
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5 1 4 Ci^rui ac recCli proportio promota. 



&dcfini'r riiam fccfla^ funt proportionalitcr DK. FA. in pundisM. 
huius. D^critvtOK. aclMK.itaFA.adDA:itemquiaparaboIa 











/ — ' 






\ / 1 



DcfinKll^^^^^^^^-^^i^if^^fFA.adDA. ita quadratum FG. ad qua. 
dratuniDE. Rurfus quia proportionalcs fuiu rc<fta' DE 



hiiius 

21. 6. 



J. 6. 



FG. rcdis NM. PO. crit vt quadratum FG. ad quadratum 
DE. ita quadratuni PO. ad quadratuni KM. crgo a primo 
ad vltimum vtrc<fla OK.ad rcdam MK. ( ncmpc vtlinca? 
quar ob ordinatim applicatis diamctro ad vcrticcm. ab- 
lcinduntur ) ita quadrutum PO. ad quadratum NM. ni- 
miruin )ta funt intcr fc quadrata ordinatim applicatarum , 
quod tanquam parabola: pcculiarc demonftrat Apcllo- 
niuslib. 1. Conic.pKipofit. 20. 

Rurfus quadrato NM. fiat rcclangulum MKV. a^qualc 
& iph LK. lit K V. ad pundum K. pcrpcndicuhiris . Ouo- 
niainrcdangiiU MKV. OKV. candcmaltitudincnTKa- 
bent K. crunt vt bafcs MK. OK. fcd vt MK. ad OK. ita- 

paulo 
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pauloanteoftenfumcftqiiadnitnm MN. ad quadratum-f 
OP. vtigiturrc(5iangulum MKV. ad rctaangiilum OKV. 
itaquadratum NM. ad quadratum PO.«Sc pcrmutando vt 
rcftangulumMKV.adquadratum KM. ita rc^aangulum 
OKV. adquadratum PO.cequale autcm cft rcdlangulum 
MKV.quadratoNM.cxhypothcfi^ igitui itquale crit rd- 
■dlangulumOKV.qu idrato PO. arqueitarediangukim-^ 
QKV. erit ^qualc quadrato RQ^fv:c. Quod parabola? 
£onueniredemonftrat Apollonius ii. primi ConicoiunaL. ^^*''^^^^^ 
vocatqucKV- Rcdum figura?latus. 

lam vcrooonltat cx 5 2. primi Conicorum poftc inucni. 
ri parabolam 3 cuius diameter fic data KL. vcrtcx pundum 
K.Duftaveroqua^libetSL.a fcCliionead diametrum in an- 
gulo SLK. pofilt reiianguJum LK V. (uh rccfta LK. sSc per- 
pcndiculari fculatcre rcd:o K V. Inucn ta iam fit & impo- ^ ^''^'^^^{<^ 
naturdicta parabolafigura? KSL.congrucntrcdxeLK.pa- 
rabo]*C3& LK.figura» KSL. cumaqualcs pofira:fint.Itcm 
redse SL. vtriufque figura?5cum tam SL. quamanguJus 
SLK.ponantui cTquaJia:dcniq;ob eandcmoufam conue- 
nicnt KV.in vtraqucfigura.Igitur^autcongrucntdida:fi- 
gurar^aut non congrucnt : ponantur primum non congrue- 
rc^ac vbidcficiuntappJi<:eturordinatim MNX. qua-lccet 
figura analogam in N- parabolam in X. Qtioniam in vtra. 
€[uc figura K V.. eft rcda iuxta quam pofiLintordinatim ap. 
plicata'^ erit rcdlanguliim MK V. «^quaJc qu:;drato MN.cx 
fecundapartehuiuspropofitionis-.jdcmque rcdangulum 
MKV. ;pquaIcquadratoMX.cx 1 1. i.ConicJgituraqua- ^^^.r^J^ 
lia funtquadx^-ara LI. LH. pars & totum : quod cft ablur- 1 i.KConic. 
dum ; congruent igitur ParaboJa 3 & figura anaJoga . Igi- 5. 
tur^equalia funt^ac in vnam figuram coincidunt^cllquc fi- ^•^'^^* 
gura anaJoga KSL, ParaboJa* Quod crat dcmonlhvtn- 
dum • 



a THEO- 
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3 1 6 Curui acrccJliproporriopromota* 

THEOREMA XVII. PROPOS. XVII. 

SI ad datam Hyperbolam moru xquidiftan- 
ter proportionali figura analoga defcriba- 
tur^ ea erit Hypcrbola. 

Sit idem fchema quod f iipcriori propofitione , fcd figu- 
ra ABC.ponatur cflc HypcrboIa3& fiant rcliqua vt in-, 
prcTcedcnti:> tantum Hyperbolit ABC. accipiatur tranf- 



Y 
A 


1 — ^ 


T r/ 


















c Bjj — tr- * 




UcrfumlatusAY.&duda YZ. ipfi AK. paraJIcIa produ. 
caturLK.dumconcurratcumYZ. in pundo Z. Dico fi. 
S"''»'^ analogam KSL. cflfc HypcrtolamiEft cnim vr YD. 
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L I B E R V- 317 

ad DF, ira ZM. ad MO. & componendo, & per conucrfio- 
nemrationisacpermurandovtYF.ad ZO. ira YD. ad 
ZM. fed eft ctiani vt YF. ad FA. ita ZO. ad OK. & vt YD. j^^^^ 
adDA. ita ZM. adMK. fimiliaigiturfuntrcftanguJa-- j. huius. 
YFA. ZOK. item redlangula YDA.ZMK^cum igitur fit vt 
YF. ad ZO. ita YD. ad ZM. & fuper prima ac fecunda fa- 
ftufintduoredangulafimilia YFA. ZOK. &fupertertia^ 
& quarta duo itidem fimilia YDA. ZMK.erit vt reftangu- 
lum YFA.adrcclangulum ZOK. itarc(ftangulum YDA. 
ad redangulum ZMK. & pcrmutando vt rciaangulum-, 
YFA.ad rcaangulura YDA.ita rcdangulum ZOK.ad rc- 
ftangulumZMK.fcdvtrccaanguIum YFA. adre(a.-mgu-.2i.i.conic 
lumYDA. itaquadratum FG. adquadratum DE.& vt 
quadratum FG. ad quadratum DE.ita quadratum PO.ad 
quadiatumNM.igirur vt reiSanguIum ZOK.ad rcdan- 
gulumZMK.itaqUcidratum PO. adquadratum NM. 

Deindc fia t vt redangulum ZMK. ad quadratum MN. Corol.zo.^. 
ita ZK. ad KV.Qaoniamollenfum cftprima.partehuius3 
cffc red:angulum ZOK. ad rcdangulHm ZMK. vt quadra- 
tum PO. ad quadratum MN. eritconuertendo & pcrmu- 
tando vt rcdangulum ZMK. ad quacffatum MN. id eft vt 
ZK. ad K V. ita rediangulum ZOK.ad quadratum PO. At- 
queeodemmodoprobabimuse/revtZK. adKV. itare- 
ftangulum ZQK.adquadratum QR. Has affcdiones c- 
tiam in Hypcrbola dcmonftrat ApoUoniMS I. Conic.prop. 
21. 

Conftatautem cx 53. i. Conicornm po/rcinucniri Hy- 
pcrbolam cuius latus rcdum K V. tranfuerfum KZ. & dia- 
meterKL.duda vcroqu^libetiL. a fcAionc ad diamc- 
trumin angulo SLK.fitvt ZK.ad KV* ita rcdlangulum 
ZLM. ad quadratum SL. Inuenta iam fit & imponatur di- 
dlaHyperbola figuraXSL.congruentrc^lap LK. Hypcr- 
bolx y & LK. figurap^cum a^quales pofita? fint : Item rcda? 
SL. vtriufqncfigur;e^cum tamredae SL. quamanguli 
SLK. ponantur «equ4lc$:deniquc ob candem caufam coiw 

ttcnient 
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uenicnt KV. in vtraque figura . Congruent ergo df(fla? ffi 
guriP , aut minime congruent. Ponunrur primum noitj 
congrucre^ac vbidcficiunt applicctur ordinatim MNX. 
qujefccet figuram analogam in N. HypcrboJamin X. 
Quoniamin vtraqucfigura KV. eft rcda iuxtaquam pof- 
funt ordinatim applicata? , ZK. larus tranfucrfum , crit ex 
fccundapartehuiuspropofitionis, vt ZX. ad KV. itarc- 
iXonic. aangulum ZMK. ad quadratum MN.& vt ZK. ad K V.ita 
re^flangulum ZMK. ad quadratum MX. ^qualia igitur 
funt quadrata MN. MX. pars & totum Qupd cft abfur- 
dum congruent igitur Hypcrbola ac figura Analoga^af- 
quales crgo funt;immo in vnam figuram concidunt^vt 
proindc nguraanaloga KSL.fit Hypcrbola. Qupd crat 
demonftrandum. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

POlygona inCirculo atqucElIipfi analoga^; 
itcm in Parabolis aut Hypcibolis analogis 
intra caldcm parallclas Ijmilitcr inlcripta 
funt intcr lc vtparallcla: prcportionalcs. 

Intcreafdem parallcl isAK.CM.dcfcriptusfit circulus 
ABCD. & Elljpfis analoga K LM N.ircm dus^ aut parabo- 
lcejautHypcrbola^an ilogce AC. KM. quorum diamctri 
fccunda? BD. LN. caquc fcccnt cjuorcuirquc parallclo? 
proportionaJcsillum Fl BD.GH.iltam OQ. LN.XP.con- 
ncdanturrcdtisfibi rcfpondciuibus AF. I BrBG. &c. 
KO. OL. LM. &e. qua: clfidcnt duopolygoru in circulo, 
6^clljpli hmiiircT di.li.ripta ^co modo quo d^hninono 
qiiiatahuiustraditumelt. Dico polvgonu n AFB iCH 
LL ac^noiygonumKOLXMFNC^cllc \ t proprM ti' na- 
Jem qu.imcumquc M. ad prop' Ttionalm O /\ Sccctdra* 
mctcrAC..i\:a 's' 1 Bl >. GH. in pui.c^lis cnr AV. 

akjiudo 4um tx LvI guli- 1 Ai. quai.itii.aii^ujj O-v^X co 
• ' cjaod 



L I B E R V- 



quod /int intcr e:vfdem parallcjas ; iremque rCftn VE. .eric 
i^lticudo trapcziorum TD. ON. & LY. akitudo trapc-J 




xiorum BH. LP. denique YC. altitudo trianguloruitu 
in circulo & e]]ipfi3& i" parabolj^ 3c HypcrboJa vlti- 
morum trapeziorum GCH. XMP. Quoniam igitur 
triangula FAL OKQ^ eandcm habcnt altitudincm ^ 
eruntinterfc vt bafcs, quare vt FI. ad 0(\ ita trian- 
gulum FAI. ad triangulum OKQ^Rurfus quia tra- 
pczia FD. ON. habcnt Jatera FI. BD.proportionaJia Jate- 
ribusOQ^LN. eruntintcrfe vtrcclanguJafubBD. EV/^^*^'^"'*"'^ 
&fubLN.EV.fcdrcdtangulafub BD. EV. & LN.EV. 
funt intcr fe vt bafcs BD. LN. vt igitur BD.ad LN.ita tra- 
pezium FD. ad trapezium ON. eodem modo oftendcmus 
cfle vt GM. ad XP. it;i trapezium BH. ad trapezium LP. & 

trian- 
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triangulum GCH. ad triangulum XMP. Cum igitur fit vt 
FI. ad OQjta triangulum FAI. ad triangulum OKQ. fit 
dcfin.i.ftu^ autcmvtFl.adOC^taBD.adLN.&vtBD.ad LN.ita 
1*1.* y. trapcziumFD. ad trapezium ON.eritvttriangulum FAL 
adtriangulum OKC^itatrapczium FD. ad trapezium 
ON. RurfuscumfitvtBD.adLN.itatrapezium FD. ad 
trapeziumON.&vtBD. adLN. itatrapezium BH. ad 

xj. y. trapezium LP. vtpaulo ante probatum eft^erit vt trapc- 
zium FD. ad trapezium ON. ita trapezium BM. ad trapc- 
ziumLP. DeniquecumfitvtBD.ad LN. ita trapezium 
definit ^^d trapczium LP. fitautem vt BD. ad LN. ita GH. 

Jiuius, ad XP. & vt GH. ad XP. ita triangulum GCH. ad 
triangulum XMP. eritvttrapezium BX. ad trapezium 

II. 1. Lp iij^ triangulum GCH. ad triangulum XMP. Quarc 
cum fit vt triangulum FAI.ad triangulum OKQ^ita tra- 
pezium FD. ad trapczium ON. & vttrapczium FD. ad 
trapezium ON. ita trapczium BH. ad trapczium LP. 
& vt trapezium BH. ad trapczium LP. ita in ellipfi 
& circulo triangulum^in parabolis aut Hypcrbolis tra- 
pczium GCH. ad triangulum aut tranezium XMP. erit 
^ vttriangulumFAI.ad triangulum OKQ^ira torum poly- 
gonum AFBGCHDL ad totum polygcnum KOLXMP 
NQJcdvttriangulumFAI. ad triangulum OKQ^^irao- 
ftcnfum cft cfie Fl. ad OQA^t igitur FI. ad OQ;^ parallcla 
proDDrtionalisadproportionalcmita polygonum AFBG 
CHDL ad polygonum KOLXMPNQ^Qupd crat de^ 
monftrandum. 

COROLLARIVM 

EX di^is conBat poly^^^ona lu circklo dtrfue ellipfi and^ 
l>ga tnter ea fdem farallclas JimtUtcr dcfcripta cjfe vt 
fecundas dtametros . Kamvt FI. ad 0,^tta polygonum ad 
7. dcfin. HyZ^''^*^^ \f^d. vt FI. ad O !^ //^ diameter flcunda BD.ad 
huius. f cundam LN. Vt tgttur BD. ad LN. tta polyf^onumadpo- 
lygoHum. ^THLO- 
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POlygonainCircuIo arque Ellipfi : Parabolis 
itcm & Hypcrbolis analogis inter liiucr/as 
parallelas mom scquidiftantcr & a-qualitcr 
proportionali procrcatis /Imilitcr dcfcripta intcr 
ic lunt vt altitudines. 

"r "^"^ fupcriori propofitione, fed figura- ana- 
Parailel.is , fintque motu arqui. 

?^?FV A?!'''^"' /'^' ^'■«PO"'^"^!'' P>ocreat.r, ita vt re- 
ctAhV. VI.parallelisproporrionaljbusOS. SQ. fint 
quales & BE. ED. ipfis LR.RN. atq; ita in dei,^,s, qua: 
conne(aanrurrc(aisfibi inuicem refpondentibus AF.FB. 

&c. & KO. OL. LM. &c. quae efficicnt duo polyeona 
Jn ellipfi & circulojitcm in parabolis 8c Hyperbolis analo- " 
gis,comodoquodefinitionc j. huiustradirum cft. Dico 
polygonum AFBGCHDI. ad polygonum KOLXM. cifc 
vt altitudincm figurar CA. ad aJtitudinem figurx MK. Sc- 
cct rcda quiepiamAC.rc(aas FI.BD. GH. bifariam ixu 
piin(ftis V. E. Y. fitque ad angulos rciftos parallelis extre- 
mis,crit AV. altitudo trianguli FAL VE. altitudo 
trapezij FD. & EY.altitudo trapezij BH. & YC. altitu- 
dotrianguliinciiculo ; in Parabola veroaut Hypeibola 
vlrim] trapczij GCH. Ita fit KM. ad angulos re^Sos paral- 
lclis cxtrcmis,& KM.diametcr fccct parallelasproportio- 
nalts OQ^LN.XP. bifariaminpun^ais S. R. T. crunt 
KS. SR, RT. altitiidincs trianguli, & trapczioriim OKQ. 
ON.LP. & TM. akirudo trianguli XMP, in ellipfi; in Par* 
•rabola vcro aur Hyperbola trapezij XMP- Quoniam iei- 
tur trianguia FAL OKQa?qualeshabcat bafcs,exhypo- 
:thcfi,eruntinterfevtaititudines:quarcvtAV.adKS.ita Coro], 
trianguJum FAI.ad trianguJum OKQj^Jlurfusquia trap^- 

zioruin 



i.e. 



I 
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3 i 1 Curur ac redi propottio promota . 

ziorum FD. ON. .rqualia funt latcra parallcla FI. PD. la- 
^8. qiiani. tcribus OQJ^N. fuiu inter fc vt altjtudincs VE.SR. Eo- 




ius 



!ni- 



7. Icmm. 
buiu5 . 



dcmmodooftcncIcmusvtEY. ad RT. ita trapcxium BH^ 
adnapcziumLP.&vt YC. ad I M. ita triangulum^aut 
tnpczium GC.il. ad triangulum aut trapczmm XMP. 
dmi igiturfit triangulum FAl.ad trian^^ulum OKQ^ vc 
A V. ad KS. & vt AV. ad KS. ita VE. ad SR. & vt VE. ad 
SR. ita trapczium FD. ad trapczium ON. crit vt triangiK 
lum FAI. ad tiiangulum OKQ^ita trapczium FD. ud tra- 
pcziumON. Itcmcumfit trapczium FD. ad trapczium.^ 
ON. vt VE. ad SR. & vt VE. ad SR. ita EY. ad RT. & vt 
EY.adRT. ita trapc2:ium BH. adtrapczium LP. critvt 
trapczium FD. ad trapczium ON. ita trapczium BH. ad 
trapcziumLP. Atquccadcmrationc oftcndcmus cffe vt 

tra- 
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trapezium BH, ad trapezium LP. ita triangulum aut tra- 
pczium GCH. ad triangulum aut trapczium XMP. Qua- 
rccumfitvttriangulumFAI. ad triangulum OKQ^ita^ 
trapezium FD. ad trapezium ON. & vt trapczium FD. ad 
trapezium ON. ita trapezium FH. ad trapezium LP.& vt 
trapeziumFH. adtrapezium LP, ita triangulum aut tra- 
peziumGCH.adtriangulumauttrapcziumXMP. erit vt 
triangulum FAL ad triangulum OKQ^ita totum polygo- 
num AFBGCHDLad torum polygonum KOLXMPlvfQj^ 
fcd vt triangulum FAL ad triangulum OKQ^ita AV. ad 
KS. vtmodoprobatumeft.&vt AV. ad KS. itaAC. ad SSils. 
KM. vt igitur AC. altitudo ad altitudinem KM. ita poly, 
gonum AFBGCHDL ad polygonum KOLXMPNQ^^ 
Qupd crat dcmonftrandum • 

THEOREMA XX PROPOS. XX. 

Clrciili arque Ellipfcs : Parabola: itcm^aut 
HypcrbolcX analogx inrcr eafdcm^ auta:- 
qualitcr diftanres parallclas dercriptcT func 
intcr le vt parallel:^ propordonales. 

Intcr cafdem parallclas AK. CM.dcfcripta flntcirculus 
ABCD,& cUipfis analoga KLMN.&Parabolie aut Hyper 
bola' AC. KM.qiiorum paralIelx'qua?Iibetproportionales 
FI. OQ;_Dicoc(Icvtri.ad OQ^ita circulum ABCD.ad 
cllip/in KLMN. & Parabolamaut Hypcibolam AC. ad 
Parabolam aut Hyperbclam KM. Si enim ncn ita fit > /it 
vrad OQJtacirculiisaut Parabolaaut Hypcrbola daicu 
ABCD. adaliquamaliam magnitudincm qu^ fit Z. qux 
vcl minor crit > \ cl maicr cliipfi vci Parabola ^ vel Hyper*. 
bola analoga XLFvIN. Ci cnim cflct orqualisjhabcretcircu-. y. 
lus ABCD. ad c]lip{in KLMN. candcm proportioncm^ ac 
proptercac/Tetcirculusad ciiipfin vtFI.ad OQ^uod non 
iupponitur. Sitcrgoprimummagnitudo Z.mjnor quaih 

Sf 2 ellipfis 
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3 ^4 Cui ui acrcdi proportio promota. 

cllipfis KLMN. atqiieidcmdicendum in Parabolis aut 
Hyperbolis : Infcribatur elJipfi & Parabola?;, ac Hyperbo- 





laranaloga: KjM.figuramUitorum angulorum 5 & numero 
pariumqua: maioi fit magnitudinc Z. minorc quam ipfa 
EUipfis aut Paiabolaaut Hypcrbola data fitquc diLta fi- 
gura KOLXMPNQ^Hinccirculo ABCD. infcribatur 
Polygonumlimilitcrpolygonocllipfcos qucd fit AFBG 
CXDL f acquod dccliipli dicitur intcJligatur dc Para- 
)4 hiiius. bola&Hypcrbola analoga ) Quoniamcll vtFLad OQ^ 
ita polygonum Al BGCXDL acl pt)Ivgonum KOLXMP 
NQjc vt PL ad OQ^ita ponitur ciiculus ABCD. ad ma. 
gnitudincm Z. crit vt polygonum Al BGCHLL ad poJy.- 
gonumKOLXMPNQ^itacirculus ABCD. ad magnitu- 
dinem Z. & permutandO:> vtpolygonum AFBGCHLLad 

circulum 
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circuliim ASCD.ita polygcnum KOLXMPNCL ma- 
gnitudinoHi Z. fcdpoIy^oniTm AFBGCHLI.. elt minus 
circulo ABCD. igitur &pclygonum KOLXMPNQ^eft 
minus magnitudinc Z, oftcnfum autcm cft & maius : qucti 
eftabfurdum j ncn igiturminor eftmagnitudo Z. ellipfl 
KLMN. Quo vcro modo piobauimusnon poffe efTc vt 
FL ad OQJta circulum ABCD. ad magnitudincm minOr 
fem ellipfi KLMN. itaoftendemusnonpcfrccfTcvtOC^ 
ad FL itaelliplin KLMN: ad magnitudincm circulo 
AECD, minoremjVtcuidcntcrconftat. 
- SitdeindcmagnitudoZ. maiorcllipfi KLMN. Cunu. 
crgo ponatur circulus AECD. ad Z. efle vt BD. ad LN. e~ 
rit & conucrtcndo z. ad circulum ABCD. vt LN. ad BD. 
ponaturvtZ.adcircuIumABCD.itaellipfis KLMN. ad 
magnitudinemaliquam j.critpcrmutandovt Z. ad EHi- 
pfin KLMN. ita circulus ABCD. ad magnitudincm 3. fcd 
Z. ponitur maior quam ellipfis K LMN.crgo maior eft cir- 
culus ABCD. magnitudine^. Quareerit vt LN. ad BD. 
itacll pfisKLMN. ad magnitudinemj.minorem circulo 
ABCD. Qjtodcftabfurdumj&contraidquod in finc pri- 
ma^partis huius probatum^cft. Ergo circuli atquc elli- 
pfes analoga: &c. Quod erat dcmonftrandum . 

Idem fcqucturfi mter a?qualiter diftantes diametros 
tirculusatquc ellipfisjParabol^ item atque HyperboJ<e 
analoga^defcribantur. 

COROLLARIVM. 

Hlnc cdnHdt tirculos atque ellipfes AnalogAs inter eap 
dem ftarallelas motu aquidiftanter proportionali de- 
firiptas ejfe vt ftcundas diametros : nam fecunda dtametri 
eiiam funt paralleU proportionales * 



THEO. 
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THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 

Clrculus & cllipfisanaloga; ParabolajitcmJ 
aut Hypcrbola: analogajintcrdiucrfas pa- 
rallclas motu Jcquidiftantcr, &a:qualitcr 
proportionali dcfcripta: funt inter fe vt altitu- 
dincs. 

^ Inter diucrfas parallelas defcriptaf Cmt Rgurx analog», 
circulus quidem & cllipfis ; Parabol:e item Hyperbolx 
AC. KM. motujequidiftanrer & xqualitcr proportionali 
ita reaxFV. Vl.parallclis proportionalibus OS.SQJinc 
.-equalcSj&BE.ED.ipfisLR.RN.atqueitadeinccps. Di- 
cocfrevtaltitudincmfigura; AC. ad altitudinem figur» 
KM. ita figuram AC. ad figuram KM. Si enim non ita fit ; 
vt altitudofigura: AC. ad altitudincm Rgurx KM. ita fiat 
figura AC. ad aliquam aliam magniti;dincm qua: fit Z. 
quarvclminor crit,vcl maior figuu KM.fi cniin cfict %~ 
qualishaberctfiguraAC. ad figuram KM. candcm pio- 
portionem,atqucidcocfirctfigura ACad analogam KM. 
vtaltitudo ipfius AC. adaJtitudincm ipfius KM. qucd 
non conccditur. Sit crgo primum magnitudo Z. minor 
quamfigLiraanalogaKM. cui infcribatur, fiuc dlipfis fit 
jme Parabola fiuc Hypcrbola ,figura multorum ansiilo- 
lorum,&numcroparii;mqua: maior fit maonitudine Z. 
qiJa-poniturniinerquamfiguraanaloga KM. &- Rcmx 
AC. inrciib.itur polygonum iiiiiiitcr ci quod in figura 
KM.quodfit ArBGLHDI. fccundum dcfin. 5. lu.ius,co- 
dcmpiorfiismodoquoin 15. huiusA" kcunda 12. cle- 
»;^'jf'^'">^i fcquctur abduOlionc ad abfurdum cfle AC. 
ip. W KlVI.figunsintcrfcvtaltitudincs. Nam qniacft vt alti- 
^arv^if''^ ''^f 'tudincm ipfius KM.ira poiygonum 

Al Ui3CHDl.adpolygonum K0LXMPNQ1& ^ t dicJla 

alti- 



7- 5 



I. huius. 
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sltitiido ad altitiidinem, ita ponitur figura ACad magnf- 
tudincm Z. crit vtpolygonum AlFGECHDL ad PoJygo^ 
num KOLXMPKQ^itafiguraACadmagnirudjncZ. & 
pcnnutando vt polygonum AFBGCHDl. ad figuram,* 
AC. Jta polygonum KOLXMPNQjid magnitudinem Z. 
fedpolygonum AFBGCHLL cftminusfigura AC Igi. 
tur&polygonum KOLXMPNQ^cft minus magnitudine 
Z.oftcnfamautcm&maius. QiK)dcft abfurdmn. Hinc 
codem prorfus modo quo in fccunda partc praxcdentis^ & 
in 2.numcro ducdccimi^ oftcndcmus m^gnitudjnem Z. 
non poffc clfcmaiorcm figiira KM. Igiturilli a-qualiscrit. 
Vtigituralcitudofigura: AC. ad altitudinem figura: KM. 
ita figura AC. ad Z.cTquaJe ipfi KM.ncmpeiid ipfam KM. 
Qupd crat dcmonftrandum. 

THEOREMA XXH. PROPOS. XXIL 

OMnes Ellipfes Parabola^, Hypcrbolir ana- 
loga: qua: motu ad datum circulum aut 
Parabolam aut Hyperbolam & arquidi- 
fl:anter3& a-qualitcr proportionali inter cafdem 
parallelas delcriptx funt , tum figurx dara: tum 
inter fe funt a:quales : itemquarum parallel^ li- 
ncx proportionales ad parallelas dat^ figurx 
candcm habcnt rationcm:,intcr fe funtarqualcs- 

InterduasparallelasAK. CM. defcriptus fit circulus, 
autParabola^aut Hyperbola ARCE. cuiusdiamcter ad 
parallelasrcdafit AC. &motuaut iequaliter ac a^quidi- 
ftanterproportionali defcribantur quotlibet ellipfes aut 
Parabola^^autHyperbolitanalog;^ KVNM. itanimirum 
vtomnes parallela? proportionales circuli parallclis elli-' 
pfium fint a'qualeS:,vt ipfx QB.BC.in circulo ipfis TH.HL 
in eJlipfi : item RD. DE. ipfis VL.LM.atque ita deinceps; 

aut 



5.1 $ Curui ac Tcdki proporcio promota. 

autccrtcfecundjc diametri ellipfium VM. VM. habeant 
candcm rationem ad diamctrum circuli RE.vel AC.atquc 





codemmodoinParabolis&HyperboIis. Dicoin primo 
calucllipfcs KN. tum inter fc ,tum circulo cflc zpcjuaJcsiin 
iecundo eafdem cllipfes effe intcr fc ^qualcsratquc cadcm 
rationeParabolasautHypcrboIasKN.analo^as tum in- 
ter fc tum datx AC. cffe ^quales ; in fecundo eafdem inter 
lecfle^quales. Nam cum in primo cafu parallcla' nro- 

•c. huius P°"'?"f'"TI.autVM.inclIipfi,paraIIdisQC:.autRE. 

• circujilmrarqualcsjfintautcm circuli& ellipfcs analo".^ 
t.pronunc. ^')fcr cafdcm parallclas vtparallela; proportionalcs; m^a- 
nifeftum cft circulum AC. cuiuis cllipfium , ipfafque inter 
le cHe a:qualcs. Quod fi carumdcm clliplium parallcla: 
proporr.onalcs VM. ad paraliclam RC. cindcm habcant 
rationcm , crunriequalcs inrer fe ; cum autcm fint ipix ad 
circuJum vt parallcl.c proportionalcs ad parallclas circuli . 
manircftum clt ipfas ad circulum eandcm Iiabcre ratio-' 

lnft!i:dum?'^"^^^^^^^^^ QupderSdc. 

THEO^ 



9- 5. 
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THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 



ELlipfis dato circulo analoga inter diucr(a« 
parallclas dcfcripta cam ^dcirculumratio- 
ncm habcr , quam fecundk diameter elliplij 
adrc6tam qua: altitudini cllipfis & altitudini fea 
diamctrocirculi fit tertio loco proportionalis . 

Sit cllipfisKN. dato circuIoYZ.analogafed interdi- 
uerfas parallelas conftituta . fitque fecunda diamcter elli- 
pfisVM.ciufquealtitudoperpendicularis AC. & altitu- 
do feu diametcr circuli dati YZ.fi^tque vt AC. ad YZ. ita 
YZ. ad aliam rcftam 
quampiam E. Dica 
cffc vt VM. ad E. ita 
ellipfin KN. adcir- 
culum YZ. fit eodem 
motu 3equidiftanter 
proportionali quo el 
iipfis KN. defcripta 
cft 3 dcfcriptus etiara 
circulus AC. crit vt 
diameter VM. ad 

diamctrum AC. itaellipfisKN. adcirculum AC* &vt 
quadratum diametri AC. ad quadratum diametri YZ. ita 
circulus AC. adcirculum YZ, vtautemquadratumdia- 
mctriAC.adquadratumdiamctriYZ.ita diameter AC. 
ad tertiam proportionalem E. Quarecumfit vt diametct 
VM. ad diamctrum AC. ita eUipfis KN. ad circulum AC» 
& vt A C. ad E. ita circulus A C. ad circulum YZ. erit ex a?- 
quali vt diameter VM. ad rcdam E.ita ellipfisKN.ad cir- 
culum YZ. Qupd erat demonftrandum . 




CoroJ. la 
hiiius . 

2. 11.^ 



Tt 



THEa 



53 Cu rui ac rc(5li proportio promota. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

Glrculi atqueellipfcs inarquales, itcm Para- 
bola^ , atquc HyperboLx analoga^ inter di- 
uerfas parallelas defcript^ habent ratio- 
ncm compofiram ex ratione altitudinum^ & ra-. 
tione parallelarum proportionalium. 

Sintcirculu5arqiiec!]ipfis ADG. ORV. vclduaePara- 
bola:ADC.ORV. vcldux Hypcibolit ADG.OaV. in. 
a?qualcs,ADG.maior3minarORV.fcdanaloj.2e3&duclce. 
fintinfigura ADG.parallcl^ BE.CF.DG. proportiona- 
ks parallclis PS. QT.RV. vl^fintaltitudmcs AX.OY.qiur 
&diamctiifccan- A 
tcs paralielas pro- 
portionalcs. Di- 
co rationem figu- 
ra:OKV.adfigu. 
ram ADG. cfle 
compofitam ex ra- ] 
tione OY.ad AX. 
&rationeRV.ad 
DG. Sumantur 
circa AX. rcd^e 
HL.IM. KN. 
qualcs ipfi PS. 
QT. RV. Erit 

AKN. figura analoga ipli OKV. vtcxdemonftratis fupe- 
rioribuspropofitionibus conftatiquare vt AX altitudo 
ad altitudincm OY. ita figura ADG. ad figuram ORV.vt 
co nftat cx 2 1 . huius , & v t KN. id cft R V . ad DG.ita figu-^ 
ra AKN. ad figuram ADG. vt probatuni eft 20. huius.Er- 
go cumfitvtfiguraORV.ad figuram AKN. ita OY. ad 









L\ \ 




M\ V 
X \ \ 












At 
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AX. & vt figura AKN. ad figuram ADG. ita DG. ad KN. 
erit ratio OR V. ad ADG. compofitacx rationibus OY.ad 
AX.& KN.id eft R V.ad DG. Qi^od crat demonftrandum. 

S C H O L I V 

HA6fenus egimus de fiq^uris qu.t motu ita fiunt , vt ea* 
rum dtametrt i-n tJtfdemrattones dtuidA?2tur Jppcjue 
dtametrt chordas paralUlas ettam proporttonaltter dimdant. 
Nunc tranfcundum ad tllas quasdefmttone fcxta hutusde- 
fcrtpfimus yin quihus chord.t vnius figur^ circa alterumex- 
tremum diametri circumtiolutA in pertpheriam fgur^ 
terminat£'^chordis altertus figura motu paralLelo dclatts ac 
per prioris pertfhertA punda tranfeunttbus fnm proportio-^ 
nales • 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

SI motu ad chordas circuIiconiiin6las a:c]ui- 
diftanrer proporrionali Conicoidesprmium 
delcribatur illud eft Parabola. 

Sit Conicoides primum QpF- inter duas parallehis 
AO.BF. dclcriptumcuius vcrtcx O. diamtter OP. oidi- 
nacim applicata^ LI. MH. ipfi BF- parallclit . Dicc Coni- 
coidesQOF.cftcParabolam. SitprimumOP. diameter 
adcxtremasparallelasperpendicularis^&intra duas pa- 
raiJclas A O. BF. defcriptus fit circa diametrum AB.ad cx- 
tremas AO. BF. orthogoniam circulus A.DB. & produda: 
IL. HM. fcccntperipheriam circuli in E. D. & diametrum 
in T. R. &conncdantur AE. AD. item BE. BD. erunt ex 
dchnjtioned.huius^rca^LI.MH. rc(ftis AE.AD. pro- 
poJ tionalesifintautemprimum a:quales:ent vt quadra- 
tUin MH. ad quadratum LL ita quadratum AD. ad qua- 
dratum AE. fedquadrato AD. iequale cft rc(ftanguluiii^ 

Tt a BAR. 



5 3 1 Cumi ac tcdli proponio promow. 

BAR. & quadtato AE. fc^adnguliim B AT- ( nam in trian^ 
^ gulis redlangulis BDA. BE A. ad D. & E. in quibus ad ba- 




fcsdemiflfefuntpcrpendiculares DR.ET.cx hypothcfi, 
cllvtBA.adAD. ita AD.ad AR.& vt BA. ad AE. itz 
J AE. ad AT. ideoquc quadrata A D. A E.rcdlangulis BAR* 
ii! BAT.iequaliafunt ) igiturvtquadratum MH. ad qua- 
dratumLI itarcaangulum BAR.ad rcftangulum BAT. 
lemm, fed rc^tangula BAR. BAT. rc^angulis POM, POL. fimi. 

huitts. liafunt ( NamvtBA^ad AR.itaPO.adOM. &vt BA. 
jxfiiaic. I. ad AT. itaPO.ad OL.fimilia igitur funt rcdangula BAR. 

POM.&PAT.POL. ) cftqucvtBA.primaad PO. fc- 
li. 6. cundam , ita BA. tcrtia ad PO. quartamjcrit vt rcdtangu- 
lum BAR. ad rcftangulum POM. ita rcdangulum BAT. 
ad rcdangulum POL. & permutandoj vt rc^aangulura.- 
BAR.ad rc-aangulum BAT.itarcAangulum POM.ad rc- 
aangulumPOL.fcdredangulumBAR. ad redanguUmi 
BAT. paulo ante oftcnfum cft cffc vt quadratum MH. ad 
n. 5. quadratum LL igitur crit vt rcCtangulum POM. ad rc 
aangulumPOL.itaquadratum MH. adquadratum LL 
,. 4. fcd vt rcsaangulum POM. ad rc^^langulum POL. ita ( po- 
ritacommunialtitudincPO.) MO.ad LO. igiturquadra- 
tum MH. ad quadratum LL cft vt MO. ad LO. Lim vcro 
fiat vt PO. diamctcr Conicoidis primi ad BA. diamctrum 
circulijitadiamctcrcirculiad tcrtiam OV.qiur ipfi PO. 
in vcrtice O. aptctur ad angulos rcCtos , & fit AX. a?qu.-lis 
0. jpfi AB. quoniamcft vtPO. ad AB. ita AB.ad OV.crirre- 
^tungulumPOV.quadrato BA. arqualc. Rurfus quoniam 

prc- 



L I B E R V- nj 

proportionalitcrdiuife funt BA PO. in pundis T.L. c- 
iruntrcdangulaXAT.idcftBAT. &VOL. ^qualia^rc ^^^^ 
ftangulo aucem BAT. ^quale eft quadratum AE. vt fupra 
oftenfum cft y & quadrato AE. quadratum LL cum arqua- «lcfinir. 6. 
Ie$ fint 3 cx dcfcriprionc, AE. LL Igitur rcdangulum 
VOL. quadrato LL a?qualc cft^ 

luam vcro conftatcx 52. i. ConicpofleinueniriPara- ^^'^'^^^^ 
l>olam cuiusdiametcrfit data OP. vertc^ puncftum O. tcr- 
jninus ipfiusOP. DuiSa vcroquselibctvt QP.a fe(iliono 
ad diametrum in angulo redlo QPO. poffit rccaangukm 
PO V. fub diametro PQ. & re^^a illi perpcndiculari OV, 
qux ciit latus rc<aum ex 1 1. 1. Conicorum . inucnta iam ' ^'^-^^^'^^ 
fit3& imponatur Parabcla Conicoidi primo; congruent 
PO. Conicoidi &PO. Parabol^cum^qualespofita^fint : 
jtemQP.vtriufqucfigur^jCumtamre^l^je QP.quam an- 
guli QPO.pon.?.ntur ^iequales : dcnique candcm ob caulam 
conuenicnt OV. in vtraquc figura. Igitur auc congruet 
toti Conicoidi ParaboJa jaut minimc. Ponatur primum 
Jion congrucre,& vbi dcficiunt applicetur ordinatimLlY. 
x}UcT fccet Conicoidislincam curuam in punclo 1. Parabo- 
Ix vero in y.Qjoniam in vtraquc figura O V.eft rcdla iux- 
ta quam poflunr ordinatim applicatar 5 & 5 vt paulo a nro 
oftcufum eft.^rcdangulum LO V.^qualceft quadrato LI. 
&rcftangulumLOV.iequalceftquadraro LY, ^qualia^, ^•-^•^^i<^- 
funtquadrata LLLY. pars&rotum: Quod cftabfurdum: 
Congrucnt igixur Conicoidcs primum & Parabola crgo 
arqualiafuntj&in vnam figuram coincidunt. 

Scd Conicoidesprimum ^fit non QOF. fcd CNY. 5;^ 
^ngulus CYN.quicumq; & Tc£tx GO.KS. NY.cum rcdis 
LL MH.PF. continuat;^ iplis AE.AD. AB. idcft LI.MH. 
PF. proporrionviks. Dico etiam CNY. cffe Parabolam. 
CumcniinparaiJc]a?fint OC. QY. &proportionalcs OL. icm. i. 
LM. iMP. ipfis CO. OS. SY. itcm proportionalcs LI.MH. . 
PF.ipfiGO.KS.NY. crufigura CNY. adParabolam^ tlim!' 
QOF. analoga^acmotua^quidiftantcrad Parabolam pro- defin. i. 

por- huius. 



n 



5 j 4 Curui ac rcdi proportio pro mota* 

id.huius. portionaliprocrcataJgitur&ipfacftParaboIa. Qnare:; 
Conicoidcs primum cft Parabola. Qupd demonftraro 
oportuit. 

Vocetur autem ParahoU. 

COROLLARIVM. L 

EX dilHsmmtfeHumeB JidiameterParahoUpO,Jit per^ 
pendicularis ad re^as' AO. BF, & re£t.ii LI. MH. PF. 
chordis AE. AD.AB. ^^uales.re^angulum POL. effe ^tqualc^ 
54. I. quadrato LI . & recl anf^ulumPOM .rjuadrato MH . Cumenim 
^quales ftnt PO. BA. S^OL. AT .ert^nt rectangula POL. BAT. 
^cqualia^at re6iangulum BAT. quadmto AE, quadratum 
AE. quadrato LI. aquale ef : Aqualta igltur funt re^angu^ 
lum POL.e^ quadratt:m LI. atque eanden: ob caufam ^qualid 
funt re^angulum POM. (jrquadratum MH^ 

COROLLARIVM. 11. 

APerte etiam deducttur ,immo cum propoftione conue^ 
ntt quod fcquitur : Ji tn Jinus arcuum ctrculi produ- 
lios ,ex ptm6tts in qutbus dtametrum fcant chorddt corum- 
dcm arcutmi , tcI chordis prcporttonalts transferantur ^per 
earum extrema tranjiens linea curua Parabold ej} . Vt tn 
fgura pYima dcfintttonts 6. hutus j Ji fmictrculus ACB. f- 
cetur tn quotltbet arcus AD. AE. AC. AB. quos fibtendunt 
chordx AE.AD AC. AB.cr ftnus EL, DM.CN. cr tangens 
FB. tn quibus produi^tis acctptantur LI . MII.NG. BF. tpjis 
AE.AD.AC.AB. proporttonales , curua Itnea AIHGF. per 
extrema tllaruin Itncdrttm tranjicns cH Parabola : hoc enim 
tpfum fub aliotttulo tn propojittcne dcmonHratum cji. 



c 



COROLLARIVM. III. 

Onftat cti.mi rx fltifna p4rte propofitioKts , omfjcs P4- 
rabolas qux motu ad cbordas circuU coniMhcfas prO' 

du. 



t 
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ducUHtur e£i anatogas ; atque ideo qu^ fupra de Farabolis 
analogis di£ta funt illts conuenire . 

THEOREMA XXVI- PROPOS, XXVL 

SI a circuli verrice dudtc^ chorda^ a^qualium 
arcuum peripheriam lccentin pun6lisac[ui- 
bus in lcqucntes ac maiores chordas pcr- 
Pcndiculares ducantur ^ qua^ in (inus corundem 
arcuum a puncSlis in quibus diametrum fecant; 
hinc inde transfcrantur : Curua linca pcr earum 
cxtrema rranfiens eft Parabola. 

Sit circulus ACF.cuiusdiametcr AF. vertex A. diui- 
daturfemicirculus ACF. in quotcumque partcs «qualcs 





i-Tl 




/ f- Yh / 
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AB.BC. CD. DE.EF.qu«conne(ftanturchordis AB.AC. 
AD. AE. AF. &ducantur finus BN. CM. DL. EK. (quoj 
cliainvJwapun<fta NMLK. produxirauj ) abcxrremis 

pun- 



3 5^ Cumi acrcdi proportio promota- 

pun(ais B. C. D. E. chordamtn^in quibus periphei iam fc- 
cant^ducantur in lequentes chordas perpendicularcs BG. 
CH. DL EK. qux transfcrantur in finus a pundlis N. M. 
L. K. ita vt NO. MP. LQJCE. ipfis BG. CH. DL EK.fint 
«quales. Dicolincamcuruam AOPQE.cflcParaboLim. 
Sumantur chordis AB. AC. AD. AE. AF. ^quales in fr- 

Tfum nubus produ^isNS. MT.LV. KY.manifeftumeft quod 
* perpunfta A.S.T.V.Y.Z.tranfibitParabola. Hinccum 

^7. iqualcs pofici fmtarcusBC.CD. DE.EF.sequalcs^erunc 
an?uH BAC. CAD.DAE.EAF.a?quaIes idcoque ia trian- 
gulisrevaangulisGBA. HCA. IDA. KEA. rcliqui angulr 
adB. C.D.E.a^qualesacomnia illa triangula fimilia: vt 
4- igitur AB. ad BG. ita AC. ad CH. & permutando vt AB. 
adAC.ideftNS.adMT. itaBG. adCH. ideft NO. ad 
MP.Eodcm modocumdequiangulafint triangula ACH. 
ADLeritvtAC.adCH. ita AD. adDL & pcrmutando 
vt AC. ad AD. id eft MT. ad LV. ita MP. ad QL. atquc 
cadcm rationeprobabimuscftcvtLV.ad KY.ita LQ^ad 
adKE.velKR. cumigitur Parabola fit data ASTVYZ^- 
fitqucvtNS.adMT.itxNO.adMP. & vt MT. ad LV. 

. . . ita MP. ad LQ^ vt LV. ad K Y. ita LQjid KE. erit figu- 
raAOPQE.dat^parabolcASTVYZ- analoga, idcoc^uc 
Parabola . Quc)d erat demonftrandum . 

COR OLLARIVM- 

EX dcmonftratis fe^mt^^r Ji re6ljt AG. AH. AI. AK , in 
- finus NB^ MC* LD. KE. ordine trMsferAntur , Imearn 
^uruanf per tllartim extrema tranfcuntem efe Parabolam^ • 
l^arn tn tjfcie?n triangulis Jtmiiibus ABG . C AH . DAJ . EAK. 
ift vt AB. ad AC. tta AG. ad AH. dr W AC. ad AD. it^ 
AH. ad AI, fc deinccps yquare fcquttur id quod prope^ 
ftum eH r eodem modo quo tn propojittonc tnrelfts BG.Cff^ 
DI. £K* tn ftnus translattJ • 



THEO- 
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THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVIL 

P\rabola rcclta ac circulo cTquichordis , cfi: 
fedtio coni a^quilateri cuius bafis eft cir- 
culus hubens diametrura diamctro circu- 
li congenei duplam , diuidens illum circulurru 
pcr centrum. 

Sint inter parallclas AO. BF. circulus cuius diameter 
AB. congcnea Parabola QOF.cuiusdiamctcrPO. 
advtramque paraHelarum (icrecta. Hinc centro H. 




fcmidiametroHG. qua? ipfi AB. fit ceqinlis ^ dcfcri- 
batur circulus Df EG. quifit bafisconi ^equicruriscuiu^ 

V u vertcx 



i. 6. 



338 CuruiacrediprGportiopromota. 

vertcx A fcccturque plano pcr axem quod feaionem.. 
}a t tHingulumlquicruretDE. Duaaque per cen- 
mm diamctrorHG. ad DE. pcrpcnd<culan ,& diu.fa. 
DC. bifariam I. fccctur altero plano tran cunte per rc 
dam FG. &rcdamlH. qua: cumfitparallelaipli Cb. 
dcfinic. ( „am diuifa DE.bifariam in H.& DC. b^ariam m I. 
cxhypothcfi,critvtDH.adHE.uaDI.ad IC. idcoquo 
mrallcla-lH.CE. ) conflatfcaionemFIG. qux fit il o 
, . Con.c. ph o clfc Parabolam. DicoParabolam FIG, Parabol^ 
QOF congruercidcoquevnam&candem cfTe ffguram. 
dcfin. ;^rm'cumUptaruHG.^qualisAB.critGF.qu.Tdup^^ 
cftipfiusGHjetiam dupla ipfiusAB. fcd ipfius AB. du- 
pla cft QF. exldcfcriptione-.igitur a-qualcs funt bafes FG. 
OF. duarum Parabolarum . Rurfus quia parallela eft IH. 
Cor. 4 6. i^HCE.erunttriansuIaCED.IHD.fimilia^quarevtCE. 
adED.italH.adHD:.Tqualcsautcmfunt CE.ED. igi- 
tur .Tquales IH. H D. fcd ipfi HD. cft a:qualis AB. cx hy- 
, pothefi , & ipfi AB. rcda OPJn parallclogrammo ABPO. 
LualcsigiturfuntdiamctrilH.OP. Parabolarum FIG. 
QpF.fcd&anguIi FHI. QPO. rcfti funt^hic cx hypo- 
thefijillcquiacum conusfu xquicruriscfuntrcdx a ver- 
tice C. ad punaa D. F. E. G. arqualcs , in trianguhs igitur 
CFH CGH. habcntibusduoIatcrarH. HC. duobus 
GH. HC.a:qualia . & bafim FC. bafi GC aqualem.erunt 
,0. dcfinir. &anouli FHC.GHC. a:qualcs,ideoquc redi ;atque co- 
i.dcfin.n. demmodooftcndcnturrc^^i DHC.EHC.icaa iguureft 
& 4.prop. i^,nu,j,DFEG. Quarectiam rcc^im cft planum 

CDE. planoGDFE. Igitur &phinumGDFE. ipfi plano 

CDF. rcaumcftjcumigiturieaaFH. hiciat angulos rc- 
aoscumDE.C A. inpunaoH. infiftctplano I^CE. ad 

jifin.' u. angulosicdtos :quarc fcquiturangulum FHl.cflcrcaum. 
Dcnique fi fiat vt quadratum DE. ad rcaangulum DCE. 

n.i.Conic. lij^j.^ iQ crit KI. huus rcaum , aquale ipfi IC. 

( namintrianguloicqukrure DCE. quadratum DE. rc- 
aanguloDCt.xquakcft ) idcftipfilD.idcft iph DH. 

id 
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id cft ipfi ABjpfi autcm AB.cft etiam a?qualc latus reftum 
PV.ParabolajQOF. ( namfifiatvtPO.adBA. itaBA. 
ad aliam OV. erit tertiailla OV. latus re^aum Parabol^e 
QOF.feda?quaIesfunt BA. PO. Igitur^tquales funt OV. 
PO.ideftBA. ) ^qualiaigiturfuntlaterareda OV.KL 
Ex quibus per impofitionem facile colligitur identitas Pa- 
rabolarum FIG. QOF. Nam reda PO. rcft^ a?quali HL 
CongruetjitcmanguIusadH. anguIoadP. &re(ftaQF. 
rc£tx: ^qualiFG.&angulusrcdusPOV. rcao HIK. 6^ 
O V. ^equali IK. Quare& curua QOF. curu^ FIG. con- 
gruet. Si enim nondicantur congruere fict abdu^Sio ad 
abfurdumeodemprorfusmodoquo i6.huius.Congruent 
igitur : ergo eiidem erit figura QOF. ipfi FIG. Qupd erat 
dcmonftrandum. 



if. huaij. 



THEOREMA XXVIIL PROPOS. XXVIIL 

SI motii ad chordas Parabola: arquidiftanter 
proporeionali Conicoides fecundum delcri- 
batur: illudent Hyperbola. 

Sint dui^ parallela: AO. BP. intcr quas dcfcripra /it Pa- 
rabola CAD. & motu ad ipfms chordas a?quidiftanter pro 
portionali^ iuxta modum traditum dcfinitione 6. huius 
dcfcriptum fit Conicoides fccundum QOG. Dico illud 
clfc Hypcrbolam . Parabola^diametcrfit AB. Conicoidis 
PO. vtraquc primoperpcndicularisad AO. &BP. Produ- 
i5ti autem PO. in R. accipiatur illi a:qualis OR.& ipfi OR. 
fit pcrpcndicularis & a^qualis OX: & applicata? ordinatim 
LLMH. producantur^dum Parabol^diametrumfcccnt in 
L. V. &ipfiuslineamcuruamin E.F. &ducantur chordic 
AE. AF. A D. quiv primo ponantur orquales ipfis LL MH. 
PG. QiK)niam RO.poniturajqualis ipfi 0P.& OP.a^qua- 
Jis cft ipli AB. crit RO,a?qualis ipfi AB.fcd & .vqualcs fiint 
OL. AN. redangula igitur ROL. BAN. ^qualia funt: fcd 

V u 2 ret^tan- 
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5 4o Cu rui ac re<ai proportio promota. 

CoroU.t.i?.^r.,„^uIoBAN. squale eft quadratum NE. Igitur rc 
'^"'"^ • Sfn^ulum ROL. ^qualc eft quadraco NE. At quadratum 





47. 



AE eft .equale auadratis AN. NE. & quadrato AE.eft 
quale LI. cum AE. LI. pofir;^ fint arqunks crgo qiudra- 
?umLI.cft£cqualerc(aanguloROL.&quadratoAN. id 
eftOL.fcdrcdanguloROL.&quadratoOL. a:qua lc cft 
rc-aangulumRLO. igitur quadratum LI. cft a:qualc rc- 
dangulo RLO. Eodcmque modo oftendemus quadratum 
MH: cfic a^qualc rcftangulo RMO. vr iguur rcftanguium 
KLO. ad rcdanguliu-n RMO. ita quadratum LI. ad qua- 
dratum MH. CumqucarqualiafintrcAangulum RLO.& 
quadratum LI. & arqualcs ctiam pofita- RO. OX. pptct ci- 
fevtrcctangulum RLO. ad quadratum LI. itaRO. ad 
OX. Qua^ proprictatcs ctiam in Hypcrbola dcmonftratx 
funtlib. I. Conic.prop.2i. Vocctur autcm RO. tranf- 
ucrfum figur.v latus & OX. rcdum . Hinc codcm prorfus 
niodoqwo vltima partc ly.huiuSjdemonftrabnmis Co- 
nicoidts fccundum cfTe Hypcibolam. Conftat cnim ex 

53- 
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L I B E R V. 



341 



53.1. Conic. poflfe inucniri Hyperbolam cuius latus re- 
ftum OX. tranfuerfum OR. & diameter OP. Dudta vero 
qualibet PG. n fcAione ad diametrum in angulo GPO. fit 
vt RO. ad OX. ita reaangulum RPO. ad quadratum PG. 
congruentred^eOP. Hypcrbola?inuentie& OP.Conicoi- 
disfccundi^cumfintarquales^itemreda? PG. Hyperbolce 
& PG. Conicoidis^eo quod fint £equales5& anguli ad P. ar- 
quales^& ob eandem rationem congruent OX. Hyper- 
bolcr&Conicoidis^&RO.vtriufquefigura? . Ergovcl fi- 
gura: totde congruent > vcl minimcf. Ponantur primurn non 
congruercj ac vbi deficiunt applicetur ordinatim LIY. 
qua* fccet Conicoidesin I. HyperboJam in Y. Quoniam 
in vtraquefigui a OX.cftrcdaiuxtaquam po^Tuntordina- 
tim applicatie3& KO. latus tranfuerfum; erit ex paulo 
antedemonftratis^ vt RO. ad OX. ita rcdangulum RLO, 
ad quadratum LI.& vt RO.ad OX.itare<ftanguIum RLO. n i.Coni^ 
adquadratumLY. c-equalia igitur funt quadrata LLLY. 
pars&totum :quodeftabfurdum. Congrucntigitur Hy- 
pcrboU ac Conicoidcs fccundum : crgo in vnam figuram.. 
conincidcnr ^quarc Conicoidcs fecundum rc(5ium & cir- 
culoc^equichordejcft Hyperbola. 

Scd Conicoidcs fccundum fit non QOG. fed TZK. \^ 
angulusTKZ.quicumquc^acred^S^. D7. KZ. cum re- 
aisLL MH. PG. continuat.T3ipfis AE. AF. AD. ideft 
LL MH. PG. proportionalcs . Dico etiam TZK. efie Hy. 
pcrbolam . Cum cnim parallcl^e fint OT. PK. & propor-^:^^""^-i-^"- 
tionales OL. LM. MP. ipfis TS. SD.DK. itcm proportio- 
nales LL MH. PG. ipfis S4. DT. KZ. crit figura TZK. ad 
Hyperbolam QOG. analoga^ac motu a:quidiftanter ad defin.5.hn-. 
Hyperbolam proportionali procrcata :igirur & ipfaHy- ^^^^^ ^ 
pcrbola. QuareConicoides fccundum eft Hyperbola. ins."*^' 
Quoddcmonftrareoportuit : Vocetnr HypcrboUconchor-* i7.huius, 
diHm prima • 



1 41 Cumi 4C redi pToportio promotai 
COROLLARIVM I. 

COftJf^t ex vltmd pdrte hnms propofmonis ,omnes Hy- 
perbolas qut metu ad chordas paraboU comunctas a- 
qmdtHanter proportionalt producmtur efe analogas ; tdeo^ 
que omnes affemones Hyperbolarum analegarum tUts con- 
uenirc^* 

COROLLARIVM II. 

MAnifefium item eft f diameter HyperboU VO.ftt per- 
pendtcuUris ad extremas paralUUs , & re£i£ LI. 
MH. PG. ipfts AE. AF. AD. .tquales , rcclanguU RLO. RMO. 
RPO. quadratts LI.MH.PG.fnguU fngults effe <cquaU^^; 
Hoc enim in propoftione probatumcB . 

COROLLARIVM III. 

DT.nique ^ quod ettarn de ParaboU in 25' hutus anrtotA' 
tum esi , f in ordmattm avpltcatas ParaboU produ- 
ffas expuncHs tn quibus dtatnetrum ficant chordx Parabo^ 
Uy-vel chordts proportionalcs transfcrantur ,per carum c.x- 
trcma tranfiuntem curuarn cfe HyperboUm . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

HYpcrboIc piima,rc»SlangLila , ac Paiabo- 
boLc xquichoidis eft Icdio coni a:quiC" 
miis ledlangLili.cuius lacus cft xqualc 
compolitx cx (inu rcclo & lccante anguU lcmi- 
rccti in circulo,in quo diamcter clHatusconiar- 
quilatcri cums rcclionc fit Parabola,ac lemidia- 
mctcr diamctio ipdus Hypcrbolxa:qualis,itavt 
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L I B E R V- 343 

'dicla fedio tranfcat per lineam a^qaidiftantetTL» 
rcd:a: dudra: a vertice ad ccntrum bafis , & ab. 
fcindentem ex latcrc coni ad vefticcm tertianu 
ipfius lateris partem, 

SitinterduasparallclasBF. AG. parabolacongenca^ 
ABC. cuiusdiameteradparaUelasrciaa BD. Itcmcon^ 
gencarum prima Hyperbola EFG. cuius diamcter FH. ad 
parallelasitidcm reda.v&inqualibctlinca rcaafumatur 
IK. dupla iplius BD. aut FH. fuper qua erigatur triangu- 




lum ^equilaterum ^ circa quod vertice L. bafi IK. axe LM. 
perpcndiculari ad bafim intelligaturdefcriptusconus se- 
quilaterus^ in quofedio tranfiensper verticem & diamc- 
trum bafis fit idcm triangulum i^quiJatcrum LIK.cuius 
latusLK. diuidaturbifarianiin N. &connc(ftatur NM. 
( pun(ftum autcm M.dfuidn bufim IK. bifariam ) manife.schol.in i$, 

Itum I- 
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5 44 Curui ac rc(fli propottio promota . ^ ■ 

i^.hukjs. eft fe<aioncm tranfcuntcm pcr ^«''^^^^.^"["P"- 
ficicconiparaboIaABC, DucatunpfilK pan^^^^^^ 

fecans axcm fcu pcrpcndicularcm LM.m T. & ^1. m 
0.acccntro N.dcfcribaturcirculus OMKL. qui 9^^^^^^ 
tranfibit pcrM.K.L. Cum cnimd.uifafitbif uuni LK. 
in N.erunt LN.NK.sequalcs, & cura NO. parallcla fit ipfi 
Z.&4. 6. iK.eritvtLK.adKLita LN.ad LO.^qu ilesautemfunt 
LK.KI.a.quales igitur LN.NO. fcd & NK. NM^^qualcs 
funt,mcdietatesnempexqualiumlatcrum LK. Kl. hlinc 
ducaturpercentrumSNV.ipfiONI.peipendiculans,<S;_ 
per V.ad SV. perpendicularis P VQ^angcns cnculum la- 
V.infinita ,cui occurrat SO.in P. f^cans LR. in X. & reaa 
XNO in a Quoniam parallel» funt ON. IK. cftque rc- 
ausa^Tgulusad M. cxhypothefi ctiam re<auseritan§ulus 
adT. Idcoque diuiditur bifariam ON.inT. Adharccimi 
an<>u]us ONS. fit redus cx hypothcfi,& latera NO. NS. 
a:qualia crunt anguli NOS. NSO. fcmircai . Itcm cum^ 
tmnc^ula OTX.NTX. habcant circa angulos rcdtos ad T. 
latcraOT.TX. latcribus NT. TX. a^qualia,cruntbafes 
OX.NX.xqualcs&angiiliTOX.TNX a-qualcs ac fcmi- 
rc(ft.,ideoqi OXT.NXT.fcmirtai,angu!us igiturOXN. 
rcduscft. Scd& cumcidcmON. pcipcndicularcs fmt 
LT.SN. paralcIL-e funt LR. SV. quarccum anguliisad V. 
rtdus fit , rcaus cft ctiam angulus XRP. XR QJcd angu i 
ad X. oftcnfi funt fcmiicdi . igitur funt & icmiredi anguli 
ad PQ^ Ifofcclcs ciqo cit triangulum XPQ^^cuius latus 
XQ. componiturcx r A,i XN.qua^ cft finus anguli lcmire- 
ai XQN.&cx rcdaNQ;_qua'cft fccansanguh fcmiicdi 
VNQ^^^r "'1'" lcmircCtus fit XNS. ctiain angulus ad 
veiticcm VN(:i^cft fcmircdtus,cuiiistangcns VQ;_fccans 
NQ^ac ipla XN.'cft tcrtia pars totius X(^ prodiiCta cniin 
NX.duu. tangcnti fcmircdi -SZ. occurrat in Z.crit NZ. fe- 
cans lcmirc(5ti,ac tam angulus SNZ. quara SZN. in triaH- 
gulo NSZ. icmucct ,idcoquc xqualcs NS. SZ. fcu & rcdi 
luntanguUNSZ.NXS.vtigiturNS.a-qualisadaqualcm 



l6. 4, 



Sehol.in 16, 
I. 



19' I 



15- 1 



8 6 
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L I B E R V. 34; 

SZ. ita NX.a:^uali$ ad ^qualcm XZ quarc NX. cft me- 
dictas fccantjs lcmjrccfti NZ. id cft NQ^ac proindc tcrtia" 
pars totius XQ^) lam vciocirca vcrticcin X. axcm XR. 
arculumquccuius diamctcr PQ^vcrtamr trianoulum^ 
XPQ^cfFormabitur Cohus PXQ^a^^quicrurisrcdangu- conic 
lus 3 cuius latus XCJ^compofitum cx finu rcdo XN. & fc, 
cante NQ_angulifcmircxai incirculoSOV, ac diamcter 
circulicftLK.latusconiiequilatcriLlK. cuius fc^iono 
NM.fit Parabolacongcnca. Sitautcmidcm triangulum 
XPQ^triangulun^i pcraxcm, acperdiamctrum bafis,& 
lcccturconusfccundumrcdam NV. qua? produdla pro- 
dud^PX.occurratinS.Manifcftum cft fcdioncm tran- iz.iXon^ 
feuntcm pcr V. cflTe Hypcrboiam.nam fcc^ionis diamc- 
tcr VN. produfta cum iatcre trianguli PX. conucnit in S. 
cxtra vcrticcm, qua: femidiamctro circuJj SO V. cfta^qua- 
lis,&abfcindit cxlatcrc XQ_vcrfus vcrticcm rca.inu 
XN. qua^cft tcrtia parslatcj is XQ^ Dico MypcrboJaiiu 
cuius diamctcrNV.c/fccandcmHypcrboIit FG. Fiate- 
nim vtquadratumLR.adrcaangulum QRP.ita SN. ad 
aliam lincam NY.ciit NY.Iatusrcehim SN. tranfucrfum, 
fcd q uad ratu m L R . rcdan g ulo QR P. eft a:q ua Jc ( oft cn- 
f^cnimfuntcxquaJcsQR. RL. &RL. RP. ) igiturlatus 
tranfucrfumSN.cftiequaJcrctao NY. & vtrumquc dia- 
tnctroNV.fcddiamctcrNV.cfta?quaIis diamctro Para-r,r, dcRnh 
bolx NM. id cft ipfi BD. cx hypodicfi 5 & BD. diamctro 
Hypc^rboJcT FH. Igirur HypcrboJ.T Ll G. & N V. habcnt 
;rqualcm diamctrumjfcd m HypciboJa EFG. Jatusrc- 
(ftum 3 item tran fucrfum funr .-equaJia diamctro FH.Jcrgo , ^iumj, 
latustranfuerfumAfcdum HyperboJ^tEFG.funt^equa- "'"^ 
JiaJateri rcdo & tranfuerfo Hyperbol;^ qu^ tranfit per 
N V. fcd & rec^tangnla ponitur vtraquc HypcrboJa ; Cum 
ergo HypcrboJieEFG. &qu<Tpcr NV. habcanr^quaJcm 
djamctrum^a^qualclatus re(5lum^«qualc tranfucrfuxiu,, 
jtqualcfquc anguJos cfficiant ordinatim appJicata: ad dia- 
mctrum nimjrumrcc^os^ Conltatcuidcntcrcx 53.1. Co* 

Xx nico- 



5.46 Curui ac icdi proportio pronioca . 

nicorum5& eximpofitioncjillas Hypcrbolas fibi congruc- 
re ideoquc vnam,& candcm cflc Hyperbolam. Quod fue- 
rat deraonftrandum • 

COROLLARIVM. 

HlHC aperte ctUigitur ft coms Ifofieies reBangulHS 
quilihet plam pertertiam lateris partem i-erfusver- 
ticem,axi farallelo fccetur , fi&ionetrt ejfi Hyperbelam, 
etngenearum prtm<e fimtlem . Vt f conus ififccles PX^ 





renangulus ad X. fumpta XN. tertia latcris parte ficetur 
plano per NV.parallelo axi XR. fidUoMNO. erttHyperbo- 
la fmilts HyperhoU EI G. Nam cum omnta in vtraque fi- 
ntilta d,mcrfirentur , ex diifts erunt & tpfit tnter fi fimtles. 

THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 

I re(3:a linca cxtra circulum ita moucatur, 
vt altcro cxticmo diamctrqm produ<^laiiu 

fccctj 



S 
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L I B E R V. 3 

fccecaltero tangat : &pcrpuna:a vbi ca diamc- 
trum lccat^reda ad diamerrumperpcndicularis 
contmuo moiaeatur tangcnti .-Equalis : linea ex- 
trcmitatcdiara: pcrpcndicularisdcrcripraeritlly- 
pcrbola conchordium prima., 

Siteirculus ACO. cuius diamctcr LO. perpcndicularis 
ad parallelastangcntes LM. ON. qu^ producarur extra 
pcriphenam,&moueaturtangensquxlibet a pun<5io L. 
verlus A. H. S. ita vt diametrum produdtam fccet in A* 





S 
H 
A 

1 M 




( G 
\ X 









ci-rculum tangatiii Q^Jiinc diametrum fecet in H. S. 
circulum tangatinR. T. &c.& per pun<5la A. H. S. mb^ 
iieaaircontinuo perpcndicularis ad diametrum tangen- 
tibus iequalis>nempc AI.fit^qualisAQ^ HK. ipfiHR. 
& SV. ipfi ST.& ZB.ipfi ZP. Dico lineam curuam LIK V. 
cffc hyperbolam congenearum primam . Sit defcripta.. 
circa LO. HyperbolaprimacuiusdiameterLO. eadem 
qiia?circu]iinqua fumanturreda? LF.LG. LX.LO. ipfi 
LA. LH. LS. LZ.arqualcs^ & .ipplicenturordinatim FD. 
GE. XY. crit rcdtaBgulum ZFL. a^quale quadrato FD. & 

Xx' 2 ZCl.^ 



I 
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54« Curui acreai proporcio promora. 

ZGL.a:qualcquadrato SE. & ZXL. ^qu^i-^^ju^^^^ff 
XY.atqicitadcinccps : RcaanguloautcniZrL.arqua- 
le, eft rcaangulum OAL. (arqualcs cnim pc.nuntur OL. 
ZL. itcm LP- LA. quarc c-equalcs OA. ZF. > & rcdangu- 
loZGL.rc<aangulumOHL. &recaangulo zXL. rcdtan- 
,j.hums .pulum OSL. &c. fed &reaan?ulo ZFL. xqualc cft qua^, 
dratum FD. &re<ftangulo ZGL. quadratumGE. & rc- 
aangulo ZXS. quadratum XY. &c. Itcm rcaangnlo 
56- 3- OAL. cft a-quale quadratum AQ. rcc^langulo OHL. qua- 
dratum HR. & redhxngulo OSL. quadratum AT ipfis .aiip 
tcmquadratis AQ^AR. AT. arquaiiafuntquadiata AL 
HK.SV. r n.imlincsALHK.SV. ipfis AQJ\R.A1. 
i.prwunc. pofitxfunt a-quales ) Igitur a piimo ad vltimum ,qua- 
drata FD. GE. XY. quadratis AI. HK. SV. &c. lunt 
«qualia,acproindexquales FD. GE. XY. ipfis Al. HK. 
SV. fed & iquales diametri OL. LZ. & .xquaks LF. 
FG. GX.ipfisLA. AH. HS. &rc<ftianguliad O. «5;^ 
Z. Igiturcx 53. I. Conicorum cx'did:is fupciionbus. 
pjopolltionibus , & 9. ac i 6. huius^xitct (i fibi imponan- 
turdua: turua: LDN. LKV. congrucnt intcr fe, idco- 
quc cum ADN. Cit congcnearum prima erit & LKV. Gon- 
chordium pnma. Qupd crat dcmonftrandum . 

THEOREMA XXXL PROPOS. XXXL 

COnicoicics tcrrium rcdangulum, Sc primar 
Hyperbolx xqaichordc cft Hyperbola, 
cuius latus rcdum cft xqualc lateri rcdo 
prima: Hyperbolxi tranfucrlum rcdi dimidium. 

Interduasparallclas AX.VM. dcfcriptusfitcirculu5. 
ASV. circa diamctrum AV. perpcndicularcm ad paralle- 
la» ) & circa candem diametrum Conicoidcs priTinint-. 
AFH. Conieoidesfecundum AKM. Conicoidestertium 
A YZ. Diuifaquc A V . vci bi grat u j in quotlibet & quas- 

iibct 



ceium.. 
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L I B E. R V. 

libetpartesin punAisB. C.D.ducanturordinatimappli. 
cata: BY.CZ.DO.&c.fccantes Conicoidea ordinc in pun- 
ftisB. R.E. I. Y. irem C.S.F. K.Z. & in 
pundtis D. T. S. L. O. &c. & a pundlo A, 
ducantur ad punda fcdionum chorda^ AR. 
AE.Al.AY. atqucitaavcrtice A. adreli. 
qua punfta inttlJigantur chorda? , quibus 
arqualcs crunt in ordinatim apphcatis rc- 
da* BE. BI. BY. nempcrcdla BE. ehorda? 
AR. reda Bl.chorda: AE.& rcda BY.chor. 
da^ AI. atqucita in reliquis^refta CF.chor- 
d;^AS. rc(ftaCK. chord^AF.&reda CZ, 
chordie AK. &c. vt condat ex dcfinitioni^ 
bus huius 5 ac defcriptione didarum %ura* 
rum . Hinc in V A. produda , & in pcrpen-. 
diculari AX. fumantur AN. AC^ipli VA. 
a^qualesjipfiufquc AN. dimidiapars Az. 
DicoConicoidcs tertium efTc HyperboIa> 
cuius Jatus rciaum AC^tranfuerfum Aa.. 



N 



4 t ft 
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3 ;o Cumi ac rcdi ptopertio promota.' 

Qupmam-^qualcsruntVA.AB.rccais NA. AB. erit re^ 
(aangulum V AB. a^quale rccaangulo NAB. fed re^langu- 
Coroll. I. loVAB.cft^qualequadratum AR. idcftBE. exhypo- 
,5. fauius. jj^^^j igjj^^rreainguIoNAB.efta-qualequadratum BE. 

47. I. quadratum autcm BE. cum quadrato BA.eft i^quale qua- 
drato AE.ideftpI. igitur rc^aangulum NAB cum qua- 
diato AB.idcftfecaanguIumNBA.cft a^quale quadrato 
BLfumaturN6,^quaris ipfi AB. quoniam quadratum^ 
BI. cum quadrato AB. cft ^quale quadrato AI. id cft BY. 
ex dcfcriptioncerit redangulum NBA. cum quadrato 
AB. id cft N6. nempe rcdlangulum 6BA. arqualc quadra- 
to BY. cum igitur diuifa fit bifiriiim N A.in puntto 2.5;^ 
vtrinqueaddita^fint^eqULUes AB.N6.idcoquefit vt 2A. 
Lcmm. adAB.ita2N.adN6. critvt rcdangulum 6BA. idcft 
5. huius. quadratumBY.adreaanguIum ^BA.itaNA. idcft QA. 
latus redum ad A2. tranfucrfum. Eodcm modo quoniam 
jequalcs funt VA. AC. rcdis NA. AC. erit rciilangulum 
coroll.1.13. VAC. arquale redangulo NAC.fcd rcdtangulo VAC.eft 
huius . ^equale quadratum AS. id eft CF. ex hypothcfi : igitur re- 
dangulo NAC. cft a^qualcquadratum CF. quadratum 
autcmCF.cum quadrato AC. cft a^qualequadrato AF. 
ideftCK.igiturred:anguIumNAC. cum quadrato AC. 
id cft reiftangulum NC A. cft a*qualc quadrato CK. fufna- 
turNy.o^qualisipfi AC. quoniam quadratum CK. cum 
47. j quadrato AC. cftsequalequadratoAK.idcft CZ.ex-de- 
fcr!ptionccritrc<5langulumNCA.cumquadrato CA. id 
cftNy.ncmpcrcctangulumyCA. arqualc quadrato CZ. 
Cum igitur diuifa fit hifariam NA. in pundo 2. & vfrin- 
que additxfint arqualcs AC. N7. idcoquefitvt 2A. ad 
Lcm. 3. AC.ita2N.ad Ny.crit vtrcdangulumyCA.idcft qua- 
huius. dratum CZ- ad re<5langulum 2CA. ita NA. id dt QA. ad 
A2. Eadcmdcmonftrandi viaprobabimus clfe vt QA. 
ad A2. itaquadratum DO.adrcdangulum 2PA. Igitur 
cum fit vt QA. ad Aa.itaquadratumBY. adrcdian^uium 
2BA.&vtQA.ad A2.ita quadratum CZ. ad rcd:angu- 

lum 



L I B E K V. 

km aCA. crit vtquadratum BY, adrcaangulutn zBA.. 
uaquadratumCZ.ad re.^angulum aCA. & permutan- 
dOjVtquadratum BY.ad quadratum GZ.itarcdtng^jIi-rn 
aBA. ad rc(ftangu]um 2CA. codcmque m-do oftcnde- 
muscffcvtquadratumDO.adquadra:umCZ. aut BY. 
ita reaangulum 2DA. ad rc(aang>;lum 2CA. aut 2BA. 
Quarc cumha: fint proprietatesHypcrbol;eex 2i.primi 
Conicorum,manifeftumclt cx diclis in propofitionibus 
17. & 28. huius Hyperbolam re^angulam cuius latus rc- 
<ftum AQjranfuerfum AZ. diameter A V. congruere cum 
Conicoide AZP.idcoque Conicoidestcrtium elfe Hyper- 
bolam,cuiuslatus rcdum AQ;^ tranfucrfum AZ. Quod 
luitdemonftrandum . 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 



GOnicoides quartum re<aangulum,&/ccun- 
das Hyperbola: ^equichordeeftHypei bo- 
la : cuius latus redum efl: arqualelateri re- 
Cto prima; Hypcrbola: , tranfuerfum eft iecll:i ter- 
tiapars. 

Sintomniaquarfuperioriproprfitione,&- dt quartum 
Conicoides A..bf.otdinedclcriptumcom( doquo in de- 
finiticncjacfupericri prcpcfiiionc didumeft ^Redte au- 
tem NA. accipiatur tcrtia pais A3. Dico Conicoidcs 
quartum AQ^.tffL Hypcrbolanijcuiuslatus redum AQ^ 
.tranlutrfum A 3 .Suinuntur ipfi N6.id eft AB. xqualis 67. 
Namvtconftatcx fuperiori propoiitione,quadrato BY. 
ffquale cft rtclangulum 6BA. Quadratum autem AY. id 
eft Ba. eft «quak quadratis BY. AB. igiturquadratum 
Ba. eft a:qualc rtdtangulc 6BA. & quadrato AB. quadra- 
toautem 6BA.&quadrato AB. xqualeeft redangulum 
7BA. ( cumarquak5fumptifintN6.67.AB.crunt7A. 

6B, 



lemm. 3 
Jiuius. 
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6B. squales & re<aangulum yAB.rcftangulo 6BA. xqmZ 

lcideoque rcdtangulum 7BA. rc^-^g"'^:^^^;'^'^;,^"^* 
drato AB.a;quale ) Quarecuma:qualcsfint AB. N6. 67. 
critAB.aggregati magnitudinum AB. N6. 67. tertia..- 
pars:fed cdam A3. cli tcrtia pars ipfiusAN.vt igitur 
AB. N6. 67. ad AB. ita AN. ad A 3 . & diuidcndo vt N7. 
adAB.ita Nj.ad A3. Igitur pcr Lemma 3.huius,ent 
vtrcdangulum^BA. ideftquadratumBa.ilh «qualeaa 
rc(aangulum 3BA. itaNA. id eft AQ^latus rcc^lum aa 
tranfuerfum A3. Eodcm prorfus modoquo priori parto 
huius,& quoprxecdcnti,demonftrabimus ellc vt qua- 
dtatum C6.ad redangulum 3 CA.ita QA-ad A^.Hinc cl- 
fe vt Quadratum Ba. ad quadratum C6.ita reaangulum 
3BA. adredangulum^CA. Quarecumha^fintpropne- 
tatesHyperbolxexii. i.Conicorum iconftatex ijsqua; 
didafuntinpropofitionibus huius Hyperbol.im rcftan- 
culam cuius iatus rcdum AQjranfucrium A3 . diamcter 
AV. congruerc cum Conicoide Abf. idcoque Conicoides 
quartum rcctangulum cflc Hyperbolam ,cuius latus re- 
anm AQ;_tranluerfum A 3 . Qupd crat &c. 

THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII. 

OMnia Conicoidea rcdangula & priori- 
bus xquichordia primo cxccpto lunc 
Hypcrbolce ,qua: fi ordinc accipiantur 
corum latcra tranrucrla rationcm habcnt nitcr 
fc a numeris ab vnitate fcric naturaH progrc- 
dicntibus, fcu ab cxponcntibus dcnominatam. 

Sit AV. diamctcr communis omnium conoidcuai- 
congcncorum A.vciccx AN.l tus tranfiicrluin,cui a-qua- 

lis fit pcrpcudicukris. AQ^Hinc dudU BH.iiifinita or- 
^ ^ dinatim 
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dinatim applicata.itcm re^aa pcr pun^um E.intelliga. 
tnr tranfice conicoidcs primum , pcr pundum I. fecun. 
dum ;pcr Y. tcrtium ipcr,a.c]u;iitum ,pcrg. quintum^; 
pcrh.lcxtumjac fic deinccps : Diro harcomniaconicoi- 
dca^pnmoexccpto^cffe Hypcrboias, ac latus rcdum ad 
tranlueifuminprimaHypcrbola habcrc racioncm quam 
I- ad I, in fecundaduplam , in tcrtia triolam ^ in quarta^ 
quadruplam, &fic in infinitum. ManiVcftuiTi cft Coni^ 
coides primumAH.cficParabolam.fccundum AI. cffc 
pnmam Hypcrbolam congcncam ; tcrtium AY. cffo 
S) fwcuadam H/pcrbolam, quartum Aa. dTe 
g terciam Hypcrbolam , ac primc-e quidcm-. 

Hypcrbol^ latus rcdum cfi*c AQ^ tranfiicr- 
7 fum AN. quie^ rationcm habcnt quam i. 
6 ad i.fccunda? latus rcdlum AQ^quod ad 
^ tranfucrfum A2. rationcm habet duplam, 

tcrti^latus reaum AQ^quod ad redum 
A5. rationcm habct triplam : lam vcro 
codem modo quo in duabus fupcrioribus 

probabimusj 

Q_ X quartum co- 

I * nicoides Ag, 

J /^^\ - - ^ Hypcrbo . . 

F K Z bm Jam , cuius 

S 1 6 U P J^t^us rcAum 

. v-^ — ri H j> ei i ^]::^ 

rationcm quadruplam . Rcuocentur cnim inmcmoriam 
duarfiiperiores propofitioncs, & fit A4. quarta parsi]>- 
fius AN. & pra?ter partes acccptas N6. 67. ^qualcs 
ipfi AB. accipiatur ctiam 78. eidcm AB. ctqualis i cadcm^ 
omnino ratione qua in duabusfijpcrioribusprobabimus 
quadratumgB. rcc^angulo 8BA. tffcxqu^k. Rurfijs 
quia A4.cftipfiusAN.quartapars& AB. ipfarum AB. 

Yy N6. 



2 

I 

j 

A 

c 

D 
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N6.67. 62. quarta pars.codcm penitus modo quo in dua- 
bus rupcrioribus dcmonftrabimus dfc vt rcdtangulum^ 
8BA. id eft quadratum gB. ad rc^aangulum 4BA. ita NA. 
ideftQA.adA^. Irem vtquadratum mC. ad redangu- 
lum 4CA. ita QA. ad A4. ideoque vt Qiudratum Bg. ad 
quadratum Cm. itarectangulum^BA. ad redangulum.. 
4CA. ficque proptcr eandem caufam quam in duabus fu- 
perioribusattulimus^conoidcs tran/icnsper AGM. effe 
Hypcrbolam quartam . 

Ncque aliter cfTicictur Conicoidcs fcxtum cffc quin- 
tam Hypcrbolam cuius latus rcdum AQ^habcat ad 
tranfucrfum rationcm quintuplam. Sitenim A^.quin- 
taparstotius AN. & accipiaturadhuc 89. ipfisK6. 67. 
78.&ipfi AB. .Tquahsioftcndcmus vt fupra quadratum 
Bh.rcdangulo^BA. eflccTquale. Pra-tcrcaquia A5. eft 
ipfiusAN.qumta pars ,&:AB. ipf:uum AB.N6. 67.78. 
89. quinta pars eodcm prorlus modo quo in duabus jupc- 
rioribus dcmonftrabimus cffe vt rcftangulum 9BA. id cft 
quadratum Bh.ad rc^flangukim 5BA. ita NA.id cft QA. 
ad A^.acrchqua vtin prjiua partc huius ^idcoquc Ahn. 
efle Hypcrbolam quintam^ cuius latus rc^tum AQ^ad rc- 
dum A 5 .habcat proportioncm quintuplam . . 

Atque ita dcmcnftrabinuis Conicoidcs fcptimum c/fe 
fcxtam Hypcrbolum^cuius latus AQ^^ad tranlucrfrm-, 
habcat rationcm fcxtuplam i ficquc dcinccps in inhni- 
tum . QiKirc omnia C onoidca ccngcnca rcdangula &c. 

S C H O L I V M. 



EX poncntcs %^oca7nks htc , Ji qucrptihus propojltiom^ 
btis rjumcros qi4ibt{s ordo HypcrkoUrum qu^ ftfc wu- 
tuj atquc otUwatd gencrattortc procrcant, dcjtgnatur y vt Ji 
nrdtne dtfpo?iaKtur prtma , fcunda , tcrtia j quarta cirf .//7- 
fcrbola carum cxponcntcs dtccntur numcrt 1. 2. 3. 4- atquc 
ita dar^ccps . 
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THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 

SI Hypcrbol» conchordes re(5languIiE prio- 
ribufque «quichordes accipiancur^ atcjuo 
diameter prioris ad partem diametri pofte- 
rioris avettice fumptam rationem habearquam 
cxponcns pofterioris ad exponentem priorisrerit 
f>rior Hyperbola pofteriori Hyperbol^ circa. 
fumptamdiametripartem analoga,- habcbuntq; 
inuicem rationem exrationibus altitudinum, & 
parallelarum proportionalium compo/jtam . 

Sint Hypcrbol^conchordes ALG. MVT. rcdangul* 
«juarum vnaquarque pr^ecedentis/ita^quichordisjatque 
ordine prior fit ALG. pofterior quocumquc intcruallo 
MVT.fintqueearum cxponentes quiJibet numeri (ver- 




bi gratia priorisj. pofterioris 4. ncmpe prior Hypcrbo- 

]a ordine Cn tcrtia , po flerior quarta ) & larcru rcda a?qua- 

lia ( cx 3 3. htiius) AC.MO. tranfucr/ii AB. MN.qua? pro- ^^- ^^^^^- 

poftioncmhibentabcxponcntibus dcnominatam,nem- ^^' 

pe vtcxponens Hypcrbolaf MVT. ad cxponentcm Hy. 

Yy 2 pcr- 
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3 5 G Curui ac reAi proportio promora . 

perboIcT ALG.ita latus tranfuerfum AB. fcu MO.ad tran- 
fucrfumMN. Ducantur itcm diamctri AG. NT. &: hat 
vt exponens Hypcrbola? MVT.ad cxponcnttm Hypcr- 
boLx A LG. ( vt in propofito 4.ad 3 . > i ta diametcr AG.ad 
partcm diametri MR. & per R.ordinatim applicctur RZ. 
fccansfuamHyperboleninZ. Dico Hypcrbolam ALG. 
Hypcrboli^ MZR.cfTc analogam^ habcrc rationcm com- 
pofitam ex ratione altitudinum AG. MR . & paralldarum 
GL. RZ. DiuidanturAG.MR.intotidempartcs :tqua- 
les in pundis D.E.F.G. & S.P.Q. R. pcr quitducan- 
tur ordinatim applicatx DH. EL FK . GL. & Sa. PX.QY. 
RZ. Quoniam tammultiplcxeft GA. ipfius AD. quani^ 
'^' MR.ipiiusMS. eritvtGA. adRM.ita DA. adSM. fcd 
vt GA . ad RM. ita AB. ad MN. igitur vt AB. ad MN. ita 
AD.adMS.&DE.adSP. &EF.ad PQjkFG.ad QR. 
Quare cum fit vt AB. ad MN. ita AD. ad MS. erir perm.u. 
tando&componendovtBD.adDA. ita NS. adSM. fi- 
milia igitur funt rcdangula BDA. NSM. R urfus cum 
quales fint DA. DE. & MS.SP. cx hvpothcfi^ erit vt ED. 
adEA.itaPS.adPM. &vtBD.ad DA.jta BD. ad DE. 
> itcmque vt NS. ad SM. ita NS. ad SP. crit vt BD. ad DE. 
ita NS. ad SP. f.-d vt DE. ad EA. ita SP. ad PM. crgo ex 
*equaH vtBE.ad EA. itaNP. ad PM. fimilia igitur funt 
rc^StangulaBEA.NPM. Quarecum oftcnfum fit tflc BD. 
adDb.vt NS.ad SP. crit componcndo & pcr conucr- 
fionem rationis vt BE. ad BD. ita NP. ad NS. & pcrmu- 
" 22. 6, tando vtBE.ad NP. itaBD.ad NS.crnntqueduo rcdan- 
gulafimiliaBEA.NPM. &duo fimiha Bl^A.NSM. fu- 
pcr^. propoi tionalibusBE. NP. BD.NS.conftitutapro- 
portionalu :vt igiturrcdangulumBEA.ad rcdangulum 
Nl 'M. itii rcdangulum bDA. ad rcc^langulum NSM. 6;^ 
pcrnuicando vtrcctjngulum BEA. ad rcxilangulun^ BDA. 
ij>2.Coiiic.itarccH rii^uluiTiNPM.adrcCtangi.lumNSM. lcd vt re- 
(JtangiiiumBhA.adrcdangulunrBDA. ita quadratum^ 
LLiiCiqUwidratumDH.& vt rc^tanguluiw NPM. ad re- 

(aangulum 
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i2. 



<aangulumNSM. itaquadratum PX. ad quadratum Sa. 
vtigiturc]uadr;uumEl. adquadratum DH. ita quadra^ 
tum PX. ad quadratum Sa. ideoque vt EI. ad DH.ita PX. 
ad Sa. atquc codem modo dcmonftrabimus cfle vt FK. ad 
£1. & GL. ad FK. ita QY. ad PX. & RZ. ad QY. Quaro 
cum incadi mrationedmifa: fint diametri AG. MR.iSc 
parallcl^DH. EI FK. GL. ipfis Sa. PX. QY. RZ. finc 
prcportionalcs^analcgar funt HypcrboJa? ALG.MVT. 4. deHii. 
quar cum fint im^qualcs^ & intcr diuerfiis parallclas ha- ^"^"^; 
bcntctiamrationcmcompofitam ex rationibus altitudi. ^^*^"'"*' 
num AG. MR. & parallcJarum proportionalium GL. RZ. 
Quod erat demonftrandum • 

THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXV, 

SI Hyperbolx conchordes redangul^ prio- 
ribuk]uea^quichordesrumantur,atqae dia^ 
meter prioris produdla ad diametrum po- 
fterioris rationem habeat quam exponens po- 
flerioris ad exponentem prioris : erit prior Hy- 
perbola circa diametrum produdam portcriori 
Analoga : habebuntque inuicem rationem corrii^ 
pofitam ex rationibus altitudinum:,&parallela- 
rum proportionalium» 

Sint HyperboJi^ conchordes ALG. MVT. rediangul^e 
quarum vnaqu^quc prarcedcnti iit ^quicbordis i atquc-. 
ordine prior fit ALG. pofterior quocumque interualJo 
MVT.fi 

niqac earum cxponcntcs quilibet numeri ( exem- 
pligratiaprioris T.poftericris^.nempe prior Hypcrbola 
ordine fit tcrtia , poftcrior quarta } & latera recfta ipqua- 
lia(ex 33.huius) AOMo.tranfucrfaAB.MN.qu^pro. -^^*^^"^'"^ 
pornonem hwbcnt { cx 3 3 . hmus ) ab cxponcntibus deno. 
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3 ; g Curui ac redi proportio promota. 

tninatam^empc vt cxponcns Hypcrbol» MVT.ad cxpo- 
ncntemHyperboI«ALG.itaIatusre<aum AC. feuMO, 
ad tranfucrfura MN. Dwcantur itcmdiametri AG. NX 




& fiat vt cxponcns Hypcrbolje MVT. ad cxponentcm Hy 
pcrbo]« ALG. ( vt in propofito ^.ad 3 .) i ta diametcr AG. 
produda in d. ad diamctrum MT.& ptoducta Hyperbola 
addiaraetrum Ad. ordinatimapplicctur dc. lccans Hy. 
pcrbolam produdam in e. Dico Hypcrbolam AED.Hy- 
pcrbolx MVT. cffcanalogam; &habcrcdidas Hypcrbo- 
lasrationemcompofitamcxrationibus altirudinum AD. 
MT. & parallclarum proportionalium DE. TV. Diui- 
dantur AD. MT. in totidcm partcsarqualcsin punftis 
D.E.F.G.d. & S.P.QJl.T. pcrqua?ordin.itim appli- 
ccntur DH. EI. FK. GL. dc. & Sa. PX. QY. RZ. TV. 
Qupniam tam muItiplcxcftdA. ipfius AD.quam TM.ip- 
«5- ^ fiusMS.critvtdA.adTM.itaDA.adSM.fcdvtdA.ad 
TM.iraAB. adMN. igiturvrAC. adMN. itaAD.ad 
MS. & DE. ad SP. & EF. ad PQ. & FG. ad QR.& Gd. ad 
RT. QuTtrccum fit vt AB. ad MN. ita AD. ad MS. erit 
pcrmutando&componcndo, vrBD.ad DA. ita NS. ad 
i.defiiiit.tf. SM.fimilia igiturfuntrcclangiihi BDA, NSM. Rurfiiscu 
aqualcs fint DA. DE. & MS.SP.cx hypothcfi^crit vr ED. 
ad EA. ita PS. ad PM. & vt BD. ad DA. ita BD. ad DE. 



itcnv- 
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L I B. E R V. 

itcmquevtNS. adSM. iraNS. ad SP. quajc cum /^tyt 

BD. ad DA. ita NS. ad SM. crit vt B D. ad DE. itj NS.ud 
SP. fcd vt DE. ad EA. ita SP. ad PM. crgo Lx ;rquali \'t 

BE. ad EA.itaNRadPM.fimiliaigitiir funr rc^UnouJa 
BEA. NPM. Qiiarecmnoftcnfum litcflcBD.ud DE. vt 
NS.ad SP. erit componendo^ (5^ pcr conucrfionein rai;io- 
nis vt BE. ad BD. ita NP. ad NS. & pcrmutando vt BE. 
ad KP. itaBD.adNS.cruntqueduo rcdanguJa llmilia^ 
BEA. NPM. &duofimilia BDA. NSM. fupcr quatiior 
proportionalibusBE. NP. BD.NS.cGnllituta proportio- 
naliarvt i^^iturxcdtangijlum BEA.ad rc(^iangulii NPM.ita 
rcaangulum BDA..^d rctaanguJuu] NSM.&pcrmutando 
yt icaran.oulum BEA.ad rcdangulum BDA.jta rcdan^^u. 
lum Nl ^M.ad rcifbngulu NSMicd vtrc<ftanguJum BEA, 
ad rcc^iangulumBDA.ita quadratum El.adquadratum 
DH. & vt rcdanguium NPM. ad re^aangulum N6M. ita 
quadratuPX.adquadratumSa. vtigituiquadratumEI. 
ad quadratum DH. ita quadratum PX.ad quadratum Sa, 
idcoq: vt El.ad DH.ita PX.ad Sa. atq;codcn) mododc- 
monftrubimuscflevtFK. adEI. & GL.ad rJ\. &dc. ad 
GL.itaQY.adPX.&RZ.adQYV&TV.ad Qu.ire 
cum in cadcmraticncdiuifefinrdi^mctri AG.MR.&pa- 
ralJcJaf DH. EI. I K. GL. dc. ip/is Sa. PX. QY. RZ. TV. 
fintproportionalcs;AnaJoga^i\nK HyptrboJf Acd.MVT. 
& cx 24. liuius liabcnc ctiam rationcm compc./itam tx ra^ 
tiorubusaltiiudinum Ad. MT. & paraJJcJarum quarum- 
cumque proportionalium dc. TV. Quod erat dcmGn- 
ftrandum . 



COR OLLARIVM. 



EX hac & pentdtima frGpeftione mamfcfitm ejt ^ fi 
HyperhoUrtim csponentes ordme conftttuantur i. 2. 3. 
4. 5. 6. j*d^c. prima?n HyperhoUrn ejfe parti fi^cunda ctrca 
dmidtam dtamenum analogam ^ eandcrn pauiterti^^Hyper- 

boU 
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hoU circA tertUm partem dtamrtri* & p^rti fjuArt^ circA 
(jUArtam partem dtametri , atcjne tta deinccps ana 'o^anr^ cum 
exponentes tllas partesindicent\ \ '^*&c. Eodem modo fc- 
cundam Hyperholam ejfe parti tertlt circa duas tertias dia^ 
metri analogam eandtm parti cfuartx HyperhoU circa^ 
duas quartas,& parti cjumtx circaduas cfutntas diametrtM 
analogamyatqueita deinceps yquod exponentes ^ l . /W/- 
cant: ftcque tertiam HyperhoUm efcparti quarta circa 3. 
quartas dtametri , & parti qutntA circa tres fextas analo^ 
gam atque ita de reliqHis vt apparet ex exponentthus 

VrAterea conUat ex vltima propojittone , primam Hyper-^ 
boUm produciam circa diametrum dupltcatam fcund<t Hy- 
perhoU, circatripltcatam terti.^y circa quadruplicatam quar^ 
taHyperhoU efe analogam : quod exponentcs \W' tndi^ 
cant . Item fccundam Hypcrhclen ctrca diametrum aucfam 
fcfquialtera proportionejta vt diameter ad additam haheat 
rationem fcfquialteram ^ ad fecundam Hypcrholam , & ean^ 
dem circa dtametrum au6lam proportione ^.ad2. td eft du^ 
pltcatam ,adquartam*^& candem circa dtametrum au^am 
proportione 'y.ad z.adqutntam HyperhoUm efe analoga?n*^ 
vt ojiendunt exponentes atque tta detnceps tn tnfi- 

nitum . 



FINIS LIBRI (VV^INTL 



C VRVI AC RECTI 

Proportiopromota. 

LIBER SEXTVS- 

funt maxime inftgnia ^^^Tt'f/,r,vA ^ ijuxiam 
inde a nafcentis ifi Crs:cia Geometria pri" 
mordijs Tdathematicorum ingenia ac laborem 
exercuerunty Circuli Tetragonifmus : ciufdem 
inquotlibet partes diuifio ; ac inter duas da* 
tas re^as , duarum mcdiarum proportiona" 
linm inuentio.Fltima hui^ Tythius ipfe cx tri-- 
pode occaftoncm dedit , cum aram fuam pe^ 
fti auertendx duplicare iuffit , quod abdufiione qu^nionis , fcu 
A^ctycoyvi ^;!7>iwcctcc ad cam qutc cft dc duabus medifs propor-' 
tionaiibus fieri poffe Hippocratcs Chius' ayiimaduertit : idcoquc^ 
qu^fittim hoc aufpicatiori fato qHamreliqua duo ^ folutionem rcpe- 
rit non mechapicam folum per varia ^lcfolabiay qu£ prxftantiff^ 
mi 'Thilofophi fnnul , ^ Gcometrie , Tlato , Fleron , Thiio 'Si^an- 
tius , ^polloniHS , Dioclcs , Vappus^ Sporus , ^rchitas^ atquc Era'- 
toflhenesyexcogitarunt ,fed etiam Geor/ietricam pcr duasTarabo^ 
ias Mcnxchmi: quod^yoblema nos ex folidonim gi tge in vobilid^ 
rcm planorum ac GeomctricQrum clafkmyinitio fupcnoris libri^nrn 
temereyfed validis rationibus moti tranflulimus , Secundum vcre 
quxfttum fcltcilfimos natalesy\atqii€ exortum habere-vifm cfl ex 

Z primo 
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pnmoyWrtio, & qu^rto ekmentonm , cum Ctrcnli^s capit hfu^ 
riamfecan a diametro,hinc tnfmam triangulhfopleun ; quadn. 
furiam qiiadvati :m quinque ^quaks portiones pcntagom ; m lex 
hexagom;in quindecm pentedecagom tnflnptionc : item cum qui- 
libet arcHS bifariam. dmonflratione pUna;trifanam folida diin- 
fus efi ; vt tamcn idcm vniuerfalc euadcret nulla Geometrarum^ 
indtiftria.nullo ingcntf conatu perjici pntint . fed relun fydere quo^ 
dam afflatum ita repente vigor eius txarmt, vt nulbm ne 7riim- 
mum quidem fnultorum fxeutorum decm fu capmt incrcmentum . 

Trimi detenor adhuc eonditio:nam licct a pr^ftantiffimis GcOr^ 
tnetris iam ab antiqms tcmporihus omni vpera cxcultum jfjtrita^ 
men non potuit.vt vlh Troblcmate feuMcchanico , feu Geome^ 
trico y planoy folido, vel lineari vel pnmi cius furculi excludertntur. 
Whil dum in eo fiatmynihil detcrnman haaenuspotmt yfedqux- 
cumque de eo demonftrata funt quibufdam bypothefibus mmtuntnr^ 
qu^numintcY ^^opfiixim tantumy an etiam mter dSvictrct recm^ 
fenda fintyr^ix quifquam audeat affirmare . Mhoc veroTroble^ 
maprtfcos illos excitauityVt Troclo vifum efi , quadragefma qmn'- 
l-rocIus iiT elementorum , qua dato reiiilineo aquale parallelogrammunLy 
4r.eIement.^,^„yj^-^^,-^^y j^^^ anguh rcltilineo ; auc,yt ego quidem exiftimoy 
vltima fecundiyqua dato re6iiUnco iequale quadratum defcnbuur.- 
Si enim illa fieri pofiuvty quxflione qucque dignum eflynumre&i^ 
Imcafigui ^ curmteneis aquates oflendi qucant . Tnrnt qui lapi^ 
dem hunc mouerunt cmuli aream quam Grsci {^.QclS^cv vocant, 
quadratiyaut reaUinex figuroi fpatio exAquarCy ac certa pyopor- 
tione cornparare conati funt : quorum antiqui(fimus y vt lofcpho 
Scaligeroplacet ( cui viro tantuminhumanioribus fideiconciliat 
inftgnis eruditio , quantum in Gcometricis detrahit craffifftma igno^ 
ratio ) fuit Bryfoyhmc ^ntiphoyquos excepitvalcyitior fectitory 
non Oenopidcs Chius yVt perperam ex Troclo dcducit 'Suteo in fua 
de circuli quadratuns traElatu , fed eiufdcm nationis Hippocratcs, 
ex mercatore ^ naufrago mfignis CJ eomitra y ac Tbilofophus.TriO' 
resduosnihtlmagis notos rcddidtt quammagni Thilofophtiuflarc- 
pr^ehenfioy qua eorum pfeudottrragontfmos idcntidem mceffit;TO'- 
flremus acutiffxmo cpuhcremate ( o lippum oculis male inun^lis 
Scaligerumy qut hic acumen nullum fevidere , & inucntum hoc rem 
yulgaLi(jirnam yac cuiuis Ccometna tyroni parabilcm aflcnty ) 
i^^Yi9K>tf^ fcit lunulas^quadrauit, bmi^ cum vcluti conccpto femi^ 



f app. in r. 
Phyfic 
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ne in circuli tctragonifinum enitcretur.nbortum 4ula.piof effudit^ 
adeo tamen clcgantifi^ advcntatii fpecicmconformdto afpcRu^ 
vt vel parcntifuQ placuerit ^ cui Itcet notum ejfct ncthum cfie , ac 
tnancum fuum partum ; qui enim id ignorarct elemrntorum fcri^ 
ptor do£itlfimus , ^ ATctyeoytl^ fcu abduilionis inucntor acutifji^ 
^us i pro lcgitimo atque perfcSo vcnia haud omnino indigna 
^PtKcLVTtit, obtcndere conatus eft » Horum authorum paralogifmos 
poHeris tradiderantyqui n^n cxtantyEudemus inhiHoria, ^ Ccrin^ 
^rifloteiica, tcfte Eutocio ^fcalonita in ^rchimcdem dc dimen^ 
ftonc circuliy ex quibus forte defumpferunt qui extant ^lexandter 
^fbrodifceusy ac Simplicius ex ijs ^Buteoin circuli quadratura^^ 
Elancanus in^riHotelis locis Mathematicis, quos adeat qui volet. 

Cum igitur h£c via f>/?A/? nuLlum videretur exitumhabe-' 
reyaliam inijt vinoftratus etus Menechmi fratcrqui circa conicas 
fcRiones prirnus verfatus efi ^ac Eudoxi difcipulus fuit ypauioy vt 
videtur , posl tempora Tlatonis , ac contemplationem a circuli arca 
ad peripheriam tranftulit cui d^qualem lineam reSiam inueftigauit 
purua quddam per duplicem motum defcripta quam Tiipetycevt^iscetv J^^ 
ipfcy Scaliger Quadratariamy Commandinus ^adrantcm , Clauius ^^^^^"^'•i' 
Quadratricem appeilat ytunc forte fubodoratus , quod poftca 
chimedes demonftrauit , omnem circulum triangulo rcRangulo aqua-- 
lem effi^ , cuius quidem vna earum qua cxeunt a centro ad cir^ 
cumferentiam linearum vni ex ijs qua circa re&um angulum fnnt 
trianguli lateribusyambitus ycro bafi ^qualis eft . Scdcxhccmo^ 
dulo Troblema nullum quod ad rcm faceret excudi potuit ; Theo-^ 
rema hinc quidem prodvjt hypotheticum , quo , ft detur rltimuTn-y 
Sluadratricis pun6ium , probatur futurum vt detur circumferentittj 
circuli dat^ rt&dt ^equalis . atveropunfium illud exiftere nulla ra- 
tione poffe re£ie animadnertit Tappus ^lcxandrinus lib, 4. Coile^ 
liionum Mathem.Trop.i^. ( nefcio quo autl?ore idem Sporotri- 
buerit Scaligcr ) & nos poftea dtmonftrabimus ; quare ncn cer" 
nort fiducia^fperandum eft ex hac l?ypothefi circulum quadrari^ 
quam bouem ratiocinari po(k ex hac conditionali yquodfi bos ef- 
fet animal rationis particeps ratiocinarctury cum boucm v(k Avi-^ 
mal rationale yfien nuUo modo po(]it. Exco^itata funt & alia 
TcTpa.yrovl^'acreu quas Hippias antiquus qeomctra in vnum volu' 
men coniecit y m quarum ordinem etiam jhj) t\vKci fu volutam 
in plano allegit inger.iofifjimus JLrchimedes , boc dcmonHrato ^ 

2 :^ 2 quod 



3 64 Curui acrcdb proportio pronioraa 

qmd a Conone propofnmn fuerat ] fi lincam fpirakm reRa lmc<t^ 
tontixcrit tn vltimo ipfus tpiratis termino,alia autem rc&a a pun^ 
eio manentcducatur perpcndicularis fnper Imeam ctrcumdt Sl.im , 
reflittitamqne in priorcm locumyita vt cum contin'icnte cccaticrit: 
Imc linca circumfcrentis^ circuli dcqudis ; cuius t.rngcntis inucnicnd.t 
tnaior fprs affulget , quam vltimi quadratari^ pun6fi , cum nihil 
^uod huic inuentioni repugiirt haCltnus appan at . Tandcm cums 
ahditijfim^ huic rc6ii & \ircularis analogkt pcrucfiigand.^. impar 
Ceomstria fagacitas credcrctur y pLtcuit ^rchimedi in^ confiiium^ 
adhibere Vumeratriccmycuius ope depraihendit cuiuslihct circuH 
ambitim diametri cfe triplum adhuc fuperare parte quapiam 
iju.t qnidcm minor efl fcptima diametri , inaior autcm dccem fe^ 
ftuagcfimis primis ; fatis h^c quidcm accommodate yVt reSe an- 
notauit Hcraclidcs in ^yfrchimedis vita. s.pud Eutocium m kA r- 
chimedis circuH dimenfioncm -Trfor T«tf 7» /^/«? ■^czietf^ adhuma^ 
na vitiC vfum ^excogitata funt , illarum tamen quantitatum ratio^ 
nemhaud exaifc ycxprefimmt . Quare Ufollcnius Tirg^us iv 
e^^KVTof^aroy & Vhilo Gadarcus ex antiquis ad cxaSiorcs numercs 
rem adduxerunt y recentiores vero co continuo circuli Tiu^-^^-icy.eo > 
AdninsTyo- peruenerunt , vt cius pcrimctrim intcr duo pclygona 25i65'8240. 
^^^^^'^'■'^^^^^^ nngulorum y quorum alterum infcriptumyaltcrum circumfcriptum 
Mathem. intelligatur fttque illud partium 6283 185 5071795 S5i . i^Uid 6z 
831853071795863. quarum diametcrcjl 2^ 000000000000000^ 
pofitum efe demomlrarint , imo audioad maiorcsnumeios caUtt" 
himincreui[feyOperofo quidcm fid fuperttacuo ytreory ac feruilt\labo^ 
re;.vt qui neq; advfum conferat , y^q; acu cXiiRam prcportioncm at~ 
tingat : Et qui id poffir numeruSy vbi fortc diamctcr Cy- pcripheria^ 
itemque circuli ac cuiufuis polygoni area, magmtudincs funt oir.cyo/, 
fcu irrationalrs , qu^ Gl omctncc , non ^richncttcc expcni poffunt?: 
^tquc h.tc antiquiores Geofnetr^ ; l^cqne rero faliciorcm fucccfiHm 
rvcentiorum y qtu hoc faxum ynlutartmt y conatus habucrunt ; tmo 
€0 pvius Ulis hac ctffit opcra , quo ilU vetcrihus & do^lrina , & 
ingpiio longius agnofcuntur infcrtorcs . iluid quod ab illistcm^ 
pnri'*!is nemincm paulo meltorts notx Ctomrtram , fed aut triobe" 
lurios^aut pUrofquc onncs mathcfcos penttus ignarcs in hoc afgu^ 
nicnto vcyfitos dcpy^^ahcndo ? Quo onm alio nominc digniris ^ra^ 
bas illos apud^Butionem Campanurn , Erauardinumy7^colat*m f 
fanum yOrontium 3 BouilUtm , Durermn , Fortium , poH hos aUo'^ 

vum 
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fum fgiYohilcm turham:quibus pi^et me annumer.ire lo.Baptinam 

Tortam , virum alioqttin rar^, ac multiplici^ do5trin^ , qui in fuo 

de elcmentis curniiincis libro , dum ^rcadummore exjunulis nobi^ 

litatcm aucupatur , ac Hippocratts incudem tnndit yiiifelix faber 

ftbi notam inuffit.ac ?iulla re , qua memonam mcreatur ^imentaj 

Vt rc6ie lo. Catnillus qloriofus in exercitationibus 'Mathcmaticis 

e^endit^multo grauiore , quam ille , lapfuapropofno cxcidit. ^e- 

^ue admodum iTomratiore loco reponendum cenfeoThilippfm Lan^ 

dfuergium , qui cum ncu^ fu^ ( yclometri^ fundamcntum iaciatmi^ 

nime Gemetricum , filfum , fubHru6iio7ii haud idonvum, eam ta- Cydom.ilb. 

men vcritati, ^ qcmctrm l?rmcipus magis conftntaneam quam ^•P'^* 

cmnium Gemetrarum qui preccjfcrunt aj^crere nenvcntur , ac fibi 

ipft gratidatur y totifque manibus applandit, quod tctragonifmum 

tot faculisytotque a Geometris fummo Hudio.ac hbore qu^fnum ^^^^' ^'^^^ 

nunc primum fummo 7)ei bencficto inuenerit . adeo nobis nofiri 

illudit amor^ac magico reluti frfcino mentis oculum inficit , vt 

fropru partusTherfite Ucct deformiores .jLchilletamen formofiores 

effe, r^TPrhov a.^ioy -rv^ctvvii^^o^ habere videantur, Sedhorum 

cmniuminfcitiam infinitoper intcruallo fuperauit lofcphus Scali^er 

hipedum omnium quotquot fucrunt.funt, & erunt ( hoc cumclogio 

Z'ir quidam doSifJimus illufhat ) ne Orontio quidem Finao cxce-^ 

fto ety€rc\aTptiroTec70f y in fuis ekmentis Cyclometricis : qu£ cum 

ferlegerem mirumquam varij animummotus ajfeccrinty ira^indi- 

gnatio , admiratio , rifus , ccmmift ratio , 

iluts aquo anirao fcrat Vhilologum Di&atoriam pofeHatem , i„ Pok^^om. 
famque impotentifime in do&iffimos Thilofophos , ac ^lathemati-CydomQttx' 
€0s exercere^ Qmis fuslineat ^rchimedem Lyvccum geometramy 
ac centimanum machinatorem tanquam aducrfus o^^^ax/ue^ctv , ac 
^Hpapy/cci' peccantem traduci yVilifjimo cifiario velauriga cofnpa- 
rariy infcitiXy^ ad?//iforum in apodtxibus ^rc^Ttify.cn-^jvac^ ^ivS^ctpU^v 
accufari ; afftSata per thrctyojyl^j «V a^vvatov ( quam etiam ali^ 
bi fcopulum vocat Scaliger) in Geometria Tyrannidis infimula^ 
ri i Quis fine bile vcl ipftus furentis Herculis audiat , DinoHra^ 
tumtanquam nominis fdfarium m Te rpctyapi^iicrii infamari^VU-inVxoltsrorrt, 
toncmy Heronem ^lexandrinum Mechanicum yVhilonem 'Si^^^an-mcichahy, 
tium. , ^pollonium Tergxum ofte?itationis argui ; Eratofthenis 
fxyfKctv}ifAA cubi duplicationem excogitatum^ & J^icomedis ca^- 
Homum irrideri i Cni itomachum non faciat vanilfimi hominis 



Curui ac rcdi proporno promoca . 

In dcdlca- ^K^^oviU qua a fe prifcof t^mnes vinci iaSlat , ifuod omnia , non 

mctria. flrarit ? Qjiis nonvel l^oheo iiupore flugeat eo ftHforem homt-' 
nisperuenijfe.vt afierat Helicen ftuevolutam ex fedecim.quadra^ 
tricem duplicatam ex 8. ctrculorum periphertjs conilare. ^w- 
bitumdodeca?oni circulo infcribendi plus pofje quam circult peri^ 
tnetrum , Quadratum ab ambitu circuli ( qui trror fuit ^rabunt 
apud Buteonem ) decuplum efe quadratii diametro;Varabolam 
ad triangulum in eadem bafi.eademque altitudme conilimumra^ 
tionem habere ftfquitertia minorem ,dr alia huiufmodi ?,npcL pent 
infinita j quorum vt qu(Zdam eAdrianus 'Romanus , EarledU'" 
chiuSyCataldus & alij annotarunt ,ita vix ftnguU nmero retule^ 
rit , qniftngula operis verba in cenfum aduocarit ? Cui vel rigidiffimo 
Heraclitorifumnon excutiant nontantum rubricataipagella» Cir ad 
falfitatis fucum potius quam veritatts ornatum purpunjlo clegaH- 
ter interftin6fa , fed etiam grandis ille ellipfoidem , vclutarum , 
fecuricularum , Scalprorum apparatus^ ad magnificam quamdam, 
Trcblematum fubftru£iionem y in qua tandem non nobilis d^^oS^e^^iav 
chorus degaty ftd viliffimafophifmatum tnrba mduUtur ^ Dcni^ 
que quem non miftreat bomin!s,qui ante fecunda adeo exifli^na'' 
tionis aura , tum propria tum paterna cruditione cxcitata honori at^ 
que glorix velificatus fucraty momento in ipfo pene pertu naufra" 
giumfeci[ie partam tot alijs operibus laudtm vno opufculo de*' 
coxiffe. Sic habeant qui vitra fobrtetatem , & creptdam fapere 
volunty& qui media regionis limites egrelfnneam temerario au^ 
futranjcendere conantur^in qua cum maioris fplcndons efficaciam 
non robuftioribus VhilofophU ncruis colHgatx fcd fluxa Thtlolo^ 
gia cxratura compa&a ingentj aUferre non valeant yfolutit tan-' 
dem imi^ar riribus onus in dedecoris pclagus dcponuntyac Icario 
lapfu vcCioribus fuis £tcrnum cx ignominia nomen acquirunt. 
ScalCydO'.^^^^ ^^/^ Ijomincm excufarc poffit ^longus fciltcet ,vt ipfemet ait^ 
a^Icaorem.'*^ morbus non tantum corporis fcd cttam animiy a quo 

nondum f fe rcccpcrat ctm tlla fcribcret : apparet ita rem habuif" 
fcy eamqye Agntudincm mcntts lycntenam ftnffcy ex qua tam for- 
didA paralogifmorum dcicdioncs y ac focdiffinia hnguA calamique 
prolttuics yqua chartam vcrius > quamyquod niaximc vokbat , ^r- 
chimedisyaliorumque prxflantiljimorum Mathtmaticorum famam 
Plin. deturpautt . Scd hcus ttiyinquicSyitane in drfun£lum f<€uts , ac tan^ 

quam 
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qHomUrka cu mortuis lii&ayis,aut innarno&uymlatyoms tnmcuu i^f^^^^cfc- 
cadaHcr expohas ? ^mwn times nf te mantum eius vltrix c:bquis ^'"^ 
UyLus yvt olnnJ^conis jlatua amalum cppnmat f TeHcr fi.pe- Su\da<^,$,' 
ros me non maleuclentia addu&um calamtm armafk , quj^ t?;im ^^^-^i-^i^^^ 
tnihi ftmtiltas efe poffit cum homine clariffimo , i^,?wto , mortuo ^ 
Jed veritatis qua^ opprtmitur , pr^clariffimorum^virorum qnorum 
fama Udtti^r , deniqtie totius I{cipublic£ Tdathematica , ac tta etiam 
amore.mi Le£ior,qui pellaci hominis facundia, tanqtiam Sirene, 
w altos errorum fcopulos attrahi fortafie pofies.niefla qui mcla- 
tnaret • ' 

Heu fuge fallaces terras . ^^^g- ^*- 

efficeretque vt in tutiorem fiationem Hudiorum curfum auerteres. 
Immo ftatueram totum illud opus tamquam ^ugia Habulum ftn- 
gulis erroribtisexpurgarcjedcum animaduertijfem eos fua multi^ 
tudme yel Herculeum lahorem fuperaturos ,cxptis deniti,conten- 
tus ad communem vtt/ttatem eos digito indicajje . ^tque hacnon 
omnino 'Tra.fipyary yt vero ad fuam femitam orationis curfus re- 
deaty ex diciis efficio tam circuU in quotlibet partes diuifionem, 
quam eit^fdem tetragonifmum inter porima nondtm afcitam efie, \. • 
fed vt l^lartnus antiquus Cemetra annotauit.adhuc inter ^Vo^^ dataEudu 
recenftnda. Vtrum vero eadem '^cpisSA fint ,ac fieritandempof- dis. 
fit vt aliquo Troblemate foluuntur fi quarasy refpondebit Thilo^ 
fonus iv v^tpojf neutrum antiquos Cjeometras ag^refiuros fuiflcyni 
fiert pofie iudicafent. 7{efle ; fed quid fi eos fua fefelliffet opinio? 
7<[os ergo , vt tandem ad inUitutum noHtum in boc libro venia-- 
mus yoUendemus non rantum ex natura reipofibile yfed etiamper 
tnedia Geometrica dtmonHrabile effe rtrumquc qu/fittim. Hinc 
Dino^rati quadratricem extra circulum produ6iam ad legitimuiH 
tetrag§nifmi vfim non per vlttmum eius punRum yfed per tai^ 
gentem nouo inuento aptabimus:mox lineas ad vtrumque munus 
obeundum plures delmeahimus yplurefque conditioncs demonflrabi^ 
tnusy quarum qui vel vnam uliquando ad effe£iionem Cfeometri^ 
€0 Troblemate deduxertt , is etium totum hoc negotium efft ffum 
dederit, Demque ex huitifcemodi verius Imearum figmentiSyquavt 
lineis varia Troblcmata t foremabimusy quA uon kuem etiam in 
Geometricis yfum fmt habitura • 



Sl 



3 (J5 Cumi dc redi proportio promota- 
DEFINITIONES 




I circa diamctrum Quadrantis 
mancns alter radiorum, qui an- 
gulum rciSlum comprcxhcndunt, 
ira conucrtatur , vt pundum 
centro pcr radium^^ &:extrcmitas 
per circunfcrcniiam Qjadrantis 
cadem proportione moueantur : dcfcribct pun- 
dlum excentrolincam curuam ^ qu^^ Spiralis^.a^ 
€lra?2tis dicatur . 

Sitquadrans ABC. cuiusccntrum A. radiusAC. re- 
6tum angulum cum AB.comprahcndcns;cxtrcmitas:ii^ 
Quadrantcmdcfincns C. Conucrtaxur AC. cir<;a A. ac 

moucaturA. punCluminF. <S^ 
pundum C. in E. ita vt qiiaratJO 
AF. ad AC. fcu AE. Eadcm fit 
CE.ad CB.itcm vt AG.ad AD. id 
cftj AC. ita fit CD. ad CB.atquo 
ca proportio intoto motu fcruc- 
tur : dcfcribct pun^Ttum motum cx 
A.lincam curuam AFGB.qua^ vo- 
cctur Spiralis Quadrantis. E(rc|autcm fpiralcm conftat ex 
Archimcdcadpropofit.ii.de hneis fpirahbuS5& Pappo 
Alcxandrinoad propofit. i S.lib. 4. coHcdionnm mathc 
maticnrum ; cllquc quarta pars ( habita rationc tcmporis 5 
& motus) fpualis intcgra reuolutionedcfcripta^A^^-^^^^i^-^s 
AC. quarta pars nCix hnca^ quam in prima circulationo 
pun(ftum pcrtranfit . 

Pars 
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PArs lincarreda: interprincipiumfpiralis, & 
lineamrpiralem, vocerur Radius Spiralis : 
dc radius compra^hendens vcrumqueextre- 
mum dicarur Diameter Spiralis. 

_ Vt re^a^e AF. AG. AB.inter pun(aum A. quod eft princi- 
piumlinc^fpiralis ( exArchimedead 1 1. prop.de lineis 
Ipiralibus ) & lincam fpiralcm AFGB.intercept^ dicaiv 
tur Radij fpiralis; & AB.vtrumque extremum conne<aen5, 
Diametcr Spiralis. 

I I 1. 

PErpcndiculares a pundis, vbi fpiralcm cius 
radij Tecant Jn latusQuadrantis cre^aum, 
feu diametrum fpiralis duCtx dicantur Si^ 
nus *Sp/W/>; atqueomnium maximus (augcntur 
enim a principio vfquc ad maxinium^^a quorur- 
lus deficiunt^vtoftendctur poftca) dicatur Sinus 
Spiralis maximus. 

Vt perpendicularesa pun<5iis F.I.ln latus AB.dicantur 
finus fpiralcs : & fi omnium maximus fit FI. hoc nomino 
compellctur • 

I I I I. 

RVrlus quorlibet pars fpiralis dicatur Spira^ 
lis partia/is: & reda eius extremacomplc- 
clens Diameters habeatque fuos radios 
ac finus 5 inftar ipiralis qua? defcribitur in Qua- 
dranto. 

Aaa Vt 



3 70 Curlii ac rc£li proportio prorhota. 

Vt AFG* efl: Spiralis partialis^cuiusDiamctcr AG. 
vnus radiorum Ar. Sinus AL 



QVod fi fupradidus motus continuctur, 
ita vt cxtremitas femidiametri arcum ^0- 
micirculi ^ pundum vcro a centro linearn 
^ diaraetro arqualem fimiliter percur- 
rat, defcribetur fpiralis lemicirculi:,qux erit di- 
midia pars ( habita ratione temporis &c motus ) 
piralis integra reuolutione dekripta:. 

Vt fi extfemitas femidiametrimoueaturperB.in N.& 
pundum a centro in K. ita vt fit ea ratio AB. fcmidia. 




metri ad recftam AK.qua?Quadrantis CB.ad arcum CBN, 
continuabitur fpiralis ab A. in K. atque ita dcinccps vf- 
que in L. 

VI. 

NOn alitcr inQuadratricibus:>Radi j dican- 
turqui a centrocirculi^inquodclcribun- 
tur:,ad lineam Quadratricem } fmusqui i 
puuiSlis vbi radij Quadratricem fccant:» perpcn- 

dicula- 
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diculares ad altcrum latus CJ^adrantis, & adal- 
terum paralleli ducuntur: quxomnia cxdemon- 
ftrationibus apparcbunt. 

S C H O L I V M. 

SEdaMdio Pdppum Alexdndrinum CelUB. lib. 4. *. 24. 
hmu^odt Itneas reprxhendentem , qmd fer tgnotayyus 
fhucAtquetrrepertAmctrcHlt.&reetxfroPorttonemdercri^ 
bAntur.ReSte id quidem,fic4 proportio etiam r^y dS^L-ru, 
numero conttneretur , neque Hc^7d ^v^,, pomHis efet. 
At vero res esi haud tnfolens, tum tn Phyfcis,tum inMa. 
themattcts, vt ex ys qua nonfunt, ejfe tamen poffum^qutd 
futurt^m ft , fertue pojftt hypothettci dcmonftrctur . Latet 
Adhuc raito tnuemendarum^inter duas datas.duarum me- 
dtarum properttonalium.quod tamen inueniri qucant ,in~ 
dtcant varia Mefolahia a prafanttfftmis Ceometris , apud 
£ utocium, excogitata. Hinc non abfurde Itcet argumentari: 
Si inter duas datas dua media froportionales repenantur » 
erttcubus primx ad cubum fecundx ,vt prtma ad quartam-^ 
atvero impoffibtltsnoneB ilU tnuentto ,igitur potefl efera- 
tiocubi ad cubum qttx datarum linearum. ^are f efenderi- 
mus pofeltncam re£iam,ac circulum in eafdem rattones fe- 
cart, non inepte Hcltcum,^ ^adratricum defcrtptionem in- 
fttutam efe probabtmus . St enim fieri pojjtt hxc diuifo , 
ettampuncfa tam in linea reffa, quam tn circulometa ^mo- 
do fupradifto 1 partes propertionales aufcrre pofunt •tdeoque 
itneam Spirakm, ^adratriccm , Diuifuam .deltr/earc^. 
Ac protnde,qu£ tnde eficientur demenftrattones.non qutdem 
ex datis procedent , fd iK rav nopKr^ayt ex qutbus non mi- 
nus certo quantitatis afeBiones,quam ti 7ac lMf/i{vc^v ^m- 
probabuntur , ,£lu^od vero pojjtbtlts ft prcporttonalis h<ec di- 
uifio j fqtientibus duobus Lemmatis ojlendemus . 

Poftuhuum . 
Lincamcuruam extcndi poflc. 

Aaa 2 L£M- 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 



5 Ciirui ac redi proportio promoca . 
L E M M A L 

SI lineaciirLiaexrendaCLirj vtexceadiamplius 
non pofTit } crit linea re6ta . 

Linea rcAa A. exccndatur , ita vt amplius 
cxtcndinon poffit ^ fitquc hoc modo extcn- 
faB. Dico B. cffe lincam rcdam . Si enim 
Pdflulamm B. nonfitlinea rcda , erit curua, at linca., 0 
^^"^"^' curua extendi poteft i IgiturB. extendi po- 
tcft;at fupponcbatur non amplius poffecx- 
tendi . Quodeft abfurdum. Igitur B.cftli- 
nca rcila • Qupd erat dcmoaftrandum • 

L E M M A I L 



p 



Otefl: data Hnca reda dati circuli pcrimc- 
tro fimilitcr fecari. 

Sit data rcdaHK.&datuscircuIu^AB. Dico rccftain 



HK. poflc fccari ca... 
proportione^qua fc* 
cantur pcriphcria-r 
circuli AB.Sumatur 
in circLiIo AB. pars 
AB.cui in a^quali cir- 
culo fumatur pars ^e- 
qLuilis CD.a<: cxten- 
datur pcrimctcr cir- 
culi CD. quantuni-. 
IcmRi.i.hu-potcft jmigrabit in^. 

lincam re^itamjquaj 
fitEG. inqua rema- 
ncantcadcmdiuifio- 
nis pun(fta;>qux craat 



iUS 




III 



L I B E R VI. 373 

In circulo: vidclicct E. R pun(5ia fint cadem pundis C 
I). HincdataHK.rcdi^ EG.fimilitcrfcccturinl. Qiio^ 
niam cft vt KH. ad HI. ita GE. ad EF. & vt GE. ad EF.ita 
pcriphcriatotacirculi CD. ad partcm CD. ( cft eninu 
proportio a-qualitatis^cum tota EG. fit pcripheria ipfa^ 
totius circuli cxtenfa3& EF. pars rciSa^ EG. fit cadcm^ 
parti CG. ; & vt peripheria tota circuli CD. ad partcm 
CD.itaperiphcriatotiuscirculi AB. adpartem AB. crcro 
\ t KH. ad HI. ita pcripheria circuli AB. ad partcm AB.ti. 
nea igitur data HK. dati circuh' AB.perimetro fimihtcr fc- 
cari poteft . Qupd erat demonftrandum . 

L E M M A III. 

MAior efl ratio finus rotiusad fiuumvcr- 
rum arcus Quadrantc minoris^ quanu 
pcripherix Quadrantis ad didlum ar- 

cum . 

In circulo cuius ccntrum B. fit periphcria Quadran- 
tis DF.arcus minor Quadrantc EF.dudis finibus reilis 
DB. EC. erunt BF. CF. finus verfi j & BF. etiam finus to- 
tus 3 qui cum fit maior quamEC. accipiatur in a^quali 
BD.rc(5laBG. arqualisipfi EC. itcmcum fitmaiorquam 
CF. accipiatur BK.^quahsCF. &conne^tantur DF.EF, 
GF, GK. accentroG. diftantia 
GK. defcribatur circulus HKL 
fecans DB. produ(5lam in H. & 
GF. in I. Dicomaiorcm cffera- 
tionem BF. ad FC. quam DF. ar- 
cusad arcum FE. Nam quia in 
trianguhs GBK.ECF.redanguJis 
ad B. C» .Tquaha funt Jatera GB. 
BK. lateribus EC. CF* ex hypo- P G B'"" 
thcfi^ erunt anguli BGK. C£F. arquaks. lam vero ma- 




S. 5. 



33- 6' 



I. 6. 

I6. I. 
8. 



20. S, 



3 74 Cumi ac rccfli proportio promota. 

ior cft ratio fc^aorisGHK. ad fe(5l:oremGKI.quamciuf. 
dem kdovis GHK, ad triangulum GKF. & fecftoris GHK, 
ad triangulum GKF.maior cft ratio^quam trianguli GBK. 
adidcmtriangulum GKF.ergoaprimoad vltimum^ma- 
iorcftratiofedoris GHK. ideft arcus HK. ad fedorcmL. 
GKI. id eft ad arcum KL quam trianguli GBK. id eft rcca^e 
BK,adtriangu]umGKF.ideftadre(aam KF. & compo- 
nendo & per conuerfionem rationis minor ratio IH. ad 
HK.ideft anguli FGH. ad angulum KGH. quam rc£tx 
FB. adrc^aamBK. fedangulus BDF. internusminor eft 
externoFGH. Igiturminoreft ratioanguli BDF. ad an- 
gulumBGK. idcftadangulumCEF. qui modo oftcnfus 
cftei a^qualis^quamanguli FGH. ad angulum KGB. id 
cft 5 CEF. Cum crgo minor fit ratio anguli BDF. ad an- 
guIumBGK.idcftCEF.quamanguli BGF. ad angulum 
BGK. id cft CEF. & minor ratio anguli BGF.ad BGK.an- 
gulum 3 id eft ad CEF. quam FB.ad BK.erit a primo ad vl. 
timum^minor vatioBDF. adCEF. quamFB. ad BK. id 
cft^quamFB. ad FC. funtcnim pofit^e a^qualcs BK. (S;^ 
rC. fcd vt angulus BDF. ad angulum CEF. ita arcus DF. 
ad arcum EF. ( funt cnim didi anguli didorum arcuum^ , 
aut potius angulorum arcubus fubtcnforum dimidij ) 
maior igitur cft ratio BF. finus vcrfi arcus DF. id cftj finus 
totius ad Cr. finum verfum arcus EF.quam arcus maioris 
DF. nimirum Quadrantis ad arcum EF. Quadrantc mi^ 
norcm. Quodcrat&c. 

S C H O L I V M. 

EAdemdcmoyiBr.itio fiert poteH , (iue HD. fit Jihustottis» 
fiue non j modo fit rnjior qunrn finus CE. vt man fe^ 
fte apparet ex flgura. Uoc autcm aliter dcmoni^rautmus Lb\ 
primo theorcmjtc 30. Scd prxftnte?n di?nonHrat!$nem quta 
elegantior ^< 'fCt( i'i,addcre vohn^/jffs . 



L E M. 
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L I B E R VI. 
L E M M A IIII. 



^15 



B 



SI pcripheria Q^adrantis, eiiifque latus cre- 
ctum.a punaro inquococunt fimilitcr di^ 
uidantur: pcrpcndicularis a tcrmino arcus 
proportionalis in latus demifla aufcrt c.x latere, 
verlus cius cxtrcmum , partem minorcm parto 
proportionali lateris. 

Peripheria Quadrantis BC cuiiis ccntrum A.&Iatus 
ercaum ^B^ex puncfio B. vbi cocunt fimiliter diuidantur, 
idcft.fitBC adBE.vtBA.adBR&a termino E. arcus 
proportJonaJis B£. demiffa in Jatus AB.perpcndicuJaris 

ED.aufcrat partcm DB. Dico DB. 
effc minorem quam FB. Nam cum 
DB.fitfinus vcifus arcusBE. maior i 
eiit ratiofimistotius AB. zdi^WiMxx}^ 
vcrfum DB. quam pcripJicn^ Qua- 
drantis BC. ad arcum BE. fcd vt pe- 
npJicria Qiiadrantis BC. ad arcum 
BE. itaexhypotheficft AB. adBF. maior igitur eft ratio 
AB. ad BD. quam AB. ad BF. minor igitur eft DB. quanu 
FB. Qupdcratdemonftrandum» 

THEOREMA l. PROPOS. L 

RAdij Spiralis Quaclrantis {unt in ratio-- 
ne, in qua funt arcus Q^adrantis inter 
co/clem radios ad periplieriam produ- 
{Xos^ &ba/im eiufdem Qu^adrantis compra^henfi. 

Sit QuadransABC.cuiusSpirah*sAFGB. radij S}^\x2i^ 
lisAF» AG.qui produc9:ifecent pcriphcriam Quadrantis 
jnpuncaisj^D.Bafi^QuadrantisAC.latus eimdcm erc- 

ftum. 



defin. i.hu* 

ius . 




3 7tf Curul ac rcdi proportio promota. 

dumjeu diamcter Spiralis AB. Arcus intcr bafim AC. 
&punaaE.D.compr^hcnfi fint EC. DC D.co effc vt 
AF.adAG.itaarcumCE. ad arcum CD. Eft enim , ex 

defcnptione , feu dcfinitione bpi- 
ralis , vt AF. ad AC.ita arcus CE. 
ad arcum CB. & vt AG. ad AC. 
ita CD. ad CB. & conuertendo vt 
AC. ad AG. ita CB. arcus , ad ar- 
cum ad arcum CD.ergo ex ^qua- 
litatc vt AF. ad AG. ita arcus CE. 
ad arcum CD. Qupd dcmonftrare 
oportebat. 

THEOREMA II. PROPOS. II. 

SI diamctro Spiralis in Qaadrante parallela 
candem Spiralem contingac: fecan s per pun- 
dum contadus ducta ad fuum arcum mi- 
nimam inter omnes fecantcs proportionem ha- 

bet. ' 

Sit Quadrans ABC. cuius Spiralis AFB.ac Spualis dia- 
mctcr AB. cui parallela lit rcCta^ 
LI. qux Spiralcm tangat ia F. 
pundlo,pcr quod cx ccnrro A. 
Quadiantis ducatur AFN. fccans 
arcus CP.occun cns tangcnti CN. 
eiufdcm arcus , & parallcl» ipfi 
AB. in pundo N. Dico fccantcm 
AN. ad fuum aicum CP. mino- 
rcm habcrc pioportioncm,quam 
habcatqu.Tlibctalia fccansad fu- 
um. Ducantur quxlibet ali^ fe- 
cantes vltra citraquc AO. AM.quaium illa fccct Qua- 
drantcm in Q^iUa m R.iltarcC^am Ll.quantumlibct pro- 

dudam 
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L I B E R VI. 3 

<Iu<aatnjnI.iftamL. ( fecabuntautem,cumc; paralle- 
lamCO.fecentinM.&O. ) iJla fpiraJem in G. ifta in L. ArcWm p 
t^oniam reara LL fpiralem tangit in F. in illo t 
pun(aotanget:CadentigiturpundaI.L.idcoquc partes 
GI. HL. extra fpiralem. Cumque in ti iangulo OAN.pa- 
rallel^e fintON.IF.eritvtOA.adlA.itaNA. ad FA.& 2. e. 
permutando , OA. ad NA. vt I A. ad FA. maior autem eft 
ratioIA.adFA.quamGA.adFA. Igitur maior eft ratio ^ 
OA. ad NA. quam GA. ad FA. vt vero GA. ad FA . ita ar« i. W . 
cus QC.ad arcum PC. Igitur OA.ad NA.maior cft ratio. 
quam arcus QC. ad arcum PC. & permutando fccantis 
OA.adfuumarcum QC. maior eft ratio^quam fecantis 
NA.adfuum arcum PC. Eodemque modo oftendetun, 
maiorem clfc rationem fecantis MA. ad fuum arcum MC. 
quamfecantis AN. adiuum PC. Idcmque fequetur jil» 
quaIibetaIiafecante;ergo fecans NA. ad fuum arcunu 
PC.minimam interomnesfecantesproportioncm habet. 
Qiioderat oftendendum . Vocentur autcm puncfla F. P. 
minima? proportionis in Spiraii:,& in quadrantc : & fccans 
AN.minimieproportionis . 

THEOREMA IIL PROPOS. IIL 

SEcans minimam exc^teris fecantibusadru- 
um arcLim proportionem habcns Ipiralem 
Qj^adranris diuidit in pundto y pcr qudd 
parallcia diametro Ipiralis k\i tangenti Qj^a- 
drantis diic5la did:am Ipiralcm contingit.. 

SitQuadrans ABC.inquofecans AN. occurrens tan- 
genti QuiidrantisCO. inpundo N. fecans Quadrantem 
in P.SpiraJcm Quadrantisin F. habcat ad fuum arcum^ 
PC. minimam ex CcTtcris fccantibus rationem: ac pcr pun- 
£tum F. ducatur FGI. parallcJa tangcnti CO. Dico qucd 

Bbb rcila 



378 Curiii ac rcQ:i proportro promota. 

rcila FGI. fpiralem tangit in F. Si enim non contingit.fe- 

cetinpimdisF.G. ita vt FGL fic 
vna rcda ipfj CO. parallela;, & du- 
caturperpunftiim G. fccans AO-. 
occurens tangen ti in O. & Qua- 
dranti in Quoniam parallela 
poniturFGLipfiCO.eritvt OA* 
ad AG. ita NA. ad AF. & permu- 
tando vt OA. ad NA. ita AG. ad 
AF. fedvtAG. adAF. itaarcus 
QC. ad arcum PCergo vt OA. ad 
NA Jta arcus QC. ad arcum PC. & pcrmutando^ a^qualis 
critproportio OA. adfuura arcum QC.. proportioni NA^ 
adfuum arcum PC. Qupdcft abfurduni :,cum propoiti<i> 
NA^ad arcum PC. ponatur minima qualibet proportionc 
altcrius fecantis ad fuum arcum . Igitur fecans raiiiimaa> 
cx cxteris &c. Quod erat probandum . 




T 



THEOREMA IV. PROPOS. IV. 

Ancrcns comprcmenti arcus , ad qucm 
iufdem fccans mrnfmam riabec rationem, 
elt ^ec|uali^ arciii - 

SitQuadrans ABC. cuius tarr- 
gcnsCN. fccans AN. arcus CNL 
minimam eum co proportionciii-r 
habcnsj acfccans fpiralem Qua- 
drantis ADB. m pundo D. litquc 
arcus CM. complcmcntum arcus 
MB. cuius tangcns BL. Dico tan- 
gcntem BL. efle afqualcm arcui 
MC. Ccntro A. per pun(5ium D. 
dcfcribatur Qtiadrans KDR 
pcr idcm punftum D. ducatur in- 

£nita 
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L I B E R VI. 

finjta DF. parallela tangenti CN. atqucfx pmao A. ad 

d licatur perpendicularis AF. qua: occurrct ipil DF. in ArcScJ" 
*-.DeniqueducarurDE.pcrpcndicularisadDA.id<roquc ^o. spwi 
tangcnsarcusDH.ConftatrcAam AF. efle arqualcm ar- ^''^'^<*- 
•cuiDK. RurfusquoniaminQuaxiniatcroAEDF. angu- ]o [' 
h EDA. DAF. funtfedi^parallcllp funt DE. FA. Scd *Sc 
paraliel^fun: DF.EA.vtraquee«imponitur parallcIaipJi 
CN. IgiturparJIcIogrammumeftAEDF.&oppofitaJa- dcfintr. 
tera AF. DE.a>qualia, Qoarecum AF. fir xqualis arcui J.'] '; . 
DK.crit DE. ctiatn arqualis arcui DK. Vtautem arcus ' 
KD.ad QuadraBtem KH. ita arcus CM. ad Qiadranrcm 
CB. &perrautando,vtarcusKD.ad arcum CM.ita Qua- 
xlrans KH. ad Q^iadrantem CB. & vt Quadrans KH. ad 
Quadrantem CB. ita femidiamcter AD. adicmidjamc- p'IT"&h,*- 
trumAM.&vtAD.adAM.itaDE.adBL. ( nam cura n.uclfm. 
arquianguIafiottrianguIaEDA.LBA.ob<x)mmuneman. '• 
gulumad .A. & redos ad D.B.critvt AD.ad DE.ita AB. ^ 
ad BL. & permutando ) erit a primo a^I v]tjnium,vtarcns 
KD. ad arcum CM> ita DE. ad BL. & namutando , vt ar- 
cus KD. ad recflam DE.it;i,ar£us CM.' ad rcdani BL. efi 
autcm probatus arcus KD.xqualis reclx DE. igitur ar- 
cus CM. avfualis eft tangcnti coinplcmenti BL, Quod 
f ja£ dcmonitrandum . 

S C H O L I V M. 

Hf»c manif.il ufK eji , Ji frobUwate alitjue Geomctrico 
fecans wiKm* proportto»ssrej,ertAtur ^ fequi tangen- 
tem comflcMenti arcus , cuius esf Jecans , ej/e ^qualetn illi 
arcui . 

THEOKEMA V. PROPOS. V. 



T 



Angcns compJcmcnti arcusj ad cjuem c- 
iuld^m lecans minimam liabct rationem, 

Bbb a tft 



3 So Curui at rcdi proportio promota. 

efl: xquahs QMadranti circuli a principio lincx 
fpiralis^per pundum vbi fccans minimic pro- 
portionis fpiralem fccat, dcfcripti . 

Sint omniaqua? fupcrioripropofirionc. Dicotangcn- 
temBL. tflfe arqualcm Qiiadranti KH. Quoniam trian- 
gulu ADE. ABL. communcm habcntangulum ad A. 5;^ 
redos ADE. ABL. funt arquiangula. Igitur vt AD. ad 
' AM.itaDE.adBL. ScdvtAD. adAM. idclt,adAB. 

1. huuis. ita arcus CM. ad Qiiadrantcm CB. ideftarcus KD. ad 
SchoI.5i.<;. QLjaarantcm KH.Igitur vt rcfta DE.ad BL.ita arcus KD. 
4 huius id cft , rcda DE. illi xqualis, ad quadrantcm KH.acqualcs 
9' 5. jgiturfuntBL.rcd:atangensarcusBM.& QuadransKH. 
Qupd crat demonftrandum . 

COROLLARIVM I. 

HI^c deducitur arcum CM.eJft ^quale ^^adrantiKH. 
ejl cntm arcuj CM. xquaUs tangenti BL. qu^ modo pro^ 
bata ejl .nqualis ^adranti KH^ 

COR OLLARIVM. IL 

SEquitur pr.tterea ex di^lis ,tam^adrantem KH.quam 
arcum CM.eJie rnedto loco proportionalem inter arcum 
DK, dr J^adrantem ABC. nam vt KD. ad KH . tta oJlenfnm 
^?r&^i'^'^'<^ ^P-^^'"^^ AM.&vtDA.ad AM ,tta ^Suadrans KH.ad 
xQ^i^nx.'"^' S^adrantcm BC. ergo vtarcusKD.ad qu.^drantcmKHMX 

coroL I. ^'QHadransKH.tdeiiarcusCM.ad^^adrantcm BC. 
huius. 

COROLLARIVM III. 

DEnique patetarcum DH^eJse minorcmarcu DK.ideJt 
4rcumMB,arcuCM. NamarcusKD. eS ^qualis re- 
dc r*tx ra & tangentt DE.at tangens DE maior ejl quatn arcus DH .igt^ 
Cv&nlro arcHs t)H* efl mtnor arcn DK. 

THEO- 



L I B E R VL 381 

THEOKEMA YI. PROPOS. VL 

SI diametro fpiralis ram intra Qjadranreni 
dcfcriprx , quam parcialis.parailela duca-. 
tur tangens ipfam fpiralem ; & a pun6t6 
contacfbus linus fpiricus ducarur: is eritomnium 
finuum fpiricorum maximus. 

Diametro fpir.ilis AB. intra Quadrantcm ABC dcfcri- 
ptXjducjtiirrcdaHG.parallcla tangens fpiralcm in D. 
& cx D. diicatiir DI. finus fpiricus. Dico DL c/fe omniuni 
finumfpiricorummaximum. Ducanturcnim quilibctalij 

finus FE. NO. fupra infraue fi- 
numDI fecantcsSpiraJemin E. 
& O. & tangcntem GDH. in K. 
M. Cum rcd:a HDG. cx hypo- 
thcfi tangat fpiralem in D. in illo ^ ^ . 
folopundo tanget. Cadetigitur niibus^ Ar 
tota GH. cxtra fpiralein . Quare chimedis . 
pundum K. crit cxtra fpiralcm : 
cft autcm pundum E.in linca fpi- 
rali^maiorigitureft FK. quam FE. totum quampars; 
Qiioniamautcm exdefcriptioneparallelr^ funt DK.IF. itc 
KF. &DI.paralIeIogrammum eft DIFK. a:qualcs igitur 5^ «icfln. 
funtKF.DI.fedKF.maioreftoftenfaquamEF.jgiturDI. 
maior eft quam EF. Eodemque prorfiis modo Qftcndctur 
DI. maiorquamNO. &quam quilibet alius finus fpiri- 
cus. AtqjcademomninodemonftratiofuccedetjfiABD. 
ponatur qu^elibctparsfpiraliSjVteuidentiflimum eft. Igi- 
tur fi diametro fpiralis &c. Qupd erat demonftrandum . 




THEO. 



I i 



R 



j_S t Curui ac rcdi proportio promoca . 
THEOREMA V.II. PROPOS. VIL 

Eda pcrpcndicularis ad finum maxi num,' 
a pundo vbi is fpiralcm Q^^drantis , 
aut partiaicm fecat > candem fpiralem-» 
contingit. 

SkC^adrans ABC.SpiValisQuadrantis ADB. quam 
fecct DI. finus maximus in D. a quo ad ipfam DI ducatur 
perpcndicularis GDH. Dico quod rc<5ta GDH. lincam-. 

fpiralem tangit in D. fi cnim non 
ita fit 3 fecet cam 5 ac tranfcat per 
pundla D. E. &ducatur EF. ipfi 
DI. parallcla^ fccans AB. in F. 
Cum rc(fli funt anguli ad I.cx dc- 
finitione^&D. cx fuppofitiono, 
parallelorfuntAB GH.idcft.IF. 
^ _ & DE. fcd & parallcLT funt HF. 

DI. cx hypothcfi ; igiturparallc- 
logrammumcftEFID. ^qualiaigiturfunt latera EF. DI. 
non cft igitur Dl. maior quam EF. ac proinde non cft om* 
niumfinuum fpiricorummaximus: Qijpdcft contra hy- 
pothcfin. Idcm manifcftc contingit in fpirali paitiali . 
Igiturpcrpcndicularis &c. Qnod crat dcmonftiandum, 

THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

SPiralcm in eodcm punLlo diuT rcctx non-. 
coiuingunt. 
Sitlincafpiralis ADE.inqnalibct circulationc dcfcri- 
pta^ &contingatipfam rc^ila HDG. in punCto D. iunga.- 
rurquc AD. adprincipium fpiralisi&ccntroquidcm A. 
intcruallo AD.circuhisdcfcribatnrC DB. qui fccct prin- 
hSci^fvr^^^P^^ A( \ in (\& diicatur AK. ipfi AD. 



x9. 1, 



^5. dcfin. 

J4, X. 



H 


B 






n 
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L I B E R VI. 



3?3 




H. pron, 



Djconon pofTc diici aliamcontingentempra:tcr HDG 
qu.TlpiraIcmtangatin D. ficnimpotcft ,ducatur,6^ 
fitLDK. qua: coibit cum AK. nonin 
punifto G. alias du^ rc(5t<T HDG.LDK, 
fpatiumcomprarhcndcrcntjfitin pun. 
do K. quod^vel cadat inter G. & A. 
punfta , vel vJtra , ita vt AK. fit vcl to- 
tumrcfpcauipfiusAG.vcIpars. Con- 
ftat cxijs qua^demonftrauit Archimc 
dcspropofitionib. i8. 19.20.de lineis 
fpiralibus ^ cum contingentcs fint vtra- 
^ . HDG. LDK. tam rc^Sam AG. 

quam rcctam AK. eiic a:qualcm arcui CD. a^qualcs igitur P^^" 
funt AG. AK. pars & totum , Quod eft abfurdum^^Non cr- 
go tangentrc(fti^HG.LK.SpiraIcmin eodcm punilo D. 
Qupd erat probandum • 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

SI 111 pundlo in qiio finu^ fpiricus omniuni 
maximus fpiralcm Qaadranns:>aut partia- 
Jcm lccat^recfta eandem fpiralcm tangat:ea 
crit dido finui pcrpendicularis . 

InpundoD. inquoSinusfpiricusDI.omnium maxi- 
mus fpiralem Quadrantis ADB. 
fccat^ reda HDG. Eandem fpira. 
lemtangat. DicoreAam HDG, 
effc ipfi Dl.pcrpendicularcm . Si 
enim rcs non ita habcat^fit alia 
qu^piam LDK. ipfi DI. perpcn- 
dicularis . Quoniam fpiralcniw 
ADB.fecat finus fpiricus omnium 
maximus DI. & d puijc^to fe^lio- 
nisD. ipfifinuiDL pcrpendicukmponitur KDL. ca 

fpi, 
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384 Curui ac rcdi proportio promota- 

7. hiiius . fpiralem tanget in D. fed ctiam fpiralcm tangit in D. re. 

<aa GDH, Igitur fpiralcm in codem pundlo tangunt dux 

8. huius. ^^^5^^^ HDG. LDH. Quod eft abfurdum.Nec aliter procc- 

dit demonftratio, in fpirali partiali quod clarius , quam vt 
fuperflua rcpctitionc indigcat . 

THEOREMA X. PROPOS. X. 

Slnus fpirici maximo propriorcs maiores func 
rcmotioribus • 

Sit Spiralis Quadrantls^autpartialis ADB. cuius fi- 
nus fpiralis maximus DI.& conftituantur primo intcr ma- 
ximum , & principium linece fpiralis A. duo finus EF.GH* 
illc viciniormaximo^hicrcmotior. Dico finum EF.elfe 




maioremfinuGH.Tangatrc(5laPQJpiraIcminE. (' pcr 
datumpoflibilc ) cui parallcla fit AM. &ad vtrumcjuc-. 
19. X. pcrpendicularis HN. fccans MA. inN. &AB. inK. ipfi 
ycro EK.cx punclo G.ducatur parallcla GOL.fecans M A. 
dcfiuhii ^^^^•P^'^P^^^*^^^l^^^^^c^3'^'^^ ^"L. manikftumtlt AM. 
iiis.^ " ^^^'^ dimcticntcmfpiralispartialisAHM. cuicum parallc 
la duCta fir PEQjangcns fpiralcm in E.& a pundto conta- 
cicfin. & iflus E. duitus Ih linus Ipiricus EN.is crit omnium finuum 
Imms. fpJricoruuiquiin fpirali partiali AtM. duci pofiuntmaxi- 
mus . Qiflic maior cft quam finus Ipnicus GO. ciufdcm 




I A 
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L I B E R V L 



3»J 



4 



14. r 



partjahs fpir^,fcd& maiorcftNK. quam OL. ( Nam 
cum xquiangulafint™ rc<aos ad 

O.N.& communcm ad A.crit vt AN. maior ad AO.mino^ 4 6 & ,4 
rcm ita N K. maior ad OL. minorcm ) tota igitur EK. ma^ 
iorelt^quam totaGL. Rurfuscuma-quianaula finttrian^ 
guIaKEF. LGH. ( nam parallela^ funt EK. GU itcm. 
hF. GK. cxhypothcfi,& anguliad F.H. rccSi ) critvt 
KE.ad EF. ita LG. adGH. maiorautcmoftcnfacft KE 
quam LG. maiorctiamcft EF. quam GH. Quod primo 
crat demonftrandum • 

Cadant fccundo duo finus fpirici fupra finum fpiricum 
maximum DL& fian t rcliq ua^vt in prima partc huius pro^ 
pofitionis. Eodcmprorfusmodo probatur AM. cftc di- 
mcticntem. EN.omnium finuum fpiricorum partis AEM. 
maximum;idco maiorcmquamGO. lamvcro ( inquo 
difFert primaparsa fccunda ) minorcft KN. quam LO. 
(Nam cum triangula A OL. ANK.ob parallclas LO. KN. 
habcant angulos ad N. O. itemad K. L. itcm ad A. a^qua^ 
lcs ^ funt^cquiangula idcoque vt AO. ad OL. ita AN. ad 
NK. &maiorctt AO. quam AN. idcoquc& maior OL. 
quam NK. ) fi igitur cx maiori EN. dctrahatur minor 
KN. &cxminoriGO. maior LO. rcmancbit EK.maior 
quam GL. Hinc codcm modo >quo in prima parta proba- 
biturEF. maiorquamGH. Qupd crat fccundo loco de- 
^onftrandum . 



^2. T. 
4. 6. 

14. r. 



s 



THEOREMA XL PROPOS. XL 

Ecans minimx proporcionis rranfic pcrpun^ 
dum vbi fjnus Ipiralis Quadrantis maxi- 
mus Ipiraleni lecac. 

Hoceuidencerdcduciturcx fupcrioribus propofitioni- 
bus. Nam paraJkJa rangcnti Quadrantis, aut diamctro 
Spjralisquadramis^ipfamSpiraiem tangitjn vno tantum 

Ccc pundio: 



j^.dc linca 
Jpiralibus . 
Archim. 
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V 



p 



3 S6 Curui ac rcdi proportio promora^ 
j. hums. puj^^5tQ . ^.^j-Q p^j. jji^j pundum tranfit fecans minirnam 
cxc.Ttcris fccantibus ad fuurn arcum proportioncm ha- 
bcnSj&incodempundofinus fpiricus omnium in Qua- 
6. hiiius. drantc maximus fpiraJem fecat ; Igitur fccans minima? 
proportiomstranfitper pundum vbi finus fpiricus Qua- 
drantis maximus fpiralcm fccat . Quod crat &c. 

THEOREMA XII. PROPOS. XIL 

SI dux fccanrcs, vtraquc aut vltra aut citraj 
fccantem minima: proportionis ducantur : 
rcmotior ad fuum arcum maiorem habet 
rationcm^ quam propinquior . 

In Quadrantc ABC. fit fecans minima? proportionis 
AN. occurrcns tangcnti CN. in N. & ducantur duse 
fccantes AM.propinquior, AL. remotior, vtraquc citra 
fccante AN. qvx lcccnt Quadrantem in punetis O. P. Di^ 
co fccantcm AL. ad luum arcum PC. maiorcm haberc ra- 
tionemquamfccantcm AM.ad arcum OC. Defcnbatur 
intra Quadrantem SpiraJjs ADB. in qua fmus fpiricus 
omniummaximusDI.fccans fpiraJcmin D. tranfibit fc- 
cans AN. pcr puudum D. Igitur fccantes AM. AL. fpira- 

Jcm lccabunt citra pundum D. vt in|i 
pundisG.E.pcr quTducanturfinus 
fpirici GH. EF. crit GH. finus rpiri- 
cus maximo DL vicinior ^ maior 
quam EF. remotior. Quarc duc^a^ 
EK. ad FE. pcrpcndicuJaris , aut 
ipfi AB. fcu CN. paraJJcJa ipfua^ 
HG. fecabit in K. intcrpuncfla G. & 
H. idcoqucipfam GA.inter punifla^ 
G. A. vjdeJicct in R. maiorquc erit 
AG. totum quam pars AR. lam vcro cumin triangulo 

MAL. 



JK huius*. 



.10. hiiius> 




1 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 




L I B E R VI. 

MAL. bafi ML.duAa fitparallc- 
la ER.crit vt AL.ad AM.ita A E. 
ad AR.maiorautcmcftratio AE, 
ad AR. quam AE. ad AG. jgirur 

major cft ratio AL.ad AM.quam 
AE.ad AG.fcd vtAE.ad AG.ira 
arcusCP.ad arcum CO. Igitur 
maipr eft ratio AL.ad AM.quam 
arcus CP. ad arcum CO. 8c pcr- 
mutando , maior ratio fccanris 
AL. ad fuum arcum CP. quam 
lecantis AM.ad arcum CO.Qupd 
primo demonftrandiim erat . 
Idcm omnino fcquitur,fi vtra- 

^ -r „ que fccans cadat fupra AR vt 

manifeftc patet ex figura . Quare fi dux fccantes &c. 
Qiiod erat oftendcnd um . 

THEOREMA XI H. PROPOS. XIH. 

DAta fecanre , <\ux non lic minimar pro- 
porrionis , porell duci alia fccans qux 
canJcm habeat rationcm ad luLim ar- 
cumjquani data ad luum. 

In QuadrantcABC. fit fccans 
data AEL. occurrcnstangcr.tiCL.in 
L. qus non fit minim^ rationisjCuius 
arcusPC. Dico pofle in Qiadrantc 
duci aliam fccanrem quar candcm ad 
kmm arcum rationem !iabeat,quam 
L fccansAL.ad arcum PC. Sitin Qiia- 
drantc defcripta fpiralis ADB. jil, 
qua finus maximus DI. cui paral- 
Jclus ducaturfinu.s fpiricus hY. & cx 
c. E.ad FE.pcrpcndiaikuis , autipfis* 
Ccc 2 AP. 




388 



Curui ac re<Sli proportio promota. 



AB. CM.parallelafiG. fecansfpiralem in G. &ducatur 
AG.reftaoccurrens pcripheria?Quadrantisin O. & tan- 
gentiinM.critCM.fecansarcusOC. Dico tangentem-, 
AM. ad fuum arcum OC. eam habere rationem^quam ha- 
bet fecans AL. ad arcum PC. Nam cum in trianguJo 

1. 4. 6. MAL.bafiML.paralleladuftafitEG.eritAM.adAL.vt 
1. huius. j^Q ^ j j fi^Q^^ i ^j-cu^ OC.ad arcum PC. 

crgovtAM.ad AL.itaarcusOC. ad arcum PC. & per- 
inutando . vt fccans AM. ad fuum arcum OC. ira fecans 
AL.adarcumPC. Quoderatdemonftrandum . 

Manifcftum autem cft quod pundum D. cadit intcr 
punda G. & E. alias cnim fi vtrumque pundlum E. G. ca- 
deret aut citra ^ aut vltra puncftum D. habcrct remotior fe- 
cans ad fuum arcum maiorem rationem , quam propin- 
quior^quodeft abfurdumjcum oftenfa fit vtraque ean- 
demhabcrerationcm. Qiiod ctiaminde conftat^quia fi- 
6. hiiius. nusfpiricusFE. minorcftquam DLex 6.huius , quaro 
pcrpendicularis EG. fccabit ipfam DL in K. intcr punda-. 
D. I. quarc pjoduda fecabit fpiralem in G. fupra DL 

PROBLEMA L PROPOS. XIV. 

QVadrarriccm in Qaadrante dcfcribcrc, & 
cxtra Qiiadrantcm produccrc, atquc to- 
ti circulo accommodarc. 

SitcirculusBCDE. cuius centrum A. pcr quod tran- 
fcantdua: pcrpcndicularcs BD. CE. fccantcscirculum in 
quatuorQiKidrantcs^mquorumvno ABC lit bafis AB. 
& latus crcittum AC. Conucrratur AB. circa A. ccntrum y 
tanquam vcrticcm , ita vt pundum B. pcrucniat in N. 
codcm tcmporc linca rcdta coincidcns cum. AB. moucatur 
cx A. in l\ m toto motu pcrpcndicularis ad latus erecflum 

AC. aut parallcla ba/i Qu.idrantis AB. ita vt qUcTpropor- 
liocft CB.adBN.arcumqucmpcrcurrit punc^tum B. ea^ 



L I B E R VL 



3 «9 



/itlateriscretJliCA.aclpartcm AF. quam percurrit pun- 
<Ilura A. &inillomotuconcurrantdu«re(a;t AN. & per- 




pendjcuIarisFG.inpuncaoG. ( concurrent autcm cum ^ 
anguIusGFA.fitredus&GAF.acutus ) defcribctpun- 
<ftum concurfus lineam curuam MGC. quam effc Quadra- 
tricem Dinoftrati conftatex Pappo lib. ^.prop.i 5.& Cla- 
uioad vItimampropofit.6.element. Qupd vero ea tota 
fitinQuadrante^jitademonftiabimus. Sitquodlibetpun- 
dumQuadratricismododefcript;^ G.a quo perpendicu- 
Jaris intermedia fecet larus eredum AC. in F. & diametcr 
Quadrantisperilludidem punc^um G. duda fecet Qua- 
drantis peripheriam in N. pundo , a quo ducatur finus re- 
(Sus NO. arcus NC. Qupniam^ex defciiprione^ eft vt 
periphcria Quadrantis BC. adarcum BN. ita latus ere- 
^lum AC» ad partem AE. erit pcr conuerfioncm rationis , 

vt 



'3 90 Ciirui ac redi proportio prohioca . 

vtBC.adCN.ita AC. ad CF. Cum vero CO. fit finus 
icmm.^hu-Verfus arcus NC. maior crit ratio AC. ad CO. quam BC. 



5. pron 
54. I. 



ad CN. Quare maior erit ratio AC. ad CO.quam ACad 
CF,. minorigitureft CO. quamCF. Quaremaior AO. 
quamAF.VtautemAO.ad AF.ita AN.ad AG. (^qui- 
angulaenimfunttriangula OAN. FAG. obcommuncm-. 
angulumad A.&redos ad F.O. ) igitur AN. maior ell 
quam AG.ideoquecum pundumN. cadat in periphcria 
Quadrantis y cadet pun<5lum G. intra Quadrantcm 3 atquc 
idemdemonftrabiturinquolibetaliopunifto partis Qua- 
drantis MGC. 

Producetur autem hoc modo Quadratrix . Moiicatur 
pundum B. per C. vfquc in P. & pundum A. per C. vfquc 
in H. ita vt qua? proportio BC. ad BP. ea fcmpcriit AC.ad 
AH. &duAa AP. femidiamctcrperP. in L&peipendicu- 
laris Hl.concurrantin I. ( concurruntautepn quia angu- 
lusadH. rcAns^&HAl.acutus ) atque cadcm rationc 
pundum concurfusrclinquensfui vcftigium dcfcribat li- 
neamcuruamCIQ;_cam vocanuis Quadratriccm conti- 
nuatam , quod codcm modo dcfcribatur quc ca qu^e con- 
tincrur Quadrance. Quod vcroca cadat cxtra circuliinL-, 
patctjfu.naturenimquodiibetpundum I. Quoniam ma- 
iorcft Al.fubtcndcnsangulumrcdum ad H. quam AH. 
dcfin. M. &maior AH.quam AC.totumpartC:>& AC.a:qualisipfi 
AP.maiorcrit Al.quam AP.fcdpunsJ^umP.cadct in pc- 
riphcriam circuli , crgo punftum I. cadct cxtra. Idcmque 
uftcndcturin quojibct alio puudo Quadratiicis produ- 
^hT^critquc tota Qiuidratiix MCIQ^Quadratiix fcmi- 
circuh BCL). Qu()d h in infci iori fcmiciixulo alia dcfcri- 
batur NHR. co modo qno in fupcriori cxiltct totius cjrcu- 
h(:)iKidratr]xRtMCQ^Quod facicndum fuit. 



19. I 



THEO- 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 



L I B E R V 1. 39, 

THEOREMA XI V. PROPOS. XV. 

SI latus eredumC^adrantisduplicctur extra 
Qj^adrantem , & per eius extremum pcr- 
pendicnlaris ducatur : ea erit Quadtatrici 

^^adransABCcuiuslatus ere<5ium AC. eiufquc-, 
duplumAK.acperpun<aura K. duda fit perpendicularis 
KL, fit etiam Quadratrix femicirculi MCT. Dico perpen- 



B 







s 

H 

c 























M A X F V 



dicuIaremHL.cfle(^adratnci A^£/>TT«T.r. Afymptoton 
auccm vocamuslimilirudine cius quar ducitur in Hyper- 
boJa,apud Apolloniumli 2. con. prop. i.qu^ videlicet 
quo magis producitur.magis ad HyperboJam accedit.nec 
tamen vnquamcum ea concurrit. Primum igitur quod 
Quadratrix quo vJtcrius producitur^eo propius ad re^iani 
KL.accedat^itadcmonftratur.ProducaturbafisQuadran- 
tis BA. quantum Jibct in F. ac perficiatur fcmicjrcuJus 
BCF. &cxquolibctpun(aoL Quadraricis in bafim pro- 

duclam 



59 ^ Curui ac rcdi proportio promota- 

du(aa demittatur perped icularis IX. & ducatur AL itemq; 
perpendicularis IH.hinc producatur Quadratrix cx I.inT* 
ctiam mouebiturpuncaumconcurfus 1. inT.& Al.promo- 
uebiturinAT.&dudaTS.adAK.perpendicuIari^^fcendct 
HI. in ST. vt conftat ex defcriptione Quadratricis. Duca- 
tur TV. ad latus Quadrantis produdum pcrpcndicularis . 
Conftat H AXI. & S A VT. effc parallelogramma^ quorum 

s^' I- aduerfalarcraaequaliafunt. Igitura^qualiafuntSA.TV. 
Itcm HA. XI. maiorautem eft SA. quam HA. maior igi- 
turetiam eftTV.quam IX. Igitur propius acccdit pun^ 
AumT.ad reftam KL.quampundum LQuod inaiijsquo- 
queoftendentur:Idautemprimo probandum erat. 

Quod vcronumquam concurrat Quadratrix cum per- 
pendiculari KL. ita efficitur . Concurrat , fi fieri poffit , in 
pundo D. & ad D. ducatur AD. fccans circulum in E. (fe- 

^ 2. r. cabit autem ^ nam cum angulus DKA. fit rc^ftus^ei it angu- 
lus DAK.acutuSjideoquearcusEC. minor quadrante J 
eritjCx defcriptione Quadratricis^ vt Quadrans BC. ad 
arcumBCB.itarcfta AC.adrc(aam AK. fcd AC. eft di- 
midiaipfius AK. igiturBC. dimidius ipfiusBCE. fcdctia 

7. pron. BC. cftdimidiusipfiusBCF. fcmicirculi : ^equales igitur 
funt arcus BCE. & BCF. pars & rotum . Quod eft ablur^ 
dum. Non igiturconcurrent Quadratrix & perpendicu- 
larisKD. Quodcrat fccundolocooftcndcndum. 

COROLLARIVM. 

EX duabus fuperiortbus propofttioriibus confiat ^lu^adra^ 
trtcem prtnctptOyac finc carcrcNam tdco prtmtmtpun^ 
ftum non habet j cjuod bafts Jiuadrantts prtma perpendi" 
ctdarts tn vnam Lincam cotnctdcnt y cjux fcitoncm cjpccrc^ 
non pojfunt '^vLttmo tdco carctyqtiod dux ybafts Stiadrarrtis , 
dr vLt/ma pcrpcndtcularts ftnt paraLlelx , tdcoquc ad conctir^ 
fum vLttmi puncti conuc/nre non pojjunt . Rurfus mantfc- 
jlum csl vcrfus fincm S^idratrtfcm tn tnfnttum product y 
non vcrfus tntttum . T H E 



■ 
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L I B E R VI. 



39} 



O 



THEOREMA XV. PROPOS. XVI. 

Vadratrix non eft figura rcailinea, uoa 
Circulus^ non Coni fedio. 



_ d Quadratrix non (it figiira rccailinea y apertius 
•cfi quam vt pjobari dcbcat. Sed quod iieqije Circulus, 
-aurElJipfisitaproLatur. Sitcnitn^iifieripoteft, horum 
altcruter ;erit in figura 14. ^huius^ MD. produda eius^^; 
.diameter Kuin tam CE. quamipfius CE. paralJcIas bi- "'^' 
fanam diuidat^ igitur in re^aa MD. eft ccntrum figur^e ; fit 
inpunao A. fccabiturergobifariamdiamctcr MD. ia^ 50, 
punaoA.requalcsigiturcruntMA.&rcliquafcmidiame. '^^S.-^/^- 
terverfus D. Qupd eft abfurdum, cum infinita fit pars €0^0! 



I. Co- 



huiiis. 



16, 1, Co- 

nic. 

15. tiukis. 



diametri ab A. verfus D. & finita ab A. verfus M. At non 
cfleParaboIara^autHyperboJam ita demonftramus. In 
cadcmfigura i^.a^huius.dicatur MCQ^-ftc ParaboJa^^ 
aut HypcrboJa^critprocuIdubioipfius diamctcr^atqucL. 28. 2. Co 
axisrc(ftaMD.cumtamipfam CE. quam eiiis paralJcJas "^^- 
intra figuiam duc5las bifariam diuidat^cuicumparalJela 
ponatur KJL extrcma pcrpcndicularis^ca produda cum 
Quadratricc conuenict. Quc)d eft ablurdum i eft cnim^ 
iloCt^-Tnco-To^. Igiturquadratrixnon cft ParaboJa^aut Hy. 
pcrbola . Qopd cft pra:tei ca dcmonftrandum • 

S C H O L I V M. 

EX ijs qu^ hac propojitione demonJlrAta funt colligi vi^ 
detur , ^Suadratrtcem nullum alium habere ejfendt ?no^ 
dum yprater eum quem illt trihuit rnotus puncti ^tn quofc- 
f dtameter ^adrantis^r perpendicularis ad latus erccfum 
^luadrantis interfecant : neque vllum puh6ltim in ea linea 
repenrt jquod concurfus ille non ejftctat. £luare hafm JSji^^ 
dratricts tnter aS^Cvajcl recenfendam^cttm dicatt^r ej]e pars 

JDdd hajis 



■ • 

I 
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3 9 4 Curui ac rccfli proportio promota. 

bafis Sjudrantis inter centrum ^adrdntis y& fun&unL^ 
J^adratrtcism dtBa hafiy intercepta. Nam pun£ium 
dratncis in hafi neque eU , cum thifefc hafis ^adrantis ^ 
prima perpendtcularisnm ficent yfid concurrantineque 
efife potefl ^ cum alto modo quam motu interficiltonis Itne^^ 
^uadratrix non procreetur . £)mmodo ergo vetercs:,referen- 
tePappoColle^tonum Ith, ^.p. i6,&ab tUo , Clauio in com- 
tnent. tn 6. elementorum prep, 4. de ^uadratrtce , demon- 
ftrant hafim jQuadratrtcis ^qu<€ teuera nec efij nec efie po^^ 
iefi jcfie tertioloco proportionalem ad pertpheria?n ^adran» 
tis y& eius dtametrum ? Vereor adrnodum ne illud Theo- 
rema aliter proponendum fit jhoc nernpe modo y in quo nthtl 
ertt quod reprxhendt pojjtt . 

THEOREMA XVL PROPOS. XVIL 

SI ex ccnrro Q^drantiSjiii quodefcriptacf?: 
Qiiadrarrix , alius Qjadrans defcnbatur in- 
tra Q^adrantem , qui auripre^^aut eiustan- 
gens Qjjadratriccm rccet;non erir eius bafis ar- 
cui Qj^adrantisj, eiufcjue remidiametro tertiolo- 
co proportionalis: fi vcro necjucipfe^^ncque cius 
tangcns Qj^adratriccm recct:, cric eius balis arcui 
Qj^adrantiS:, & remidiametro tertio locopropor- 
tionalis. 

Sit Quadrans ABD. ciiiiisccnrrum A. bafis AB. htus 
crcdum AD.Quadratrix DK ccntro A. alius Quadians 
ACr, dcRnbatur^cuius ba/is AF.qui Quadrantcm ABD. 
aut fccct Aia pcriplicria in H.aut fua tangcutc FL.in L.Di* 
co non clfc vt DB. ad DA, ita DA.ad Al .Ducatur cnim in 
piimafigurapcrpcndicularis HI. in fccunda tangcns FL. 
ac djcatur cflc vt DB. ad DA. ita DA. ad AF. fcquctur in 

prima 



I- I B E R VL 

primafubtenfam HI. c/fe «qua- 
lem arcui HF. in fccunda tan. 
gentem FL. elTe arqualem arcui 
HE quorum vtrumqueeft abfur- 
dum i Quod quidem quia tum 
Pappo lib. 4.prop. 1 6.tum a CJa- 
uiolufiusprop.4. de Quadratri- 
cedemonftratur,eole<aorem re- 

Secundam partcm propofi- 
tionis ita probamusnos expri- 
ma. SitQuadransADB. cuius 
ccntrum A. haCis AB.Jatusere- 
<aum AD. Qwdratrix DE. & 
QiJadrans AGE. cuius bafi AE^ 
qui neque ipfe nequeeius tan- 
gens EL. fecet QiKidratricenu . 
Manifcftumcfteumita feliabc- 
ie,ad ipfam Quadratriccm , vt 
ipfe totus intra Quadratriccm^ , 
eius vcro tangtns tota cxtix, 
Qu,adratriccm cadat : alias enim 
aut ipfe , aut eius tangens arcum 
BD. fecarct, ideoque cx prima 
parte Iiuius,non effet tertio loco 
proportionalis. Dico eflc vt DB. ad AD. ita AD. ad AE. 
Si enim non fit cadem ratio DB. ad AD. qux AD. fciJicet 
AB. ad AE. crit vel maior vel minor : fit primo maior^fiat- 
queeadem,acfirvtDB. adDA. itaAB. ad AL crit AI. 
minorquam AE. ( namcumfit vtDB. ad DA. ideft ad 
AB.ita AB.adAI.&maiorfitratio DB. adDA. quam_ 
AB. ad AE. ex Iiypothefi,maior erit ra tio AB. ad Al.quatn 
AB. adAE. ideoqueminoreftAI. quam A£. ) ergo dc- 
fcriptus Qiiadrans AJVII. cadit intra Quadrantem AGE. 
fed QuadransAGE.caditintra Quadratriccm DE.ioitur 

Ddd 2 %c 
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3 9 (5 Curui ac rcdli proporrfo promota. 

&QiudransAMI.ciurquetang:ensIM.cadit intra Q^- 
<!r.mTccm,fecatquefuumquadrantcm ^crbi gratia m U 
&Qi,adratricem inN.ergoex prioripa.tc huiusAI.non 
cfticTtiolocoproportionalis. Qupdcft abfurdum . 

SedratioDB.ad DA. ponatur mnTor ,quani DA. ad 
AE.fiantquceadcm.acfitvtDB.ad DA. ideft,ad AB. 
itaAB.adAP-critAP.maiorquamAE. ( nam cum ht 
vtDB. adAB. itaAB. adAP. minorautem i'\ratioDti. 
adAB. quam AB. adAE. minoretiamentratioAB. 
AP. Quam AB. ad AE. ideoquc maior cft AP. quam AE- ; 
ergo defcripti Qiudrantis AQP, balis AP. cadct vltra 
pundum E. & vltra tangcntcm EL. fecabit igitur arcus 
QP.tangcntemEL.vcrbigtatia in R. idcoque cum tan- 
gcns EL. cadat extra Qiiadratricem.etiam pun(ftum R.ca- 
dctextraQiiadratricem,acproindc Qiiadrans AQP. fe- 
cabitQiiadratiiceminS. Nonigiturbafis AP. eft tcrtio 
locopioportionalis aicui DB. & fcmidiamctro AD. ex 
primapartehuius. EritigiturbalisAE. Quod crat &c. 

S C H O L I V M. 

EX dicfis mamfeslum eft ^ddramcem mn fua bafi» 
qu.e -vere neque extat^neque extare peteH ^ad circuli 
tetragomfmum conducere , fcd fuamet efentia ; ad ejuam fi 
habttudmcm haheat .Sluadrans intertor qualem modo dixt- 
musjtta vt cam ncque fua peripherta , neque fua tangentc 
fecet^ertt di&t jiuadrantis bafis arcui frtmar^ ,Quadran- 
ttSidr famdiametro tertio loco proporttonalis . Veteres ta- 
men cum bafim ,':^adratrtcis , tmtu,qui ad eam peruentre 
hon potefi , defifjierunt ; rcpexific videntur ad pun&nmqucd- 
dam in bafi ,i>ihidrantts , ad quod linea metu proguntta ,fett 
pttius pun^lum tnterfciiionis motum conttnuo magi Accedit» 
ac tandem propius quam ad aliud vllum punifum , qttod in 
bafi defignan p^^jjit i tta vt fi vel mtnimammolem haberent 
ilia,tandcm fifc contingerent . Sl»P pa^o , & nos tum ituj 

hac 
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L I B E R VI. 

hjic lima tum m 4lifs ^^drAtricihus, <juas in detHtnJlrA. 
tiones adducemusy BASIS mtionem Afumt mus. 

THEOREMA XVII. PROPOS. XVIII. 

Vadracrix fpiralem tangit in pun(ao,vbi 
vtraque Qjjadrantem lecat. 



fpiralis ABG. & QLiadratrix HBF. fecantcs femicirculum 
diCtumjn pundlo B.a quo erecaum eft latus Quadrantis 

AB. vtpater ex ea- 
rum defcriptiono . 
Dico quod quadra- 
trix HBF. fpiralem 
ABG. contingit ia-» 
punaoB. Ducatur> 
AE.fecans fpiralem 
in G. & Quadratri- 
cem in F. Quadran- 
tem in E. & FN. fe- 
cetBA. perpendicu- 
lariterrErit^exdefcriptionefpiralis^vt BA. id cftjEA. 
ad AG. ita arcus Quadrantis BC. ad arcum EC. & vt BA. 
adNA.itaidemQuadrantisarcusBC. ad arcum EC. ex 
defcriptione Qiudratricis ; ergo vt BA. ad AG. ita BA.ad 
AN.^equalesigitnrfunt AG. AN. At vero in triangulo 
reilanguloFNA.bafisFA.maioreftquamlatus NA. er- 
go FA. maior eft quam G A. ideoque pundium F. cadit fu^ 
ura puncSum G.Idemque in quolibct alio pundo Quadra- 
tricisdemonftrabitur : Totaigitur Quadratrixcaditextra 
fpiralem ^ ac cum ea in folo pun^lo B. concurrit . Qupd 
crat demonftrandum . 




9' 

19' I. 



THEO^ 



■ 

I 
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3 98 Curui ac rc^i proportio promoca . 



THEOREMA XVIII. PROPOS. XIX. 

RAdius Quadratricis in Qoadrante viciniof 
bafi,rcmotioreminor cih 

In Quadrante ABC.cuius baCs AC. latus eredlum AB» 
centrumA.fitQuadratrixBK.cuiusbafis AK. radijAD. 
AF. ille vicinior y hic remotior a bafi AK.ac fecan tcs Qua- 
drantis arcum ille in I. hic in H. Dico radium AD. mino- 
rem efle radio AF. Si cnim non fit minor^ erit vel ^equalis, 
velmiuor. Sitprimuma^qualis :ac ducftis FG. DE, ad 

AB. perpendicularibusin triangulis 
rc(ftangulis AED. AGF. ponantur 
bafcsAD. AF. finustoti^erit EA. 
finus anguli EDA. ideftlAC. &^ 
GA.finusanguliGFA.ideft HAC. 
maiorautemeft angulus GFA.qua 
angulus EDA. nempc HAC. quam 
lAC. igitur maior cft ratio anguli 
^i^tums' ^^^* ^"S"^^^"^ EDA. id cft y HAC. ad I AC. id eft , ar- 
^jj.T^ cusHC. adarcum IC.quamGA.adEA. Rurfus cum cx 
!4. huius. dcfcriptioneQuadratricisfirvtarcusCB. ad arcum CH. 
itaBA.ad AG.critconucrtcndojVtarcus CH, ad arcum 
CB. ita AG. ad AB.fed cx eadem defcr iptione^cft vt arcus 
CB.adarcumCI. itaAB.ad AE. crgo cx a^quali^erit vt 
arcus HC. ad arcum IC.ita reda GA.ad rcdam E A.Quod 
cftabfurdum;oftcnfa eft enim ratio maior HC. ad IC. 
quam GA. ad EA. Scd AD. dicatur cfle maior quam AF. 
abfcindatur AR.a^qualisipfi AF.& ducatur RL. ad AB. 
pcrpcndicularisjcadetpundum L.fubpuiiLium E.maior* 
qucerit EA.quam LA. Rurfusautcm, vtpriori parte hu- 
iusjoftcndcmus ininorcm cflb rationcm GA.ad LA. quam 
%. 5. HC. adlC. fcdadhucininorcftratio GA. ad EA. quam 
GA. adL.A. igitiii minor cft ratioGA. ad EA. quam 
HC. adlC. cft autcm,& cadcinratio GA. adAE. quie 

arcus 



i^. r. 
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.«rcuSHCadarcum IC. vt prima parte-huius probaturh 
A r* ^^^-^''^'^^^^"'■«^""linonigi^irAD, nlaior eft qua<n 
At. lcd nec aqualis, igitur minor. Qupd erat^mofi- 
itrandum . 

COROLLARIVM I. 



H 

niores. 



lnccolligitur hafim S^adratrtcis efe ommum radio. 
msnmftmi &reltquorum mtnoresqui hafivici- 



COROLLARIVM. IL 



RV^sconfiat differentias radiorui»i ^adratricts , tir 
& ^AdrOfHis^ eo maiores e/e , quo hafi viciniores : 
tt DI. ejje maiorem tffa l-H. inaquales cnim AD. AF. illa 
mtnor,hac maior ex .tqualihus Al. AH. relinquunt inaqud. <Jefin. 
lesDI . FH . iilam maiorem hanc minorem . 



S 



THEOREMA XIX. PROPOS. XX. 

Inus Quadratricis in Q^adrante bafi vici- 
nior,remotiore maioreit. 

Sint cadem qux fuperiori propofitionc . Dico finum 
Q^adratricisED.qui vicinioreft bafiAlC. cfle maioreni 
finu GF. qui remotior eft. Si enim non /it maior , fit ;equa- 
Jis j aut minor : ac /it primum ^quaJis ^ ponanturque finus 
totircda?GF.ED.eritGA.tangcns anguli GFA. ideft, 
HAC. & EA. tangens anguli EDA. id cft , lAC. & maior 
cftangulus GFA. angulo EDA. ideftHAC. ipfo lAC. 
Igitur maior cft ratio tangentisGA. ad tangentcm EA. 
quam anguli GFA. ad angulum EDA. id eft ,quam angu- 
1j HAC. ad angulum lAC id eft , quam arcus HC. ad ar- 
cum IC. Scd ctium ex dcfcriptione Qnadratricis,& cx 

pro- 



x6. primi 
huius. 
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progrefTu fuperxorispropofitionisjcft vt GA, adEA. ita 
HC.adlC. Quodcftabfurdumjprobatumcnim eftefle 
niaiorcm rationem GA. ad E A. quam HC. ad IC. Scd di- 
caturcfleminor ED qnamGF.crit ipfius tangensminor, 
8. 5. quam cum ponitura:qualis ipfi GF. Igitur tunc multoma- 
ioreritratioGA.ad EA.quamanguli GFA.ad angulum 
EDA. id eft , quam HAC.ad I AC.id cft^quam arcus HC. 
ad arcum IC.Quod cft abfuJdum ; cum ex progreffu prio- 
jris propofitionis , & prima parte huiusjconflct efle vt GA. 
ad EA. ita HC. ad IC. Non ergo ED. ipfi GF. a^qualis eft, 
aut minor > igitur maior. Qupd erat probandum . 

COROLLARIVM. 

H7f7e eonftat hajim ^ddratricis ejfe omnium Jtnuum^ 
iffius ^uadratrtcismaximumireltquorurn eos eJpL^ 
TMtores 5 qui tlLt propnqutores fuertnt . 

THEOREMA XX. PROPOS. XXI. 

SI rc6ta cx pundo vbi Quadratrix Quadran- 
tem fecat du6ta auferat cx bafi Qj^adran- 
tis produ6ba rcclam cequalem arcui Qu^a- 
drantis ca in di6lo punclo tangct Quadiatri- 
ccm . 

Sit Quadrans ABC. cuius bafis AC. latus crcdum AB. 
jnquo Quadratrix VB. fecans arcum Qiiadrantis in B. 
punfto : a quo duda BE. aukrat cx bafi AC. producla rc- 
^tam AE. a?qualcm arcui Qnadrantis CB. Dico quod rc- 
da EB.produda tangit Quadi atriccm m pundo B.fimian- 
tur duo quibct arcus xqualcs BK. BL. vltia citraquc pun- 
cJtum B. pcrquosducanrur fcmidiauKtn AK. AL. fccan- 
tcs QiJLidratriccm, illain O. ifta produChi in R. a quibus 
punCtis ducantur ON. KM.pcrpcndicularcs ad AB. pro- 

du^tam^ 
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A 



BL. Qupniam O. cft pundum in Quadratricc ^ crit ex de- 
fcriptioneQ^adratricis^vt arcusQuadrantis BCad arcum 
KC.ita BA. Jatus eredum ad AN. rcdam ^ & pcr conuer- 
fionem rationis vt CB. ad BK. ita AB. ad BN. & cum iiL-»: 
rriangulis ABE. NBI. redangulis ad N. & A. etiam com- 
munisfit angulus ad B. vt idco ipquiangula fint^ crit vt 52. r. 
BA. ad BR ita AE. ad NI. ergo vt BC. ad BK. ita A£. ad 
NL &permutando vtarcusBC.ad re(5lam AE. ita arcus 
BK.adrc(5lamNI.a:qualcs autem ponuntur BC & AE. 
iequalcs igitur cri/nt NI. & BK. Rurfus cum DB. fit finus 
verfus arcus KB. maior crit ratio AB. ad BD. quam arcusifmm.^.hii- 
CB. ad arcum BK. & vtarcus CB. ad arcum BK. ita AB. ^^^' 
ad NB. cx dcfcriptione Quadratricis^ igitur maior eft ra- 
tioAB. adBD. quam AB. adBN. minor igitur eft BD. 
quamBN.quibusablatiscxAB.maiorcft AD.quam AN. P^on. 
Igirurcum intriangulisiequiangulis ANO. ADK. ( ob ' 
rcdosad N. D. & communcmad A.) fit vt AD. ad DK. 
itaAN.adNO, maiorautemfit AD.quam AN.maiorc- 
ritKD.quam NO. cum ergorcda IN.oftcnfa fit requalis 
arcui KB. arcusautem KB. maiorficfinurccio KD. & fi- 
nus K D.oftenfus fit maior quam NO.crit Nl.maior quam 



Eee 



NO- 
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NO. CumcrgopundumO. fitin Quadratrice^erit pun- 
^luml. cxtra QiKidratriccmi atque idem oftendetuniu 
quolibet alio pundo Quadratricis intra Qijadrantem- 
M. huius. Infuper cum , ex defcriptione Qiiadratricis^ fn arcu4 
CB.adarcumCBL.vt reda AB.ad AM. crit vt CB. ad 
BL.ita AB. ad BM. fed vt CB.ad BL. ita CB. ad BK.(nam 
pofitifunta^qualesarcusBK.BL. ) & vtCB.adBK.ita^ 
oftenfum eft AB. ad BN. ergo eft vt AB. ad BM. ita AB.ad 
BN.a^qualesigiturfunt BN. BM. Qupre ctiam arqualcs 
NI.MP. ( namin triangulisredlangulisBMP.BNI.cum 
^quales fint anguli rcdi ad M. N. Sc ad verticem B. & Ja- 
teraBN.BM.a^qualiactiamerunt latera MP. NI. ) fed 
rcAa Nl.oftcnfa eft a:qualis arcui KB.id eft BL.ergo etiam 
ArXimck MP.eft^qualisarcuiBL.quiminoreft fua tangente BS. 
Sphera& &tangensBS.minorquamMR. ( vt cnim AB.minorad 
Cylindro. AM.maiorcm, ita BS. minor ad MR. maioi cm^in triangu- 
lis ;rquiangulis ABS. AMR . ob angulos redos ad B. M. & 
communemadA. ) C^uareetiam MP. minor eft quAm- 
MR.caditqucpundtumP.interM.&R. cumque R.fit in 
Quadratrice ^ erit pundtum R. extra Quadratriccm ; atque 
idemoftcndetur inquolibetaliopundo Quadratricis cx- 
tra circulum : Igitur refta EBP. tota cadct cxtra Quadra- 
tricem 3 pr^eterque in pundo B. illam igitur contingeto 
Qupd erat probandum . 

THEOREMA XXL PROPOS. XXIL 

SI lincam (>uadratriccm rc^la contingat in 
pundlo vbi circulum fccat ; anguli quos cum 
latcrc crcdlo Qaadrantis £icitlinca contin- 
gensjinxqualcs funt ; & is quidcm qui ad prx- 
ccdcntia conftituitur cft obtulusjqui adfcqucn- 
tia acutus . 



Sini 
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$intomniaqu«fuperioripropofitionc,& rcAa EB. pro- 
aucta tan.gat Quadratricem in B. Dico angulum ABP.cfie 
obtulum, atque idco ABE. acutum. Nam vt MA. ad AB. 
ita RA. ad AS. maior autem eft MA. quam AB. ioinir ma- 
lorRA.quamAS.CaditigiturpunftumS. infra R. intra 
v^adratncem,cum pundum R. fit in Quadratrice: fed ad- 
huc punftum P. linc^p contingentis tranfit fupra pundLia^ 
R.ciun fit cxtra Quadratricem,crgo multo magis pun(5lum 
f*tj"prapun<aum S.maiorigitureftangulus ABP. an- 
guIoABS. at ABS. rcAus eft,igitur ABP. obtufus eft, 
ideoquc ABE. acutus . Qupd erat demonftrandum. 

THEOREMA XXII. PROPOS. XXIII. 

SI Qaadratriecmre<aaIincacontingat in pun- 
do vbi circulum recatica coibic cum ba/i 
Quadrantis cui inlcribitur : 8c pars di(5l.x- 
bafis inter centruiji circuli, &contingentcm crit 
xqualisarcui Quadrantis. 

Sit Quadrans ABC. cuius ccntrum A.bafisAE.Iatus 
crccaum AB. in quo Qucidratrix defcripra DBG. cuius ba-. 
fis AD. qiux^ quidcm cxtra Qucidrantem producatur ^cp 

modo qup 
dcciina^ 
quarta pro 
pofitioiio 
huius dc- 
monftra. . 
tuincftjita 
vt pars DB. 
intra pars 
BG. cadat 

extra QiKidrantcm ^ cumquc fccct in B. pundo in quo 

Ece 2 Qua- 




II. dcfki, 

2S. I. 
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Quadratriccm rungat rc(5la FBE. Dico qucd ic<fta FBE, 
coibitcum bafi AC produaa vcrbi gratia in E.&quod 
reda AE.crita?qualis arcui Quadrantris BC. Piimum^ 
cuidenscft^angulusenim BAE. rcdus cft cx fuppofitio. 

ii.huius. ne:>& ABE. acutuscx dcmonftratis, cocunt igitur AE* 

ij. pron. ^gg^ Qupadfccundum, fi AE. non eft a:qualis arcui 
4. prop.dc l^C. crit vcl maioi vcl minor fit. Primum maior^& fu- 

5pir. Ar- matur EN. minorquidcm quam AE. maior vcro quam-. 

^^o"^V pcriphcria BC. & arcusBP. diuidatur bifariam in L. du- 
xS. (ilaquc AL.lccct tangcntcm in K.idcoqucciuspartcm BP. 
bihriam , quaproptcr & ad angulos rcdos . Erit igitur vt 
BA.ad AE.itaBK^ad KA.fcd BA.ad NE. minorcm, ma- 
8. j. iorcmhabctrationcm^quamBA.ad AE.maiorcm. Igitur 
BA.ad NE.maiorcmhabct rationcm quam BK.ad KA. 
^ CumigiturcirculusfitBC.&inco rccfta BP. minor dia- 
^ra/ib^ Ar- "ictro ^ potcrit duci rcdla AF. ad produc^tam contingcntcm 

ckim. BF.ita vtpars cius FL intcr circumfcrcntiam 3& prcdu- 
iiamcontingcntcm^ad lineam IB. iungcntcm tcrmincs 
B. 1. habcat proportioncm quam BA. ad NE.Cum ioitur 
fit FJ. ad IB. vt BA . nd NE. crjt pcrmutando vt FL ad^ AB. 
r id cft AL Jta IB. ad NE. fcd rcfta IB. ad NE.niinorcm ha- 
betrationcm quamarcusIB. ad arcum BC. ( cft cnim^ 
VB. arcus maior quam fubtenfa IB. & arcus BC.cx fuppo- 
fitioneminorquamEN. ) ergo FL ad AL minorem ha- 
bct rationem^quam arcus IB. ad arcum BC. & componcn- 
do minorem habct rationcm FA. ad A 1. quam arcus IBC. 

M. huius. ad arcum BC. fcd vt arcus IBC.ad arcum BC. ita cx dc- 
fcriptione QiKidratricis HA. ad AB. id cft GA.ad AM. 
crgomjnoremhabctrationcmFA.ad AL quam GA. ad 
<duaaBM.tangcntc cxB.in M.)AM. Quodcftabfur- 
dum,cum FA.fit maior quam GA.(cadit cnimF. cxtra 
Qjiadratncem , cx luppofitionc , cum FE. tangat Quadra^ 
tricem tantumiu B. & G. dl m Quadratrjcc) & Al.mi- 
norquamAM, 



BC. 

1 



■ 
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Srdm fi heri potcft AE. minor quam circiimfci-cntia t^^l"'^^ 
BC. & fumatur refta EO. maior quidcni quam EA. minor chimcdis.^" 
vero quam arcus BC. & a pundo B. diicatiir BQ. a?quidi- 
ftansip/i AE. RurfusqiiiaincirculoBC. fumpta cfi BP. 
diamctro minorjtangatquc BQ^circulum in B.& minor fit 
ratioBA.adEO^quamBK.adKA. ( cftcnim vtBA. ad ^ 
AE.itaBK.adKA.&BA.adAE. minorem quantitatem 
maiorcft ratio^quam BA. ad EO. qucT maior polita eft ) r» 
potcftigituraccntro A. duci qua:piamrcda AV. ad BC^^ 
rangentem circuli^ ita vt SR. intercirculum BC.&dudam raf.AKhN* 
FBt. intcrcepta ad lincam BV. partem conjtingcntis^inter ^c^i^. 
du(a:am & contaAumjhabcat candem rarioiscm quam BA . 
ad EO.Secet autem eadcm duda Quad: atriccm in T. tan- 
gentcm Quadratricis in S. & circulum in R. tangentcm^ 
circuliinV. Quoniamigitureft vtSR.adBV.ita BA.ad 
EO. crit permutando vt SR. ad AB. id cft ad AR. ita BV. 
ad EO.fedBV.ad EO. maior eft proportio quam arcus 
BR. ad arcum BC. ( nam tangens BV. cft maior arcu BR. 
&EO. minorarcu BC. cx hypothefi ) igitur maior crit 
ratio SR . ad AR. quam BR. ad BC. fed eft ^ cx dcfcriptio- ^i""^. 
neQnadratricis^vtBR.adBC.itaBY. ( duftaTY.pcr- 
pcndiculari ad AB. cx T. pundo Quadratricis ) ad BA. 
IgiturmaioreftratioSR.ad AR. quam BY. ad AB. fed 
BY.adAB.maioreftratioquamXY.adXA.^ ( dudo fi- 
nuRX.arcusBR. ) id eftquam RT.adRA.igiturmaror 
eft ratio SR. ad R A. quam RT. ad RA. maior crgo eft SR. 
quamRT. Qupdeft jbfurdumcumfitminor. NamS.eft 
inlinea tangcnte:,qua? vicinior peripheria? cxiftit^qu^nL, 
Quadrarricis punc^um T. Cum igitur AE. ncquc maior, 
ncqucminorfitquamarcu^BC.arqualis crit. Qupd erat 
4iemonftrandum * 



^lHEO^ 




40 <S Curui ac ic^i proportio promota. 
THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIV. 

jpRopofitum fit idctn aliter dcmonftrarc. 

Sit Quadrans ABC. cuius ccatrum A. bafis AC. latiis 

eredlum AB. in_, 
C"-"? ^ quo Quadratrix 

eu fccet in B. pun- 
«iloinquo eandcm 
Quadratrfcem tan 
gatreda FBE.Di- 
coquod recaaFBE 
fecans AE. bafim 
Quadratricis in^ 
' E. abfcindit re- 

Ctam AE. aequalem arcui Quadrantis BC. Infcribatur 
eidcm Quadranti fpiralis ABH. quar, vt patct ex dcfcri- 
s8, huitis. ptioncjtranfibit per B. in quo pundo Quadratrix fpiralcm 
contingit. Cum igitur, cx hypothc/i rc^aa FBE. Qua- 
dratricem contingatinB. tota,pundoB. exccpto, cadet 
cxtraQuadratricemi& quiaQuadratrix fpiralcm tan^it 
in B.totacxtraeamcadit,acfoIopunc^oB. concunit: 
tur etiam reda FE. tota extra fpiralcm cadit , nec nifi pun. 
fto B.cum ca congruitrtangit igitur FE. fpiralem in B..Ma- 
Ar°hiS ^ P'<^PO^f ione fpiraJ.um A. chimc- 

dis,quodrc(fliAE.arcuiBC.arqualiscxillit. Quodcrat. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXV. 
jglufdem propofitionis alia dcmonflnuio. 

Sit rui-fus Quadrans ABC. cuius ccntru.n A. baCis AC 
latuscrcaumAB.m quo Qu,idratrix DBG.cum fccct in 
B. punc^o, m quo candcm Quadrat.icc.n tanaat Dico 
quodrcdaFBH. fccans AE. bafim Quadratric.s produ! 

Ctam 
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^ R A ^^'^^'"^^^'■«^«^am AE.xqualcmarcui Quadran. 
^JSije.bienimAE. nonfit ^qualisarcui Quadrantis ,fit 
eidemjequalisAG. &ducaturGBK. itemfpirales ABH. 
patetcx2i.huiusquodK'BG.tangitQuadratriceminB. „ 
Jcd&ponjturFBE.tangereeandemQuadratricemin B. 
«ua? jgjtur KBG.FBE.Quadratricem tangunt,igitur vtra- 
que cxti a Quadratricem cadir, ac in folo pundo B. conuc- 
nit; led & Quadratrix fpiraJemtangit inB.igitur tota, 

?RR ..p<^'''^P'°'/''"'? ^^"^ cadit,ergo vtraque rcda^ 
1-Bh. KBG.cxtra fpiraJcm cadit,foJo pundo B. conuc 
nit,ideoque iJlam contingit in B. Quod eft abfurdum,non 
enim du^red» fpiraJem in eodem pun<aocontingunt. Er- ^•kuius 
go reda AE.eft xqualis arcui Quadrantis BC. Qupd erat 
demonftrandum. ^ 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXVI. 

SI perpcnclicularis ad tangciucm Quadratri- 
cis ex pundo contadus du<aa bafim Qua- 
drantis produdtam fccct crit pars didx 
bafis intercentrum Quadrantis,&dudam,^qua. 
lis bafi Quadratricis. 

Sit circulus HBC. cnius ccntrum A. diamter HC. Jatus 

ere<aum AB. 
diuidens ar- 
cum H^C.in 
duosQuadran 
tcsBB.BC.zc 
illhis quideiQ 
balisfii HA. 
I I \ iftius autem-. 
. DC ^ itidem bafis 

Quadrantis AC. Qujidratrix GBD. cuius bufis AD. 

fccaps 




Curtii ac re<fli proportio promoca 



fecatis circulum in B. Tangcns Quadratricis in puniao B. 
fitBE.fecansbafimAC. produaaminE. &ex /?. adjifE. 
ducatur perpendicularis2?E. fecans bafim AC.produaram 

ri. Ptonun. in F. ( fecabit autem cum angulus i?EF. fit acutns,& Fi?E. 
redus. ) Dicoredam AF.cffe ajqualem AD. bafiQua- 
dratricis. Conftat enim ex Pappo lib. 4. p. 1 6. & Clauio pi 
4. de Quadratricejbafim Quadratricis elfe tertio loco pro- 
portionalem arcui Quadrantis , & ipfius femidiametro ni- 
mium vt ^C.ad .sA.ita <5A.ad AD. Cum autem rcdangu- 
lum ad^S.fittriangulum F^E.&in bafim FE. demiffaper- 
8. 6. pendicularis5A.eritvtEA.adA.ff.ita A^.ad AF. atvero 

*^hums EA.eftjEqualisarcuiQuadrantis,vtigitur5C.adM.ita 
I Bh. ad AF. crgo vt M.ad AD.ita .ff A.ad AF.quare a»quai 
lcsfuntAD.AF. Qupderatdcmonftrandum. 



PRGBLEMA II. PROPOS. XXVII, 



Vadratriccm difFcrcntialcm dclincarc» 



Sit femicirculus OD.cuius ccntrum A. diatneter CD. 

pcrpendicularJs hB. 
\j qua: cum diuidat in 

duos Quadrantes 3 
quorum latus crcdu 
communc hE. bafes 
AC.AD- Conucrta- 
tur rcda CA. circa^ 
NTiticcm fint pundu 
immobilcC. ita vt in 
toto motu fccct latus erc<5lum A^. afccndcndo pcr G.F.E. 
i£?. moueaturitcmAD. itavtintotomotu fccct pcrpcndi- 
culariter idcm latus crcdum kB. &arcum Quadrantis 
Di?. afccndendo in KN. IM. HL. &c. Ita autcm fiat gc^ 
minus illcmotuS:> vtqua^ratiolatcris crc(5li bK. ad par- 

tcm 
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tcm abfciffam GA. a nda CG. eadem fit arcus Quadratis 
BD. ad arcum fc^aum DN. Item in illis motibus produ- 
CG. CF. CE. occurrant perpcndicularibus^feu finibus 
( quiarcusproportionalcs abfcindunt ex arcu Quadran- 
tis ) in pundis Q;_P. O. puniftum concurfus dcfcribet 
veftigiofuo lineam curuam RQPOB.extra Qiiadrantem 
ABC. Et quidem quod concurrant line^ CQ;^ KN. patet, 
quia cum angulus CAG. {it redlus^ erit CGA.acutus^ideo- 
quc&arqualis ad verticem KGQ^acutus erit,eft autcm^ '-^' 
GKQjredus 3 concurrent igitur KQ^^GQ^Quod vero i^.pron. 
concurrant vltra Quadrantem ABC. ita probatur . Qup- 
niam peripheria QuadrantisBD.&Iatuseredtum AB.fi^ 
militerdiuidiintur^perpendicuIarisNK.aufcretex I^^crc ^^^7^^* ^ 
rcdo redlam KB. minorem ipfi GB. pundlum igitur G.ca- 
dct fub pundlum K. ideoque rcda CG. produdla occurret 
ipfi NK. vltra AB. in pundo QJHanc autem lineam Qua- 
dratricem Differentialem vocamus ^ co quod eius baiis, 
vt poftea oftendemus ^ fit differentia arcus Quadrantis , & 
ciusfemidiametri. 



THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVIII. 




Inus Quadratricis differentialisbafi vicinior 
remoriore maior eft . 



In figura fupcriori:, Quadratricis BPR. fintfimisKQ^ 
IP. illcbafi vicinior:>hicremotior. Dico KQj^flc maio- 
rem quam IP. Qupniam^ ex defcriptioncj cft vt arcus BD. ij.huius. 
adarcumMD.itaBA.ad AF. erit conuertendo vt arcus 
M D. ad arcum BD. ita AF. ad AB. fed vt BD. arcus ad ar- 
cum DN. ita ^ ex defcriptione ^ BA. ad AG. ergo ex a?qua- 
litateeft vtarcusMD.adarcum ND.ita AF. ad AG.fed 
rpaiorcftratioMD.adND.quamlA. ad KA. ( funt c^ corol.i.ig. 
nimlA. KA.finusrc<5liarcuumMD.ND.; Igiturmaior huius. 
c;ftratio AF. ad AG. quam lA. adKA. & permutandoj 

Fff con- 



10. S, 



410 Curui ac recfli proportio promora . 

conuertendo:>ac dkudcndo minor ratio IF. ad FA. quam- 
KG. ad GA. Vt autcm IF. ad FA. ita IP. ad CA. ( ^qui- 
angula enimfunt triangula C AF. PIF. ob rcdos ad A. I. 
&i:equalesad verticcm F. ) &vt KG. ad GA. ita KQ^ad 
CA. f a!quiangulacnimrunt>obeandcmcaulam,trian- 
gulaCAG. QKG. ) ergo minorcftratio IP. ad CA.quam 
KQ^adCA. minorigitureftlP.quam KQj^Jipd eratdc- 
monltrandum . 



COROLLARIVJVf, 

HT^c Apparet bajim ^adratricis dtfferentialis ejfeom^ 
nium tpjius finuum ^ maximurn : reliquorum maiares 
qut et propinqutotes fucrint . 



Q 



PROBLEMA riL PROPOS. XXIX. 
Vad ratricem Arithmeticam delcribere. 



i>it Quadrans ABC. cuius centrum A. latus eredunu 
AB. bafis AC. ia quo Quadratrix prima feu Geometrica^ 

BNF. lamvcropro- 
pofita linea motu triu* 
rcd:arumpcrficietur. 
Primo circaccntrum 
A. tanquam cardine 
moucatur femidiame 
ter AC. ita vt conti- 
nuo QiKidratriccm-. 
T x>f KT cx fccetin varijspundis 

L. M. N. &c. & cnis cxtrcmita&C. Qiiadrantcm CB. per. 
curtat.pcrpunaa D. E. K.B. &c.pcrqua' duda^ perpen. 
cf|cularcs ad AB. nempc DR. ES. KT.quar funt finus com- 
plcmeiuorum arcuum DC. EC. KC- ctiam continuo cum 
didbspuniais moueantur;dcniquc rcifla CA. circa vcrti- 
ccm C puniaum, m quo bafis & arcus Quadrantis coeunt:, 

nio- 
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tnoneatur furfum fimul cum pundis, in quibus femidia^ 
meter AC. AD. AE. Qnadratriccm primariamfecat5& 
occurrat pcrpcndicularibiis, fcu finibus in pundis OJ.G. 
defcribct puncaumiJlud concurfus Imeam curuam HGB. 
quani Quadratriccm ditfcrcntialem libet nuncupare^eo 
quod cius bafis , vt poftca oftcndemus , arcui Quadrantis, 
&eius fcmidiiimetro fit tertio loco Arithmcticepropor- 
tionalis. ^ 



THEOREMA XXVI. PROPOS. XXX. 

DlfFerenti^ finuum Qiradrantis , <5c Q^a- 
dratricis Arithmetica^ runr^quaics fini- 
bus Qu^adratricis difFcrcntialis. 

Sit in fupcriori fchcmate femicirculus C-SQ^cuius cen- 
trum A. quem diuidat Luus Ab. erc(ftum fupcr bafim CQ;^ 
io duos Quadrantes Aj?C.A5Q^c inprimo fint duic Qua- 
dratriceS:>altcraGeoiuctri.caj9F.altcra Arithmetica bH. 
Ducaturfcmidiamctcr AD.fecans QiKidrarricemprimam 
in L.&circulumin D.hinc pcrpendicularis DRd. fecans ^^* ^^"^- 
iatus A^. in R. &altcrum Quadrantem in d. cui occurrat 
CL.'reAa in O. erit O. punftum Quadratricis Arithmeti- 
CrT. RurfumexL. ducatur ad Ab. perpendicularis LV* 
critvt J?A.ad AV.itaarcus^C.ad arcum CD. fcu arcus huius. 
B(\ad arcum dc. Qujire fi connedlatur CV.&producatur 
tlum Ibcct Dd, in Z. ciit Z.pundlum Quadratricis diffcren. ^^' 
tialis 3 atque idco crit DR. finus arcus D^. in Quadranto 
C^. & OR.finusin Quadratricc Arithmctica J?H.rc(ftavc. 
ro OD.dilFcrcntiafinuum DR. OR^denique RZ.crit finus 
in Quiidratriccdiffercntiali^XYZ. dcfcripta per pun(5i3u 
aZYX. modo27.huius exphcato. Dico RZ. redam, effe 27. huius. 
icdx D0.3pqualcm Qupniamparallcla^funt DO. CA. c- 
runc in n iangulis DLO. ALC. anguli D. O.angulis A.C. 
&anguli ad vcrticem L.a^quales^ctquiangula igitur funt 

Fff 2 diCta 



412, Curui dc rcdi proporrio promota- 

diAa triangula y quare vt CA. ad OD. ita AL. ad DL. fcd 
vt AL. ad DL. ita jh triangulo ADK . ( in quo pofitcT lunt 
DR.LV.parallcIcc ) AV. ad VR. & vt AV. adVR. ita^ 
CA. ad RZ. ( arquiangula cnim funt rriangula CAV. 
ZRV.obcandemrationcm^quadiximuscfle aquiangula 
CLA.OLD.) CTgovtCA.ad OD. ita CA.ad KZ. a qua^ 
Jcs igitur funt OD. RZ. Eodcmquc mcdo olHndcnuis 
SY. effc c^qualcm ipli hZ. atquc ita in i cliquis. Quod luit 
probandum . 

COROLLARIVM I. 

Hlnc cu^dcntcr dcducitur dijfercntias Jinutim ^^adran- 
tis y dr ^^uadratricis dijfercntialts cjjc ^qualcs jini" 
bus ^luadratricts Arith?ncticA \ nt?ntrtmi rcltam Zd. dtffc- 
rcnttam ftnus Rd. in ,^adrantc ^cr ftnus RZ, in ^^adra^ 
tricc dtffcrenttait e jjc iHqualcm ftnut RQ. ,iluadratrtcts Ari- 
ihmcttcxBH ,dqualcs enim funt DR. Rd. igitur ablatts RZ. 
&D0, qu£ modo osicnft funt Aquales ^^p^pcrfunt ZD. OR. 
tntcr fe ^quales . 

C OR OLL ARIVM. IL 

EX di£lts etiam colligttur ratio qua altcra poJlertorunL^ 
.^adratrtcum ex altcra dcfcrtbattir . Si cntm rcli(Cj 
Ce. furfum tta moucatur conttnuo ad AB, perpcndtcularts 
vtrefftsAa, RZ, ST. TX. tntcrccptts tntcr latus erciium , ^ 
^adratrtcem dtfferenttalcm Ba. ^quales ftntCH. DO.EL. 
KG.ah arcu .^tiadrantts ydefcrthetur J^adratrtx Artthmc- 
ticaHB. Et contra Ji eadcm Ce. modo dtffotta moucaturvt 
reats CH.DO.EL. KG. ^qualcs fint Aa.RZ.ST.TX. dcU^ 
ncabttur ^Adratrtxdtfferenttalts Ba. 



COROL 
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COROLLARIVM III. 

D£fi!ij»e etUm ex demonJirAtts deduct fojfet , tarn figu- 
ram ABa. latere erefto AB.ltnea curua BZa. ^ baji 
^a. contemam efe xqualem fgurx HBC. contentx Itneacur- 
naHB. arcu.^adranttsBC. 6'reitaCH. quam figuram^ 
^S-^figttr.i:HBA. eoquod ItnexAa. KZ.ST. TX. ItnetsHC. 
OD. lE. GK. item rectxae. Zd. Tc. Xb. rcetis H A.OR.IS.Gt', 
aqualesjint i tdcoque trapezta ab ysconjiituta quxltbet aqua- 
lia Jint ,eademrattonequa prop. 1%. fuperiorts libri probata 
ejt.ex f>olygontstncirculo,atque eltpjt analogis , ipforum^ 
ctrculorum, atque eHipfmm analogta . atque aqualttas . V„. 
de ettatn fequeretur figuram HBa. J^adrantt efe xqualem . 
Sedvolumushxc tantrmtinnuife ^-vt ea ,f Ubuertt , demo»- 
Jtret cut ampltHs quam nobis otij fuerit . 

THEOREMA XXVIIL PROPOS. XXXI. 

Afis QLiadrarricis difFcrentialis eft «qualis 
exceflLii,quo arcus Qj^adrantis inquo dc- 
fcribitur:,rua remidiametro maioreft. 

Sint eadem omnia qu» duabus fupcrioribus propofi. h ■ 
tjonibus. Dico ba/im Aa. feu CH. Qu^adratricis diffe. 

B 1 rentiaJis Bz. cfle x- 

" qualem exceffuijquo 

arcus Quadratis ^C. 
fuam femidiametrum 
A^. fuperat ; feu re- 
^iam Ca. effe icqua- 
Jem arcui Quadrantis 
^ -»C. EftenimvtAC. 



B 




adHC.ideftad Aa. iJli a?qualcm 3 ita AF. ad FC. ( vt 
paulopoft oftcndemus ) & componcndo^&perconuer. 

iionem 



^.1 4 Curui ac rcdi proportio prorrorar 

lib^Sp. '•«"^"1 rationis , eftaC. ad CA. vt CA. ad AF. fed vt CA. 
16. &cia- femidi.imeterQ]adrantisad AF. bafim Quadratricis itsL, 
OirS ^'^^ arcus Quadrantis BC. ad femidiametrum CA. igitur vt 
cu> aC. ad CA. ita arcus Quadrantis ^C. ad eandem CA.a?- 
9- J- qualesigiturfuntreda aC. & arcus Qi^adrantis ^C. eft 
autem Aa.cxce^fusquoCa.ideftarcus Quadrantis fupe- 
ratferaidiametrura CA. Qoare patet id quod propofitum 
eft. 

QuodautemfitvtAC.adHC. ita AF. ad FC. ita dc- 
monftratur. Sinonfiteadem ratio AC. ad HC.quje AF. 
ad FC.erit vel minor, vel maior. Sirprimo minor : ideo- 
quefiat vt AF. ad FC. ita AC. adquampiam minorcm ip- 
2t.huius . fa CH. verbi gratia ad DO. (eft cnim maior quolibct finu 
^ fequente DO.FI. KG.)crit igitur vt AF.ad FC.ita AC.ad 
^*" ■ DO.fcdvtAC.adDO.itaAL.adLD. ( a-quiangula c- 
15. 1. nim funt triangula CAL. ODL. obangulosarqualcs ad 
^9- I- verticcm L. & aJtcrnos ad D. A. & O. C. intcr parallclas 
Coroi. I. DO.CA.ideoquevtCA.adOD. ita AL. ad DL. ) cft 
is>.huius. igiturvt AF.ad FC.ita AL.ad LD.fed AL.maiorcft quam 
Sius' ^ t)L.minorquam CF.maiorigirurcftratio AL. ad 
■ LD.qiiam AF.adFC.fcd&probatacft aquaJis. Qi^od 
eft abfurdum ; Non igitur minoreftratio AC.ad HC.qua 
AF.adFC. Scddicatureftemaior.critcrgo AF. ad FC. 
minorratio,quamAC.ad CH. Fiat igitur vt AC.ad^C H. 
ita rcc^ta quxpiara Ag. maior quam AF. ad gC. ( ii cnim 
dmidaturAC. caproportioncqiuT cft AC."ad CH. in g. 
pundo^cummaiar firratio AC. ad CH.qiiam AF.ad FC.* 
entmaior ratio Ag. ad gC. quam AF. ad FC. cadct ieitur 
pund.am g intcr F. & C.fi cnim cadcrct in ipfum punChmi 
F. cflct vt AF. ad FC. .ta AG. ad GC quod cit abfurdum, 
&contra hypothcfin:fiintcrpunc^iF..rf. dlet minor ra- 
tJO-^fg.adGC. quam^F. adFC quod ctiam cft abfur- 
dum ) c^ccntro^.dilhuuiaWg.dcfcribaiurarcusLg.fe- 
cans Qi.adratr)ccm in L. ( fccab.t auicm , cum contfnuo 
hu«„. Qu^drarncsradijaugca.uurin Qu,idranic,qnarc(inon 

lccarct 
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fecarct effet^g maior femidrainctro , qtiod eft abfurdura, 
curalcdtaluiemidiameter^C. inpHndog. ) Qubniam 
^^quaJcs Amt^g. yfL. item ^D. ^C. a ccntro ad circumfc- 
ren tiam , ent vt ad gC. ita aL. ad LD. fed vt ^g. ad 
gC. ita ^C. ad CH. cx liypothe/i , ergo vt jL. ad LD. ita 
ylC. ad CH. fed vt^L. ad LD. ita yfC. ad DO. ( vt fu- 
pcriusprobatumeft,exfimiJitudiuc triangulorum C^L 
ODL. ) ergovtv^C.adCH.ita^CadDO.^pqualesigil 
tur funt HC. & DO. Qupd eft abfurdum : maior cnim eft 
HC id eft ^a. quam DO. id eft quam RZ.Igitur cum ^C. 
ad CH.non fit aut mjnor,aut maior ratio quam /^F.ad FC 
erit cadem. Ideoque Bafis Quadratricis diiFercntialis 6cc. 
Qupd probare oportebat . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXXIL 

BAfis Quadratricis Arithmericx , femidia- 
meter Quadrantis in ^uo dcfcribitur , & 
arcus eiurdem Quadrantis funt in medie- 
tate Arithmetica j quorum difFercntia eft bafis 
Quadratricis differcntiahs . 

In eadem figura fuperioris propofitionis ^afis ./fH.Qua- 
dratricis ^ itmeticiE bH. diiFert a femidiametro Quadran- 
tisC/f.rc(aaHC.qua?«qualiseftre<aa: /^a. bafi Quadra- 3' 
tricisdifferentialis Bjl. Sc femidiameter Quadrantis CA. 
diifertaredaCa.quxeft arqualis arcui Quadrantis BC. 
difFerentiared;^ Aa. quxeft bafis Quadratricis differcn- 
tialisySa. Quarc euidenterprobatum cft quod propone- 
batur. 



PRO^LEMA IV. PROPOS. XXXIIL 



Q 



Vadratricem quarcara , fcu diuifiuam de- 
fcribcre- 

Sit 



4 1 6 Curui ac rccfli proportio promota. 

Sit Quadrans AjjC cuius centrum A. latus crc&um^ 
AB. bafis^Ccircaccntrum A. immotum moucatur fur- 

fum femidiamctcr AC. fecan^ 
continuo arcum Quadrantis Cb. 
& circa pundum C. tanquam car 
dinem fixum moueatur furfum 
re<Sa C^.ita vt continuo fccct la- 
tuseretftum AB. ea ratione qua-» 
AB. fecat arcum Quadrantis , 6^ 
pun(5lum interfe^lionis duarura 
linearum AC. CA. dcfcribat li- 
ncamcuruamNKLM^* HanclibctQuadratricem quar- 
tam^feudiuifiuam dvTQvofjLctuKco^ nuncupare^eoquod non 
tantumquadrando lineariter citculo;) fcd facilc pra? cdc- 
teris diuidendo ^ accommodata fit . 

COROLLARIVM 




MAnifeltum eH ex defcriptione ejfe vtBC. ad CD. it^ 
BA. dd AG. cum in eafdem rattones BC. cr BJ. a //. 
neis furfurn motis AD. ^ CG. diutdantur. 



R 



THEOREMA XXX. PROPOS. XXXIV. 

Adij Quadratricis quartx a bafi remotio- 
res vicinioribus funt maiorcs. 

Sit QiKidrans AbC. cuius ccntrum >^.latus erccfium AB. 

bafis^^C. & in co quadratrix 
quarta ^N. modo & notis 
pcrioris propofitionis dcfcri- 
pta, cui acccdat Quadratrix pri- 
mafcu Gcomctrica BO. cuius 
bafis^O. quas fcccnt fcmidia- 
mctri A\>. aE. AT\ illam in 

pun- 











ib — ^^^^ 
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punAis K. L. M. iftam in pun^ais P. QJl. manifeftum cft 



quod 



QH. 



I. 

29. I. 



iculai^es 

pun(5lis vbi prima Quadratrix fccatur a femidiumctris 
AD. AE. AF.cadent in eadempunfta G. H. I. cum tam-i 
linc^e CG. CH. CL quampcrpendicularcs PG.QH.RI. 
diuidantre(5iam AB.eademrationcquadiuifus cft arcus 
Quadrantisinpundis D. E. F. perficiatur QuiidratLinu 
ACXB. circa Qoadrantem^ &producantur perpendicula- 
rcs GP. HQJR. in S. T. V, punfta latcris ere<fti Quadrati 
CX. Dico radium AL. radio AK. elTc maiorem. Nam-» 
cam a?quiangula fint triangula CAK. GPK.ob i:equales ad 
vcrticem K- & alternos CAK. GPK. intcr parallclas AC. 
GP.eritvt CA.ad AK.itaGP. adPK. &pennutando vt 
CA. id eft SG. ad GP. ita AK. ad PK. & conucrtcndo fit 
GP. ad SG. ita PK. ad KA. & componcndo vt GP. cum., 
SG. ad SG. ita PA. ad AK.codem modooftcndcmuscffe^ 
vtHQjrumHr. ad HT.ita QA.ad AL. Cumautcm ma- 
iorfitGP. quamHQjTiaioreritGP.cum SG.quam HQ^4.prominc. 
cumHT.qu^ipfiSG.cfta^qualis. Igiturmaior eft ratio 
compofit^t GP. cum SG. ad SG. quam compofit^ HQj^ 
cum HT. ad H T. Q^re maior cft ratio PA. ad AK. quam 
QA. ad AL. minor autem eft PA. quam Q^-igitur minor 15?- <huius. 
eftAK. quamAL. ( nam fi cequalcs crantPA. QA. cum 
PA. maiorem habeat rationcm ad AK. quam QA.ad AL. 
minor cffet AK. quam AL. multo magisfcquitur PA.cxi- 
ftenteminorcquam QA. ipfam AK. cfle mirtorem ■quam^ 
AL. ) Atque codem modo oftcndcmus AL. cffe mino- 
rcm quam AM. Igitur radij Quadratricis^ &c* . Qupd fuit 
probandum. 



COROLLARIVM. 1. 



10. hnius. 



10. 



H 



Inc coliigitur bajim quartx, .^uadratricis ejfe mini* 
mum omrnum radiorum . 



COL 
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4 1 S Curui ac rcdi proporcio promota. 



COROLLARIVM.il. 

EX di^is etiam appdret KC. ep minorem quam LC . & 
LC.quodCM. namvtVA. adAK. ttaCC. ad CK.fcd 
FA.adAK.maiorenrati&quam^. adAL, vt tn propofnto- 
neoflenfum eFi^maior erge ratto eJiGC.ad CK. quam 
4. 6. adAL.fedvt ^.ad AL.itaHC.ad CL. mator igttur eft 
ratio GC. ad CK. quam HC. ad CL . mtnor autem eftGC .quam 
^^- HC. ( fuhtendtt enimCC. angulum acutum GHC. & HC. 
angulum ohtufum HGC.in trtangulo HGC, ) Igitur oh ra^ 
tionem allatam in fine propofitionis KC. minor eli quam LC. 

COROLLARIVM IIL 

DEnique fequitur manrfes}e ^ complementa fcmidiamc^ 
trt inter ,^luadratrtcem diutfuam (jr Sluadrantcrn , 
videltcet NC.KD. LE.MF. otdine decrefccre ita "vt maxi^ 
rna ftNC.eamtnsrKD. crtpftKD. mtnor LE. ftc dein^ 
ceps , fientmex^qualihus AC. AD. AE. AF. detnantur tna^ 
quales jCX priorthus minores AN. AK. AL.AM.vtpatet cx 
5* pron, propofttone y remanenr. imequales NC. KD. LE. MF. prtm^ 
matorquam fcunda ^fecunda quam textia -^atquc ua tn re^ 
Itquis • 

THEOREMA XXXL PROPOS. XXXV. 

BAGsQjadratricisdiiiifiux diuidir lcmidia-^ 
mccrum C^adrantis in quo dclcribirur y 
in rationc lcmidiametri ad arcum Q^a- 
drantis- 

SIT Qiadrans ABC cuius ccntrum A. latus ercdum 
AB. bufisAC. &JncoQ^adutiJxdiuiriua lcuquaiia^ 

UN. 



L I B E R VL 



419 




BN. cuius bafis NA. Dico quod bafis NA. diuidit fcmi- 
diametrum AC.inrationeScmidiametri AC.ad arcum 
Quadrantis BC. feu cfTe vt AC. ad CB. ira NA. ad NC. 
Continuerur QiJadrans CB.jn I. & fit CBI.femicirculus, 
& ABI. Quadrans inquoQuadratrix differcntialis feu 
fecunda BtH • cuius bafis AH,& in priori Quadranto 
fit prima Quadratrix 
hO. Erit vt HC. ad 
CA.ita CN.ad NA, 
vt mox probabimus , 
fed HC. cft a?quJis 
arcui Quadrantis BC. 

( Ncim cuui AH. fit /I" XI \ ] ii. hum. 

cxccflusouoarcusBC ^ VN' A H l 
fuperat fcmidiametrum AC. erit tota HC. ^rqualis arcui 
BC. ) crgo vt arcus Quadrantis BC.ad femidiametruin 
AC. ita C N. ad NA Qwd vcro fit vt HC.ad AC. ita^ 
NC.ad AN. ita probatur. Si enim contrarium a/Teraturj 
niaior crit^aut minor proportio HC.ad AC.quam NC.ad 
NA. Sitprimummaior. Quoniam maior eftproportio 
HC.ad CA. quam NC. ad NA. eritconuertcr)dominor 
ratioCH.ad HC.quam NA.ad NC.quareeriteadcmad 
minorem aliquam ipfii CH. verbi gratia ad DE. paralle- 
lam bafi AC.&intcrccpramintcrarcum Quadrantis^6^ 
Jincam quadratricis dilfcrentialis^qua? minor dtquam 
CH. ( nam DF.finus arcus DB. eft minor,finu toto AC. 
cilFt.minor quam AH. ideoquc tota DE. tota CH. ^^^^'^^' ^-^- 
niinorcft ) dudifque AD. CE.rcdiscf tranfibunt per ^'^' 
idcm punctum huius C^uadratricis K. vt patct cxdcfcri* 
ptioncharum Jinearum 28. & 34.huiusatqucadeo fitvt 
AC. ad DE. ita NA. ad NC. Scd vt CA.ad DE.ita AK. 
ad KD. (obfimilitudincmtrianguIorumCAK.HDK.) 
crgo vtAN.adNC.itaAK.ad KD. Scd AK. maior cft corol.i.jy 
quam AN. & KD.minorquam NC.cigomaior eftratio '^^""s. ^ . 
AK. adKlX quamAN. adNC fcueftetiameadcm. ^^'^^^ 
Quodcftabfurdiim. ^gg ^ Sed 



41 o Curui ac redi proportio promoca . 

Scd dicatur ratio HC ad CA.ininor ratione CN. ad 
NA.erit i^^itur tninor ratio NA.ad CN.quam CA.ad 
HC. fiatque vt CA.ad HC. ita AV. ad VC crit AV. ma- 
ior quam AN.(fit enira cflct «qualis remancrct mjnor ra- 
tio AN. ad NC quam C A . ad HC, fi minor , mmor eflet 
jatio A V. ad VC quam AN.ad NC. fcd ponitur etiam 
minor ratio AN. ad NC quam CA. ad HC Jgitur 
niinor cflet ratio AV. ad VCquam CA.ad HCquod 
cft contra hypothefinj cxdiftantia AV.dcfcribaturar- 
cus VK. fccans Quadratricem diuifiuam in K. (feca- 
bit autcm,cum continuo huius quadratricis radij au. 
si. huiuf. geantur in Quadrante , quarc fi non fecaret cffet A V. 
maior femidiamctro quod cft abfurdum cum feda po- 
natur femidiamctcr AC in V.pundo ca ratione,quaj 
cftCA.adHC. ) Qiioniam a:rqualcs funt AV.AK.item 
AC.AD. accntroadTuas circonfcrcntias crit vtAV.ad 
VC. ita AK.ad KD. fcd vt AV. ad VC. ita cx hypothcfi 
CA.ad CH.ergo vt A K.adKD-ita CA.ad CH.fed eft ctia 
vtAK. adKD. ita CA. ad DE. ( ob fimilitudincm^ 
triangulorumCAK.EDK. ) cft ergo vt CA. ad CH. ita 
"^' CA.adDE.a-qualcsigiturfunt CH. DE. Qi^iod cft ab- 
furdum , maior enim cft DE. finus totus linu partiali DF. 
& AH. bafisQuadratricisfinuFE. igiturtota CH. tot.\^ 
DE.maiorcft. Non igiturratio HC. ad CE. minor cft 
rationc CN. ad NA. fcd ncc niaior , igitur arqualis crgo 
batis Quadratricis diuifiua; &c. Quod crat Sic. 



Corol. 29 



PROBLEMA V. PROPOS. XXXVI. 



H 



Adleniis nonniillas lincas protulimus^ 
qucc iua potiflivnum bali tctiagoniimoi 
ipfa vcro pcriocha , diuifioni circuli ope- 
ram fuam confcrunt. Ad vltimum autcm hoc 
iminus multas alias excogitauimus i quarum ta- 

mcn 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.356 



L I B E R VL 



mcn vnam tantiim^aut alreram proferemus,ad 
quarum imitationem , atque excmplum alio^ in- 
numerx potcrunt conformari. 

S I T Quadrans ABC cuius centrum A. bafis AC. la- 
tus crcftum AB, tangens eiufdcm in punfto B- qua?]ibct 
rcda BO. moucatur Jarus crcdium AB. cx A. vcrfus C. ita 
vtfitcontinuobafi AC. pcrpcndi- 
cularis y moueatur item tangcns 
BO. deorfum verfus A. ita vt fit in 
toto mctu lateri erc^ao AB.pcrpcn- 
dicularis : & qua ratione AB. fccat 
AC.eadcmBO.fccct arcum Qua- 
drantis BC. ncmpe cum AB. pcr- 
ucncrirjnDE.tangcnsBO. pcrue- 
ncritinFG.fitquevtCA. ad AD. 
ita CB. ad BG. atqiic ita dcinceps ^cum AC.fucrit in HL 
fit BO. in KL. firquc vt C A. ad AH. ita CB. ad BL.fecent 
autcmfdldi^^rc(5i;t in pundlo^^quod in toto motu fui 
vcftjgium relinquat ( vcibigratiainB. M.N.C.) de- 
fcribctur linca curuaBMNC. 




PROBLEMA VL PROPOS. XXXVIL 

QVadrantem ita fccare vt dudlaperpendi- 
cularis ad bafim arcum C^adranris, & 
bafim alternatim in eandem rationerrL 
diuidat. 



S i T Quadrans ABC.cuius ccntrum A.latus tretftum 
AB.bafis AC.fpiralisQuadrantisADB.quam fccetin D. 
femicirculus CDA. centro E. ( quod bafim AC. bifariam 
diuidit ) defcriptus y & ducantur rccila CD. & ADH. iti^ 
periphcria Quadrantis H. tandcmgue lx H. reiia HO. 

per- . 




41 1 Curui ac proportio promota, 

perpencltcularisadbarimrA. Dico 
clTe vt CH. ad HB. ita AO. ad OC. 
Eft enim^ex dihnitione fpiralis,vt 
BA. ad AD. ita BC. ad CH. ipfi au- 
tem AD.eft arqualis AO. ( N 
triangula HOA. CDA. habcntia.. 
angulum communem ad A. & ^qu. 
les reftosHOA.exdefcriptioncS^^ 
CDA.in fcmicirculo5& Bj fes ACAH.aquiks^etiam re- 
liqua Jetera AO.AD. itcm HO. CD. a:quali. habcnt. ) 
Igitur vt BA.ad AD.ita BA.id cft CA.ad AO.idcoque vt 
CA.ad AO.ita BC. ad CH. & diuidcndo & conucrtcndo 
AO. ad OC. vt CH. ad HB. Igitur Quadrantem ita fe- 
cuimus. Quod facere oportcbat. Qiudrantis aurcm-. 
nomine tum in hoc tum in fcqiJcntibus problcmatis ip- 
fum arcum Qiiadrantis nuncupabimus^ ne eum cum arcu 
partiali confundamus. 

COROLLARIVM. 

HT?7C eficitur poffc fecdri ^luadrantcm du^Lt pcrpcrj^ 
diculart ad bafnn , tta vt quA ratio ^^adra-fjtts , ad 
arcurn ca fit ftnus tottus ad fnum rcBurn ccrnplcmchti 
finus totius ad finum vcrfum co?nplcmenti j cr c]f4x ratio ft- 
nus re6it ad Jihum vcrfum ea ft arcus refhondcntts Jinui 
vcrfo ad arcurn rcfpondcntem /inut rtcto . Es7 cntm tn x7- 
ttrna fgtira vt arcus Situdrantis Ch. ad arcum tiC. tt.t^ 
fnustotus AC. ad Jinttm complcmcntt OA. vt arcns 
£)uadrantis CB. ad arcum HB. ita fnus totus AC. ad ji- 
numverfum compLmcnti CO.dvntquc CH.arcus ad arcum 
HB. clt vtjinus rtctns AO. ad fnumvcrfum CC. Fx qut-^ 
hus ettam fqiatt^r pojfc dicta perpcndiculart fcart ^i^a-^ 
drantem, tta vt Jint etus partcs in ca rattone altcrnatmi^ 
tn qua funt vartx ItneXjqux habent car.dem proportiOKem , 
qu^am aut Jinus totus ad Jiuum r. etttm . aut tdem ad fnum 

vcrfum 5 



L I B E R VI. 



4^3 




t^erfum ^ dut finus reffus ad Jtnum verfum : Cuiufmodi 
^uanfplurimA occurrunt apud eos qui de Jinibus ^tangenti^ 
bus /fecantihus , ac chordis fcripferunt > ad quos leilorem^ 
remittimus . 

PROBLEMA VII. PROPOS. XXXVIII. 

Vadrantem ita diuidere, vt qu^propor- 
tio Quadrantis ad arcum , cadcmfit /i^ 
nus arcus ad /Jnum complementi. 

I>^fcribaturmtraQuadrantem ABC.quadratnxdm^^^ l^^"^"^'^^* 
fiua feu quarta BDE.& diuifa ba/i quadrantis bifariam in 
^^fr^? femidiametro FC. defcribatur fcmicirciiJus 
CUA. lecansquartamQuadratri^ 
ccm in D. pcr quod tranfeat fcmi- 
diametcr ADI.occurrens Quadrati 
in I.&re(aa CDH. occurens latc- 

riercdoiaH.CumangulusCDA. ^ \W \ i'- l 
in femiciiculo fit rcftus erit CD. 
finus redusarcus CI. & DA. finus 
rcdus complementi :> feu arcus IB. 
DicoelfeQihidrantemBC ad ar- 
cum IC. vtcftfinusre<aus CD. ar- 
cus IC. ad DA. finum complementi , feu arcus IB. Quo- 
nianiBDE.eftQuadratrixdiuifiuaeritvtBC ad ClTta 
BA.idcftCA.adAH.idcftCD.ad DA.ErgoQuadran^ 
temitadiuifimus&c. Qupderat facicndum. 

COROLLARIVM. 

Ey hoc ProhUmate coHigitur foft diuidi ^Suadrantem 
ea rattone ejuam hahent vart^ quantitates eandem^ 
€HmrmoneJmus reitt &Jinus compkmenpi^ac intercate^ 

ras 




£f 
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S. 6, 



414. Curui ac rcdi proportio promota. 

rasea.vt fiteadtm preporth^adrantisadarcumqttaJiTHts 
totius ad tangentem cmplementi . 

£/? enim vtCD. ad DA. idefl vt BC. ad CI . ita CA.finus 
totus ad AH. tangentem angult ACH. qui efi complementum 
anguh DAC. fcilicet arcus I C . 

PROBLEMA VIII. PROPOS. XXXIX. 



Q 



Vadrantem ira fecarc vc diiorum arcuum > 
qux ratiopriorisad pofteriorem eadcm 
firfinuscomplcmenti prioris ad tangen- 
tem complementi pofterioris. 



i.deFo.hii- SIT Qiiadrans rarpcdi^fiusintraquemdcfcnpta^fjnt 
. dua? \\nc3e BDA. fpiralis& BKE.quarta Quadratrix; 6^ 
55. hiiius. jj^j^^ p^Q bifariam in F. dcfcribatur ccntro V. femi- 

circulus ADC. diftantia FC.fccans ]j 

fpiralcm in D. Quadratriccmquar- 

tam in K. &ducantur fcmidiametri 

ADH. AKL. Sccantcs Quadran- 

tem in H.L.& arcus BH.finus reftus 

fit BL &arcusBL. tangcns BM. 

Dico effc vt arcum HC. ad arcum 

LC. ita BL finum complcmcnti K E F 

HC. ad BM. tangcntcm complemcnti arcus BL. Cuin 

cnim fit vt BC.ad HC.ita AB.ad BL vt patct cx progref. 
^"'""^' fu37-h^"«scritconucrtendovtHC. adBC. itaBL ad 
Coroil.38. cllautcmvtBC. adCL- ita AB. ad BM. iqitur cx 
huius. a^qualitate crit vt HC. ad CL.ita BLad BM. Quarc qua- 

drantcm ita fccuimus &c. Qupd foccrc oportcbat . 




PRO. 



L I B E R V I. 



4iJ 



PROBLEMA X. PROPOS. XL. 



Q 



Vadrantem ira fecare vc qiia: ratio Qua- 
drantis ad complementum dupli arcus, 
eadem fic finus tocius ad tangenteiUj 
arcus. 




^ Sint vt in fupcriori ^ in Qyadrante ABCdcfcrjpta? He^ 
lix^5^ Quadratrix quarta fecantcs fc in D.punftopcr 
quodtxpundisC. D. tranfcantdutt rcda? ADH. CDF. 
quarum illa quadrantem fccet in H. hac latus cre<5lum ia 
F. &diuidatur arcus BH. bifa- 
riam in Q*4i^queiircus BQ^tan. 
gensBR.& connciaatur AR. fe- 
cans FD.in O.Dico Quadrantem 
BC. itafccftumcffc in Q;_vt qu^ 
ratio Quadrantis BC.ad complc- 
mcntum HC. dupJi BQjradcm 
fit /inus totius AB. ad tangcntcm 
BR. Qupniam ADH.rcda tran^ 
fit per puncftum D.' exiftcns in li- 
ncafpiralicritvrBC.adCH.itaBA.ad AD.Rurfusquia i. def?n, 
rc(5la CDF. traiTlit pcrpunelum D. quarra? Quadratricis ^^TuVus 
eritvt BC. ad CH. ita BA. ad AF. xqualcsigitur funt 5. 
AD. AF. Quarecumin triangulis FAO. DAO. latcra-. 
FA. AO.JateribusDA. AO.&anguli FAO. DAO. fint 
a^qualcs ( fumpfimusenim arcus BQ^QH. a^qualcs ) 
erunt anguli FOA. DOA. ^equalcs , idcoque rcdi . Qiui- 
recumintrianguloredangulo CAF. ex A. angulorcCto 
in bafim FC. pcrpendicularis AO. duda fit erit angulus 
FCA. irqualisangulo FAO. Igiturcum in triangulis re-. 
(ftangulis CAF. ABR. a?qualcs fint anguli rcdli ad A.& B. 
&itqualcsanguli FCA. BAR. a:qualcsitcm AC. AB. 

Hhh itqui- 



4. 



8. e. 
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Curui ac redi proportio promota. 

CA. id eft BA. ad AF. ita AB. ad BR. fcd B A. ad AI . 
itaoftenfuscft Quadrans BC. adarcum "C^y/ 'S't^ 
AB. ad BR. ita BC.ad HC Qiiarc Quadrantcm ita kcui- 
mus &c. Qupd faciendum fucrat . 



his. 



PROBLEMA IX. PROPOS. XLI. 

EX Quadranteduosarcus inxqualcsaufcrrc 
ita vt^qux proportio maiorisarcus ad mi- 
norcm.ca fit finus rcc^i minonsad finum 
complcmcnti maioris. 

Supcrcadembafi AC ccntris A. C. duo Qnadrantcs 
defcribantur ACB. CAE. ;eqiiales fccantcs fc in K. quo- 
rum latcra crefta AB. CE.ac fit latus crcaum AB. diamc. 
• terfpiralisADB.cuiusprincipiumA. cxtremum B.balis 
vcro CA. fitdiamcteralteriusfpiralis cuiusprmcipium 
C. extremum A. qua: fpirales fefe in punfto D. lcccnr, 
&circa CA. dcfcriptus fit fcmicirculus CGHA. Ducan- 
tur autem pcr pundum D. fcmidiametri AF. AM. illa fc- 
cans fcmicirculum in G.Quadrantcm BC.in F. ifta fecans 
femicirculum in H. Quadrantem EA. in M. & du(ftd 
AH. fecet Quadrantcm BC.in H. 
manifeftum cfi cum angulus in Ir- 
miciiculo ( GA. fit rcdus C G.cf- 
fefinumreftum arcus FC. &ob 
eandcmcaufam CH. efle finuin», 
rcdlumarcusivC.& HA. finum 

complcmenti. Dico cfrc arcuniLj 

maiorem KC. ad minorem FC. C A 
hu- vtcft finusrcdusCG.minorisarcus ad HA.finum com- 
plementi maioris arcus KC. Nam cx natura fpiialis^cum 
punaumD.fitinfpirali ADB.eiit vt AD. ad AF. idcft 

AD. 




11 
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L I B E R V I. 417 

AD. ad AC. ita arcus FC. ad Quadrantem CB. id eft ar^ 
cusGC.adfemicirculum CGA* Rurfus cum idem pun^ 
ctum D. fit in voluta ADC- erit vt AC. ad CD. ita Qua. 
dransEA.adarcum EM. femicirculus CHA. ad arcum 
CGH.ergoexa?quali vtAD.ad D.ira arcus CG.ad ar- 
cum CH. id eft arcus FC. ad arcum KC. & conuertendo 
At vero ^quiangula funt triangula CGD, AHD.ob angu. 
las rearos ad G. H. & a?quales ad verticcm D. igitur vt 
CD. ad DA. ita CG. ad HA. fcd vt CD. ad DA. ita KC 
ad FC. ergo cft KG, ad FC. vt CG. ad HA. ergo cx Qual 
drantCi&c. Quoderatfacicndum, 

PROBLEMA XI. PROPOS, XLIL 

Vadrantcm ita fecarcvt qu^e proportio 
Quadrantis ad arcum , ea Gt finus ro- 
tius ad tangentem dupli arcus comple- 
mcnti. 



Sit Quadrans ABC.cuiusccntrum A.bafis AC.Iatus 

AB. &quarraQuadi\atrixineodefcripta BDE. centro 

autern C. diftantia CA.dcfcribatur alius Quadrans CAL 

fccansquartamQiiadratricem in 

D.& ducanturrccSt^ ADH. fc^ 

cans Quadrantem CB. in H. «5;^ 

CDF.fecans Jatus B A.in F. & di- 

uidatur DA. bifariam m L.duca- 

turqueCLG. fecans arcum DA. 
bifariam in G. erit AF. tangens 
arcus AD. Dico effevt Quadran- 
tem AI. ad arcum IG. ita finum C 
totuni BA. ad tangentem arcus 
BA. quidupluscftarcus GA. complementiipfius IG. 
Rurfusenmi vtinluperiori probabimus arcum DA. tffc 

H h h 2 du- 




4z S Curui ac redi propor. prom. Llb. VI. 

duplum ipfius HB. idcoque GA. dimidium cfTe arqualcm 

fpfi^HBlreliquosarcuiHCGLciTexqu^^^^ 

BC. ad CH. ita lA. ad IG. vt autcm BC ad CH. . ta BA. 

ad AF.ex dcfcriptione quarta. Qy.?^""'^'''^"f ,Vnl,n * 
QuMransadarcumlCita BA. lmi>s toms , ad tang n- 
gcTitem B A. Ergo Quadrantcm ita fecuimus &:c. Qupd 
crat facicndum. 

F I N I S. 
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V 



P A T A V I L 

Apud Varifcum Varifci ad Pu 
teum Pidum. 1 619. 

Superiorum permifTu. 
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